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DECIO AGOSTINO TRENTO

All erudito, e cortefe Leggitore .

S o= 10, che il piu delle volte fuole accadere
a%\&ll agli vomini di adoperarfi, e tener die-
X9V tro a quello a che meno penfavano, fuc-
=oadl cede a me in oggi, che diftracto dagli
2 {tudj per il tenor delle cofe mie, pur
efpormi agli occhi dei Letterati in atto di
prefentar loro un Libro di nuovo, ¢ grave argo-
mento. Quefto Libro egli ¢ un parto del virtuofif-
fimo Signor Giufeppe Tartini, il quale volendo gra-
ziofamente condifcendere a me, ch’ era vogliofo di
faper I origine, e la {cienza piu tofto che la prati-
ca della Mufica, fi ¢ adoperato in eftendere quefto
Trattato, il quale per la novita del metodo, e per
la fceltezza delle cognizioni, fupera di gran lunga
ognl attentato pitt vivo di qualunque ricerca, ch’
io gli abbia mai fatta fra i noftri privati tratteni-
menti. Imperciocché ficcome Egli ¢ tutto immerfo
nello inveftigare , e nello fcorrere da capo a fondo
la Scienza fifico-armonica ; cosl non pud a meno
che di quefta piu affai non tratti che della Mufi-
ca, piccolo rulcello benché deliziofo, derivante da
uella gran fonte. In quefto modo pero Ei ci ha
?ornici di un bene ridondante cosi, che io capace
non fono di goderne appieno: e quindi mi trovo
condotto alla dura neceffita di patire la taccia di
{conofcente verfo di Lui, o d’ invidiofo ¢ & it}igiu-
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flo cogli uomini eruditi, quando amaflt meglio di
lafciar anzi perire tal bene nella obblivione, che di
parteciparlo a coloro, che fapranno goderne piu di
me a fazieta. Quanto a Lui, che per modeftia fom-
ma fi ¢ fempre gagliardamente commoffo al folo
cenno di voler io mettere in luce quefto fuo do-
no, fo ch’ Ei non riceve per un tratto di gratitu-
dine la rifoluzione di ufare come di cofa mia, di
quefti fuoi Scritti; ma quanto al tenerli occulti, e
rivar cosi il Pubblico di quefto vantaggio , tolga
?cld.io da me tal penficre, ch’ io ftimo indegno d’
ogni uomo onefto. Io perd a Voili prefento, cor-
tefe , ed erudito Leggitore, che ne farete pit de-
gno eftimatore di me : e la offerta poi fi fara de-
gna di Voi, fe vi compiacerete di leggerne il con-
tenuto con matura ponderazione. Né mi opponefte
gia di non fentir voi paffione o diletto alcuno per
Ia Mufica, o di non intenderla baftevolmente; che
mal mi opporrefte : poich¢ fol tanto che vogliate
voi rifalire alcun poco verfo I origine di lei, tro-
varete una fonte di cognizioni filofofiche non vol-
gari viva perenne inefaufta. Da quefta preziofa fon-
te derivano fempre le dimoftrazioni, e le verita fi-
lofofiche onde ha felicemente afperfo quefto Tratta-
to il noftro Autore. Leggetelo dunque di buon a-
nimo attentamente : che di quefta mia afferzione
Vi trovarete si prefto perfuafo, come dei rari talen-
ti di Lui fi ¢ tofto perfuafa qualunque perfona eru~
dita, ch’abbia avuta occafione di praticarlo fami-
larmente. E fe nel leggerlo Ei vi reca piacere, vi
prego di cio folamente, che mi aggiungiate col
iudicio voftro, e col voftro applaufo tanto di con-
orto, ch’io mi tenga pago di aver tratto un gior-
no



no queft’ uomo, ad onta d’ ogni fua difefa, dal
nafcofto filenzio, ove una troppo rigida modeftia
lIo vuol giacente, e fepolto. Il che certo, quando
fi prenda la cofa in fomma , dovra valermi per un
teftimonio di riconofcenza , e di affetcto verfo di
Lui, cke amo affai da gran tempo, e da cui {fom-
mamente mi fento effere amato. Quefto fi ¢ il mio
intendimento nel pubblicare quefto Tractato; e in-
tendo in oltre di atteftare al Mondo tutto, che fe
io non fono fornito a dovere di Lettere , riverifco
pero profondamente chiunque fia fornito di Let-
tere, erudizione , e dottrina. Riverifco percio an-
cora Voi, Lettore erudito e cortefe , e vi defidero
ogni maggiore felicita.

GIU-
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DECIO AGOSTINO TRENTO.

B3] O finalmente fcritto con ordine fecondo il di
% lei comando quanto fi & tra noi variamente
| difcorfo in diverfi tempi fopra I' Armonia Mu-
| ficale teorica, e pratica : particolar fuo dilet-
=1 to. Nell’ obbedirla mi fon compiaciuto per
La prima fi ¢, che nel fecondare quefto fuo
defiderio, vengo ad efercitare quella doppia legge di rifpet-
to, ¢ di amore, che le profeflo. La feconda , fignificantif-
fima nel cafo prefente , fi ¢ quella di dover ripaffare con
tutta la maggior rifleflione quelle difpute, che tra noi fono
occorfe nel trattare in voce quefta materia . 1l di lei inge-
gno veramente profondo, e fiftematico non ¢ capace di ac-
quietarfi ad una ragione fingolare, feparata da quella cate-
na di ragioni, che conducono per forza a que’ tali principj
primi, fopra de’ quali certamente non poffa affegnarfi altro
principio. To pur troppo ne ho la prova a mie fpefe; con-
feflandole di nuovo quanto le ho confeffato altre volte, che
per rifponder adeguatamente alle di lei obbiezioni fempre
graviflime, e fempre fiftematiche, ho dovuto penfar molto.
Ora fiamo nel cafo, e alle ftrette . Ella fi ¢ compiaciuta
di trattar meco difcorfivamente quefto foggetto fenza impe-
gno di ftudio metodico, fenza ordine di tempo, e di mate-
rie; in fomma per fuo diletto, e non per fua occupazione.
Pud darfi beniffimo, che molte volte Ella non abbia avver-
tito
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tito a tutte le difficolth, e oppofizioni; perché febben il fuo
ingegno fia prontifiimo , e la fua memoria non fia che in-
telligenza : nientedimeno ¢ facile talora il divertire altrove
la mente; e quefto {viamento benche¢ dipenda per lo pid da
circoftanze eftrinfeche, pud tanto e tanto far si, che a tutto
con efattezza non fi poffa avvertire. Quante volte fono ftati
interrotti li noftri difcorfi da fue vifite, e affari fenza averli
mai ripigliati, ¢ confumati ? Ora io mi compiacio di porle
fotto gli occhi il fiftema intiero, e ordinato. Lo leggerh a
fuo comodo ; non le sfuggirh cofa alcuna dalla confiderazio-
ne; ed io ritornato in Citth fentird con piacere, e con in-
terefle il fuo giudicio , che per me ¢ di momento fommo.
L’ ordine prefo nella efpofizione del Trattato nafce dalle co-
fe, com’ Ella vedra. Ho feparato da queft’ ordine il breve
trattato della Scienza Aritmetica, accid ella poffa rivederlo,
e tenerfelo pronto al bifogno. Il di pit di quefta Scienza,
di cui il trattato ¢ una minima parte , ¢ fuperfluo prefen-
temente. Le mantengo fedelmente il patto di non attendere
all’ erudizioni, e le giuro di non aver durato fatica nel man-
tenerglielo con tutta efattezza. Ho creduto inutil cofa il di-
fcendere alie minime particolarita dell’ Armonia pratica , o
fia contrappunto. Le avrei fatto torto fapendo io per prova
quali , e quanti corollarj ella fappia legittimamente dedurre
da una ficura propofizione. Oltre di che il mio proponimento
in quefto trattato non altro fi ¢ che formare uno {cheletro
del fiftema muficale dedotto da princip; fifici , e dimoftra-
tivi, e conftituito dalle fue parti integrali in tal modo, che
non lafci luogo veruno di aggiungere , o levare cofa alcuna
alla di lui foftanza, febben vi refta luogo a molte deduzio-
ni; e tale, fe non m’ inganno, ¢ ftato il fuo defiderio, e
comando, Non mi fon poi potuto difendere da un rifo {fmo-
derato cagionatomi dal primo penfiero venutomi in capo di
fcrivere iljtrattato prefente in iftile piuttofto colto, che pia-
no.



no. Buona forte, che non vi ho alloggiato. Lo flile & baf-
fo, non che piano; e cosi va bene, perché cosi ella vede,
che fcrivo di cuore, ¢ non di tefta. In fomma io ho fat.
to il meglio, che ho potuto, e faputo per obbedirla, ¢ de-
fidero di cuore di effervi riufcito.
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TRATTATO PREMESSO.

MEL breve prefente tratcato , piccola parte della Scienza
aritmetica antica , fi fupponoono cognite le comuni o-
perazioni di fommare, fottrarre moluplicar , e divider
le ragioni . L’ immediato y € proﬂimo fondamento di
queﬂa parte dipende dalla dimoftrazione affegnata nel
terzo Capitolo, Propofizione {fefta, Flgura VI per di-
moftrare, che nella feftupla {i trova periodo, e compi-
mento della eftenfione integrale dell’ armonico fitema in forza de’ quat-
tro mezzi della ragion dupla dimoftrata principio primo univerfale del
fitema . Di confcnlo comune effendo quattro 1 mezzi di qualunque ra-
gione , armonico, geometrico, aritmetico, contrarmonico; Per dimoltrazio-
ne comune data la dupla 120, 60, effendo il mezzo armonico 80, la-
ritmetico 90, il contrarmonico 100 , € nella fopraccennata dimoftrazio-
ne rifultando oltre i tre affegnati un’ altro mezzo, ch’ ¢ 84; fe fono ve.
ri mezzi li tre aflegnati , fara vero mezzo anco il quarto . Ma dati li
tre mezzi, armonico, aritmetico, contrarmonico, non vi manca fe non
il geometrico. Dunque il rifultato 84 ¢ il mezzo geometrico, che man-
ca: molto pitt perche rifulta tra il mezzo armonico 8o, e aritmetico go.
Non effendo 84 n¢ I’ uno, n¢ I altro de¢’ due mezzi fuddertd , e riful-
tando dimoftrativamente tra li medefimi , dentro de’ quali deve trovarfi
il mezzo geometrico, fard 84 il mezzo geometrico rifpettivo all’ armoni-
co fiftema; qual mezzo ridorto con li fuoi eftremi relativi 120, 60, 2
numeri pmml, ¢ 10,7,5. Di queﬁo tal mezzo, come geometrico, non
fi ha, ne puo avcrﬁ idea, perche ¢ contro la deﬁmzwne 5 € intelligen.

za comune. § intende, e definifce, che il mezzo geometrico fia quello,
le




2 TRATTATO DI MUSICA.
le di cui differenze fono tra loro in ragione eguale alla ragione dimidias
ta degli eftremi . Dato 1, 2, 4, faranno le differenze 1, 2. Dunque
in ragione eguale alla ragion dimidiata, 1, 2, € 2, 4 degli eftremi 1,
4. Ma dati 5, 7, 10, Ia ragion formata dalle differenze 2, 3, non &
eguale alla ragione 5, 7, ne alla ragione 7, 10 degl gﬁremi s, 10
ne lo pud eflere, perche¢ 5, 7; 7, 10 non fono ragioni eguali tra lo-
ro. Dunque 77 non &, n¢ puo effer mezzo geometrico tra 5, 10, fe-
condo la definizione, e intelligenza comune.

Tutto & vero dimoftrativamente ; anzi ( per corollario ) il mezzo geo-
metrico moltiplicato in fe fteflo dovendo produrre quanto gli eftremi mol-
tiplicati tra loro, & chiaro, che moltiplicato 7 in fe fleflo producendo 49,
e gli eftremi 5, 10, tra loro producendo 50 , non pud effer 7 mezzo
geometrico fecondo la definizione , e intelligenza comune . Oltrediche &
cofa nota, che quando nel numero aritmetico comune non vi fia la ra.
gione duplicata, come 1, 4 ragion duplicata di 1, 2 cosi 4, 9, ra-
gion duplicata di 4, 6 ec., & naffegnabile il mezzo geometrico in nus
mero razionale : effendo pih affioma, che propofizione, che data qua-
lunque ragione femplice , o compofta della ferie aritmetica, il mez.
zo geometrico rifpettivo ¢ di quantitd irrazionale ; e perd inaffegnabi-
le eol numero razionale, e folamente affegnabile , e dimoftrabile per li«
nea. _

Dopo aver tuttocid accordato alla Scienza Geometrica, fi deve indagare
cofa debba accordarfi alla Scienza armonica, a cui quefto mezzo appartiene,
¢ da cul & dimoftrativamente dedotto. Per conofcer la fua natura & neceffa-
ria la fuaapalifi. Dati litre termini 5, 7, 10, de’ quali fono differenze 2 ,
3 ; datia ragguaglio di converfione di mezzo negli eftremi li tre termini 7,
10, 14, de’ qualt fono differenze 3, 4, fi nleva, che 5 ¢ fomma di
2, 3; che 7 & fomma di 3, 4. Ma fommate le due ragioni formate
dalle due differenze 2 5 3 Ul rifultato & la ragion fubdupla, 6,12, ¢

6 1z
perd eguale a 5, 10, cftremi del mezzo 7, e a 7, 14, eftremi del mez-
zo 10. Dunque la formazione de’ due numeri 5, 7 ¢ la fomma de’ ter-

.. . 3
mini delle due ragioni integranti la dupla; ciot fefquialtera 3, 2, 2; {ef-

. 4 L fomma™y
quiterza 4 , 3, 3; € €id In genere di principio primo. Rifpetto a que-
fomma ;"

fto principio ¢ certo, che 5 & relativo alla ragion fefquialtera 3, 2; 7 &
relativo alla ragion fefquiterza 4, 3; e come quefte due ragioni fomma-
te formano la dupla, cosi 5, 7, devono effer termini relativi alla due
pla. Si deve dunque efaminare di qual natura fia quefta relazione.
Dati li tre termini, 5, 7, 10, e formata una ferie, o fia progreflio
ne



TRATTATO DI MUSICA. 3
ne per fomma nel modo feguente per eftremi duplt, 5, 7, 10 ragguaglia-
ti ad una linea divifa in dieci parti egualt

5 7

12, 17, 24 ragguagliati alla feffa linea divifa in parti 24
12 17

29 41 58 ragguagliati alla fteffa linea divifa in parti 58
29 4T

70 99 140 ragguagliati alla ftefta linea divifa in parti 140ec.
Si trova, che il prodotto di 7, come mezzo geometrico della fubdu-
pla 5, 10, moltiplicato in fe fteflo, manca dal prodotto degli eftremi 5,
10, moltplicati tra loro della ragione differenziale 49, so. Che il pro-
dotto di 17, come mezzo geometrico della fubdupla 12, 24, moltiplica-
to in fe fteffo , eccede il prodoiio degli eftremi 12, 24 moltiplicati tra
loro della ragione differenziale 289, 288. Dunque in molto minor dif-
ferenza di 49, so. Che il prodotto di 41, come mezzo geometrico del-
la fubdupla 29, 58, moltiplicato in fe fteflo , manca dal prodotto degli
eftremi 29, 58, moltiplicatt tra loro della ragione differenziale 1681,
1682. Dunque in differenza molto minore di 288, 289. Che il prodot-
to di 99, come mezzo geometrico della fubdupla 70, 140, moluplicato
in fe fteflo, eccede il prodotto degli eftremi 70, 140, molplicati tra
loro della ragione differenziale 9801, 98oo. Dunque in differenza molto
minore di 1682, 1681. Ma la progreffione ¢ ingnita , € in infinito fi
va fempre pitt approflimando il prodotto del mezzo , come geometrico,
al prodotto degli eftremi. Dunque tal mezzo & di natura geometrica in
genere , e per confeguenza & geometrica la fua relazione agli eftremi.
Della fteffa natura faranno le rifpettive differenze , che procedono dalla

prima pofizione de’ due termint 5, 7.

12, 17. 24. 29. 41. 58. 70. 99. 140.

3 - +Q

differenze 5. 7. 12. 17. 29. 4I. eC
Ma piti. Dati li ftefli tre termini 5, 7, 10, formanti per moltiplica
la proporzion dupla geometrica difcreta 5 7 e dedotto il mezzo a-
7 10,

355 495,50,7°
X
rit_metico tra It due mezzi 49, 50, fard 49 :2; in numeri intieri (.du-
plicando il mezzo, e gli eftremi ) 70, 99, 140. Dunque pofizione
wdentica alla gid dedotta in minor differenza di tutte . Ma data la
moltiplica di ~ 70 99 e dedotto il mezzo aritmetico tra It due
99 140,
dupla geome-

trica difereta 6930, 9802, 9801. 13860

A 2 meLw



4 TRATTATO DI MUSICUA.

1 ¥
mezzi 9800, 9801, fard g800: 2; duplicati i tre termini 6930, 9800 '2,
13860, in 13860, 19601, 27720, il prodotto del mezzo 19601 mol-
tiplicato in fe fteflo fard 384199201 ; degli eftremi 13860, 27720 mol-
tiplicati tra loro fara 384199200: differenza completa della unitd in ci-
fre nove. Dunque natura di mezzo geometrico in genere. Ma non egua~
glia mai nel fuo prodotto o per ecceflo, o per diffetto della unitd il pro-
dotto degli eftremi; ed & formato col numero razionale. Dunque in ifpe-
cie fi deve chiamare, e definire mezzo geometrico razionale incompleto
a differenza del mezzo geometrico irrazionale completo , ch’ & il mezzo
fecondo la intelligenza comune.

Data dunque quaifivoglia proporzione geometrica dif¢reta, 1 di cui
mezzi fiano tra loro in differenza di unitd, il mezzo aritmetico tra que-
fti due mezzi fard il mezzo geometrico razionale incompleto della ragio-
ne rifpettiva degli eftremi; e quefto nel fuo prodotio eccederd della uni-
td il prodotto degli eftrem: fenzaché mai vi fiano, n¢ poffano mai effer~
vi frazioni . Indi un comodo infinito per I' affegnazione delle radici di
qualunque ragione in numeri razionali, e per la minorazione dell’ eccel-
fo, o difetto delle radici in progreffione infinita. Percht volendofi per e-
fempio affegnare le radici della ragione fubfefquialtera 2, 3, ridotta la

I
ragione a proporzione geometrica difcreta in 20, 24, 25, 30, fard 24:2
il mezzo aritmetico tra i due mezzi 24, 25. Duplicati eftremi, e meza
z0 in 40, 49, 60, faranno 40, 49; ed egualmente 49, 60, radici
della ragione 2, 3, con I’ ecceflo della unitd nel prodotto di 49. Per-

40 49 .
cht 4o 49. Ma fottratta la unitd da 2401, refta 2400, e
1600 2401

16€0, 2400, eguali a 2, 3. Dunque ec. Se fi vuole minorar la diffe~

40 49
renza, si moltiplichino 1 tre termini 49X60. Affegnato il mezzo

) I 1960, 2400, 2401, 2940.
aritmetico 2400:2 tra 1 due 2400, 2401, duplicati eftremi, e mezzo
in 3920, 4801, 5880, faranno radici molto pilt proflime della ragione 2,
3, cost 3920, 4801, come 4801, 5880. Perche 3920 4801.

3920 4401
15366400 23049601
Ma fottratta la unitd da 23049601, refta 23049600, e perd 15366400,
23049600 ragione eguale a 2, 3. Dunque ec.

Quando fi vogliano affegnare le radici delle radici: per efempio le ra-
dici di 40, 49; ridotti li due termini a proporzione geometrica difcres
ta, e dedotto il mezzo aritretico tra i due mezzi della proporzione , il

mez-
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mezzo dedotto congiunto con qualunque de’ due eftremi formara le ricer-
cate radici. Queffo progreflo di affegnazione di radici prime , feconde,
terze ec. ¢ infinito; ed & egualmente infinito il progreflo della minora-
zione dell’ ecceflo, e difetto di tutte le radici fuddette. Ma non b dan-
no radici in quefto fenfo, fe non come geometriche. Dunque fi confer-
ma ec. Ella Sig. Conte fi degni di avvertire, che nel Trattato muficale
pieno di proporzioni geomerriche difcrete io chiamo centri della propor-
zione 1 mezzi rifpettivi, armonico, aritmetico , dentro de’ quali fi rin-
chiude tanto il mezzo geomerrico completo d intelligenza comune, ch’ &
I’ inefprimibile co’ numeri razionali, quanto il mezzo geometrico incom-
pleto di quefta Scienza, ¢k’ & I’ efprimibile co’ numeri razionali . Lo
fteflo faccio rifpetto 2’ due mezzi, aritmetico, e contrarmonico nello ftef-
fo rifpetto. So per altri principj di chiamarli giuftamente co’l nome di
centri. Ma nulla importando 1l nome , bafta ¢k’ ella intenda la cofa da
me chiamata con quefto nome.

Avverta parimenti, che quando per efempio io dico tra 5, 7, come
radici duple, effervi in prodotto la ragione differenziale 49, 50, di cui
o eccede 5, o manca 7 rifpetto alla ragione completa, che fi vuol indi-
care, dico in foftanza lo fteffo , che fi dice dalla fcienza comune delle
proporzioni, e mi fpiego. Suppefta la proporzione 5, 7, 10, € dati da
una parte 5, 7, dall’ altra 7, 10, come radici degli eftremi della pro-
porzione, per dimoftrare qual ecceda, qual manchi, fi ridace la propor-
zione a 35, 49, 50, 70. In quefta vi fono 1 due mezzi 49, s0; il
mezzo 49 a 35 & come 7 a 5: 1l mezzo 50 a 35 & come IO a 7.
Egualmente 49 a 70 ¢ come 7 a 10: 50 a 70 & come 5 a 7. Comue

I I

nemente s’ intende che 49 manca di 70, 50 eccede di 70, percht 70
¢ il termine maggiore della proporzione , indicante una linea divifa in
parti fettanta . Cosi intendo anch’ io rifpetto alla foftanza della indi-
cata matertale quantit ; ma non cost rifpetto alla ragione, che neceffa-
riamente rifulta dalla differenza de’ due mezzi , e forma il centro del-
la proporzione. Da quefta, che per me & principio primo, ed & capo
di fcienza , io defumo le differenze , e non dagli eftremi. Non effer-
do neceffaria la fpiegazione di quel principio, che io fuppongo , bafta
la prefente {piegazione , accid ella Intenda foftanzialmente c10 che io
voglio dire , ¢ accid fappia riportare il mio modo particolare al modo
comune.

Ritornando al principio primo fe 5 come fomma di 2, 3; fe 7 co-
me fomma di 3, 4, foro radici geometriche incomplete della dupla,
perché fommate le due ragioni 2, 3; 3, 4, formano la dupla, fard
propofizione univerfale, che nella proporzione aritmetica di prima fem-
plicitd fommate le due ragioni formanti la proporzione, i termini riful-
tanti faranno radici geometriche incomplete degli eftremt della proporzio-

ne.
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me. Sia la proporzione aritmetica 3, 4, 5. Saranno 7, 9 radici di 3,
3> 4
Somma 7, ¢

7 9
5.+ Perch moltipl. 7 95 fottratea la unica da 49, 81, refta 48,
81
80; ma & eguale a 3, 5. Dunque ec.

$ia la proporzione aritmetica 4, 5, 6,. Saranno g9, 11, radici di
4, 5

9, II
. II .
4, 6. Percht moltipl, ¢ 11 fottratta la unitd, 80, 120 eguale 2
81 121

4, 6, 0 fia 2, 3. Dunque ec.

Sard dunque lo fteflo duplicando 1 termini della data proporzione, e
deducendo i due mezzi aritmetici tra il mezzo, e gli eftremi . Data la
fubdupla in aritmetica proporzione, fard 2, 3, 4. Duplicati i termini
fara 4, 6, 8. Dedotti li due mezzi, fard 5 tra 4, 6; fard 7 wra 6, 8.
Saranno 5, 7, radici della dupla. Profeguendo con quefto metodo data
la proporzione aritmetica di 5, 6, 7, duplicau in 10, 12, 14: dedot«
ti 1 due mezzi 11, 13, faranno radici della ragione 5, 7; e perd ras
dici delle radici duple. Cosi in infinito ec.

Rifpetto poi all’ ecceflo, e difetto delle radici prime, dalle quali paf-
fa fempre maggiore alle feconde, terze radici ec., fi offervi, che dato 5
come mezzo aritmetico tra 4, 6; dato 7 come mezzo aritmetico tra 6,
8, la loro indicazione , e fignificazione & differente dalla loro moltipli~
ca. Nella moltiplica eccedono, o mancano della unitd , e perd fono ras
dici geometriche incomplete ; febben quando fi voglia ridurre il ioro ma-
neggio a calcolo efatto, & facile il confumarlo dimoftrativamente, perch’ &
nota dimoftrativamente la ragione differenziale dell’ ecceflo, e difetto.
Ma la loro indicazione , e fignificazione ¢ del mezzo geometrico irrazio=
nale completo fecondo la definizione , e intelligenza comune . Il termine
5 indica, e fignifica la media proporzionale della ragione 2, 3, perch’e
la fomma di 2, 3. Il termine 7 indica e fignifica la media proporzios
nale della ragione 3, 4 perch’ ¢ la fomma di 3, 4. Perd dato un Cir-
colo, il di cui diametro fia divifo in cinque parti eguali, condotto il fe-
no dalle due parti alla circonferenza , il feno fara la linea indicata ,
¢ fignificata da 5. Aggiunte allo fteflo diametro altre due parti eguali,
e perd farto di fetre parti; dedotta dal diametro accrefciuto [a nuova cir-
conferenza maggiore, e condotto il feno dalle tre parti alla circonferenza,
il feno fard la linea indicata, e fignificata da 7; e quefte due linee faran.

no
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no geometricamcnre tra loro, come lato, e diagonale del quadrato : in fo-
ftanza radici duple geometriche complete.

Egualmente dati g, 11, radici geometriche incomplete della ragione 2,
3, fi divida il diametro in nove parti eguali, e dalle quattro parti fi
conduca il feno alla circonferenza. Il feno fard la linea indicata, e fignis
ficata da 9. Allo fteflo diametro aggiunte altre due parti eguali, e pero
fatto di undeci parti; dedotta dal diametro accrefciuto la nuova circonfe-
renza maggiore, ¢ condotio dalle cin%ue parti il feno alla circonferenza,
il feno fard la linea indicata, e fignificata da 11; e quefte due linee fa-
ranno radict, geometriche complete della ragione 2, 3. Quefta ¢ la in-
trinfeca fignificazione di tali numeri aritmetici, come radici, ed & chia
ra, perch’ ¢ la proprietd infeparabile dalla loro formazione per fomma.
Se 5 ¢ fomma di 2, 3; fe 7 ¢ fomma di 3, 4; e le due ragioni fub-
fefquialtera 2, 3, fubfefquiterza 3, 4 formano nella loro fomma la ra.
gion dupla, ¢ chiaro , che la media proporzionale di 2, 3, la media
proporzionale di 3, 4 faranno tra loro, come lato, e diagonale , cio2
radici duple. Egualmente fe 9 ¢ la fomma di 4, 5, fe 11 la fomma di
5, 6, ¢ lc due ragioni fubfefquiquarta 4, 5, fubfefquiquinta 5, 6 for-
mano nella loro fomma la fefquialtera, & chiaro, che la media propor-
zionale di 4, 5, la media proporzionale di 5, 6 faranno radici fefquial
tere ec. Indi ne viene, che da tali numeri fia infeparabile la proprietd
di trovarfi chiufi in differenza di unitd tra due numeri , quali moltipli
cati tra loro producano la quantitd completa, perch¢ appunto tali numeri
indicano, e fignificano la media proporzionale di quella ragione , ch’ &
formata da due numeri fuddetti , da cui fono chiufi. Per efempio 5 &
chiufo da 4, 6. Dunque dalla ragione fubfefquialtera. % & chiufo da 6,
8. Dunque dalla ragione fubfefquiterza. Ma la media proporzionale tra
4, 6, la media proporzionale tra 6, 8, fono tra loro come lato, e dia-
gonale, e perd radict duple; egualmente moltiplicato 4 per 6, il prodot-
to ¢ 24: moldiplicato 6 per 8, il prodotto ¢ 48, e perdo 1 due prodot-
ti fono tra loro in ragion dupla. Dunque cosi ¢ ec. In forza di tali ra-
dici , e di tal metodo fi pud dimoftrativamente affegnare qualunque lie
nea geometrica di prima pofizione , o fla di radice prima. Si pro-
ponga di formar geometricamente il lato, e la diagonale di un quadra-
to . Dico che ridotte a proporzione geometrica dilcreta le radici duple

5 7 .
3, 7, 10, in 7ZIO , ¢ dedotte le differenze , tra 35, 49, diffe-

35 49. 50. 70 .
renza 14; tra 35, so. dif. 15; tra 50, 70, dif 20; tra 49, 70, dif
21; fi avranno i quattro termini delle differenze, 14, 15, 20, 21,
quali fi dividano in due ragioni, ciod in 14, 15, € in 20, 2I. Si av-
ra una nuova forma di proporzione inverfa, in cui tra 21, 14, fi tro-

va-
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vard la fefquialtera; tra 20, 15 la fefquiterza, come inverfamente nella
dupla geometrica dlfcgeta_é » 8,9, 12, fi trovano in forza de’ mezzi
8, 9, le ftefle ragioni rifpettive agli eftremi . Percid fommate le due
14 13
ragioni 20 21, fi ha in rifultato la ragione 280, 315, quale in

289, 3i5
numeri primi & la ragione 8, 9, centro della dupla geometrica difcreta.
Ora dico che divifo il diametro di un Circolo in parti eguali 29, foms

14

ma di 15, e dedotwo il feno da 14 ; prolungato lo fteflo diametro di
7:; - 20

parti eguali alle prime fino a 41, fomma di 21, formato nuovo Circos

41
lo a ragguaglio del diametro accrefciuto, e dedotto il feno da 20, fi ava
ranno in quefti due feni lato, ¢ diagonale geometricamente dedotti . La
dimoftrazione ¢ chiara, perch¢ moltiplicato 14 per 15, il prodotto &
210 ; moltiplicato 20 per 21, il prodotto ¢ 420. Dunque ragion dupla
tra 420, 210. Ma lo fteflo deve fuccedere nelle parti 14, 13 del primo
diametro moltiplicate tra loro per dedurre il quadrato del primo feno:
egualmente nelle parti 20, 21 del fecondo diametro per dedurre il qua-
drato del fecondo feno. Dunque lato, e diagonale ne’ due feni, quali fo-
no le radici de’ due quadrati. Lo fteffo fi dica di 9, 11, radici fefquial-
tere, alle quali fia aggiunto il terzo termine fefquialtero a ¢ ; indi ri-
dotti li tre termini a proporzione geometrica difcreta, e dedotte le diffe-
renze, come fopra ec. Cosi di 13, 15, radici fefquiterze, alle quali fia
aggiunto il terzo termine fefquiterzo a 13. Cosi in fomma di rtutte le
radici formate da numeri impari, alle quali fia aggiunto il terzo termi-
ne, che co’l primo formi la ragione, di cui il primo, e il feconde fo-
no le radici.

Lo fteflo fuccede nelle radici dedotte dalle proporzioni geometriche di-
ferete. Dalla dupla geometrica difcreta 6, 8, ¢, 12, radici dedotte 12,
17, 24 . Dalla fefquialtera gecmetrica difcreta 20, 24, 25, 30, radici
dedotte 40, 49, €0, ec. Ridotte le radici a proporzione geometrica di-
fcreta, e operando come jopra, fi avra lo fteflo effetto . Il Corollario,
che rifulta, ¢ chiaro. Non potendofi dare linea geometrica di prima po-
fizione, o fia di radice prima, che non fia riducibile alla pofizione qui
dimoftrata di due termini razionali coftituenti ragione , non &, ne pud
effer prineipio primo di quantitd.

Dunque fi conclude , che alla fcienza armonica , che non fa ufo di
quantitd irrazionali , fervono quefli numeri ceme radicl geometriche in-
complete. Alla fcienza Geowetrica fervono ¢’ indicazione , ¢ fignificazio-
ne del vero luogo, € vero modo di dedurre le linee medie propoizionali,

co-
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come radici geometriche complete delle rifpettive ragioni. Ma e nell’ u-
no, e nell’ altro fenfo fono radici geometriche dimoftrative della rifpetei-
va ragione, ch’ ¢ la foftanza principale.

Quefto & quanto io credo fufficiente al bifogno particolare , e univer
fale del Trattato, accid ella intenda 1l fondamento, e il modo, di cui
mi vaglio per le rifpettive dimoftrazioni: fondamento , e modo si fatta-
mente proprio del fifico-armonico fiftema , che il ridurlo al comune lin-
guaggio delle note Scienze dimoftrative fia per mia opinione impoffibil
cofa. Percht la quantitd non ¢ il fine del fiftema, & il mezzo. Il fine,
com’ ella vedra chiaramente, ¢ la ragione ; e non in un rifpetto ma in
molti. Qualunque ragione dev’ effer nella quantitd difcreta , e non nella
continua . Deve confiderarfi ne’ tre generi, armonico, geometrico, aritme-
tico; Percid fi fa neceffario I' ufo continuo delle proporzioni geometriche
difcrete. Deve fempre fupporfi in fiftema, non mai fuori di fiftema. De-
ve compararfi dentro il fiftema ad altre ragioni , perche I' ecceflo , e il
difetto , ¢ una ragione reale , che fi computa nel fiftema . Deve efpri-
merfi in modo facilmente adattabile a linea fonora, e a note muficali ec.
Tanto bafta per convincermi della impoflibilitd di ufare altro modo fenza
che io aggiunga la confiderazione di que’ rifpetti pit importanti, che per
brevitd tralafcio. Che poi il modo da me ufato porti feco qualche novi-
th, e per confeguenza qualche difficoltd, lo conofco, e confeflo; ma e-
gualmente conofco, e confeflo, che non pud evitarfi . Giovi in tal cafo
1" effer certi quanti fiamo, che quando foffe ancor poffibile di ridurre il
prefente modo particolare al modo comune delle altre fcienze dimoftrati-

ve, ne verrebbe difficoltd, e ofcurita fenza proporzione maggiore, e inu-
tilitd affoluta alla mufical Profeffione.
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CAPITOLO PRIMO.

De Fenomeni Armonici 4 loro natura y e fignificazione .

Fenomeni armonici comunemente noti di fignificazione , e indicas
zione particolare fono ; la corda tefa fu’l monocordo, o cembalo; la
tromba marina, trombe da fiato, e corni di caccia; le canne d’ organo
rette da un pedale ; le corde pendole fonore , alle quali fia attaccata la
tal ferie di pefi eguali. ‘ -
La corda tefa ful monocordo ( fia di minugia, o di acciajo ) che per
fe, come una, dovrebbe avere un folo fuono, ha chiaramente tre fuoni;
e fono il grave naturale della corda ; ed altri due fuoni acuti diftinguibi

ot

li, quali al fuono della corda, come 1, fono come 3, S+ in numeri

15, 5, 3 5 In note muficali ©3 Dunque la corda, che pet

fe & una, fi divide in fe ftef- - fa armonicamente , perche
Lz :

1,3, 5 & proporzione armo- nica .

515
La tromba marina, trombe da fiato , e corni di caccia fono di fenos
. . & ? . . .
meno uniforme. E' fificamente impoffibile ne fuddetti ftrumenti awver alcrt
I 1 1

fuoni che quelli della ferie armonica delle frazioni 1, 2, 3, 4 €c. in
infinito . Sono in numero 60, 30, 20, I5, 12, 103 €C. In note mufi.

cali . [06-
1528 =
( : -0
0

06

Ommettendo la ricerca della cagion fifica di tal effetto nelle trombe da
fiato, e corni di caccia, fi fpiegard la cagione della tromba marina, come
fificamente evidente. Quando quefta fia nora, e fuori di qualunque oppo-
fizione, Ella potra far 1 fuol conti ne’ ftrumenri da fiato . La tromba
marina non fi fuona comprimendo la corda col dito finch¢ tocchi la ta-
ftiera, come fi fa negl’ aleri ftrumenti d’ arco, Violoncello , Violino ec.;
ma vi fi appoggia lateralmente il dito, che ferva di fulcro in .tal modo,
che le vibrazioni della porzione della corda fuonata poffano liberamente
Paﬂ'are al refiduo della corda non fuonata . 1l che non fuccede , né& pud
uccedere nel Violoncello , Violino ec. , perche il dito comprimente la
corda fu la taftiera forma fempre un nuovo capotafto ; coficche ﬁﬁécagnente

im-



TRATT ATO DI MUSICA. .
¢ impoffibile, che le vibrazioni della corda fuonata fu tali ftrumenti paf-
fino all’ avanzo della corda, ch’ & tra il dito del fuonatore, e il capota-
flo naturale.

Cid premeflo , e fuppofto come fificamente vero , la cagione di non
poterfi avere nella tromba marina altri fuoni, fe non quelli della ferie
armonica delle frazioni, ¢ fificamente evidente . Sia A B la corda della

tromba marina L L . Sia lateralmente ap-
poggiato dal {uo- A 4.3 ) Bnatorc il dito iIn C

meta della cor- ED ¢ L da AB, e fuoni la
corda AC. La 3 vibrazione di AC
con la nota velocita paffara eguale in CB, eguale ad AC, ritornar e-
guale in BC, in CA; e continuary finch¢ fi fuona per li punti, o ful-
cri ACB avanti, e indietro in infinito. Dunque per parti eguali. Sia il
b
dito del fuonatore in D, ch’ ¢ 3 della corda AB, e fi fuoni AD. La
} 3
vibrazione di A D paffary eguale in DF, ch’ ¢ 3 della corda AB di
vifa per 3, mentre gia fono comunemente noti t fulcri naturali, che fa
per {e la corda determinata da un fulcro artificiale in vigore della legge
di natura, che il moto fi moltiplica a ragguaglio del grado di forza par-
tecipato al moto, e mantenuto . Egualmente paffard 1n F B, ritornando
da Bin F, da FinD,daDin A ec fincht fi {uona per li punti, o
fuleri ADF B avanti, e indietro in infinito . Dunque per parti eguali.
I

Cosy fuccedera pofto il dito in E, e fuonata la corda AE 4, e cosi in
infinito per la ferie armonica delle frazioni. Fin qui ne¢ vi cade, ne vi
pud cadere oppofizione, perche i fuleri naturali , che indipendentemente

dall’ arbitrio umano fi formano nella corda determinata dal fulcro artifi-
ciale, non lafciano luogo a dubbio alcuno,

p S}a di nuovo la fteffa corda AB A H — I B
tvifa per 5. Sia appoggiatoil di- \JWI;‘}@
to del fuonatore in H, e fuoni L

2
la porzione della corda AH, che ¢ 5 di AB. La vibrazione di AH

2

paffard eguale in HI, ci’ ¢ 5. Ma fard fificamente impoffibile, che paf-
I

{i eguale nel refiduo 1B, ¢’ & 5. Si fard dunque nuova vibrazione in
IB diverfa per metd dalle prime ; e ritornando indietro per li puntt
2
IKHLA, s incontrary in T con la prima vibrazione di 5. Ma paffan-
do in K, non folamente non s incontrary nella vibrazione IH, ma in-
B 2 ter-
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terrompendola, ¢ dividendola ne nafcera per neceffita fifica la diftruzione
della vibrazione TH, e fucceflivamente paflando in L, della vibrazione
H A ; e per confeguenza fifica ceffard il fuono, che immediatamente di-
pende dalla vibrazione A H. St fentira dunque ( come di fatto fi fente
un certo tal qual ronzamento, che nafce dal contrafto delle due diver-
fe vibrazioni, e che non & mai fuono, perché in tal cafo & fificamente
impoffibile . Quefto folo efempio fi crede fufficiente per far toccar con
mano la cagion fifica di doverfi trovar fuono fu la tromba marina nella
fola ferie armonica delle frazioni, e di non doverfi trovar fuono in qua-
lunque alera ferie. Perche rilevandofi la neceflitd fifica delle vibrazioni
oguali, accid vi fia fuono, quefte non fi poffono avere fe non dalla fola

ferie armonica a cagione della unitd coftante in infinito numeratrice del
I I I

— —

le frazioni 1, 2, 3, 4, ec. La fola unitd rifpettiva alle frazioni potra
dare il fuono, percht divide in parti eguali tucta la corda ; e in confe-
guenza le vibrazioni formate da fulcri naturali reftano eguali alla prima
vibrazione del fulcro artificiale determinato fempre dalla unitd armonica
rifpettiva alla frazione, Dunque fuori della unitd armonica in genere , e
in fpecie fara fificamente impoflibile qualunque fuono nella tromba ma-
rina; e in tal fenfo, e rifpetto le unitd armoniche fono vere monadi fi-
fiche. So, che co’l nome comune devono chiamarfi parti aliquote, ma
quefto non ¢ il mio bifogno, n¢ un tal nome {piega quanto io voglio
fignificare. Io confidero dimoftrativamente e fificamente il loro individuo
carattere di unith, come fi vedrd fempre pih in progreflo. In tal rifpetto
nulla fignifica il nome di parte aliquota. tutto fignifica il neme di unica.

Le canne di Organo rette da un pedale fono molte , fono tra loro di
fuono diverfo, fuonano tutte equitemporaneamente ; e pure non fi fente fe
non un folo fucno, ch’ & il graviflimo. La loro difpofizione, o fia ferie,
& diverfa fecondo 1 diverfi regiftri, ma foltanzialmente ¢ armonica : effen-
do fificamente impoffibile ottenere da qualunque altra feric lo fteflo inten-
to. Data dunque una ferie di canne di Organo difpofta n¢’ loro fuoni ar-

monicamente in tal modo , fuonando il pedale , che regge tutte
e canne fuddette, non fi / fentiry fe non il folo fuono graviflime
Cfolfaut. Dunque in que- ! [ fto fenomeno 1l diverfo ¢ ridotto allo

fieflo , la moltiplicita al- | la unitd in forza della ferie armonica.

—

 oa

Data una ferie di corde pendole fonore fuppofte di egual groffezza , e
I I I

difpofte nella loro lunghezza come i quadrati delle frazioni 1, 4, 9, 16,
ec., adattate a ciafcuna corda un pefo fempre eguale, 1 fuoni delle cora

de
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de fuddette fono in note muficali, come PR in nue
mero, come 60, 30, 20, I5, 12, 101 m ~6-== — progyeflio-
ne armonica. ) -
(@]
=

Le ofcillazioni delle fuddette corde fono equitemporanee con quefta leg-
I
ge, che mentre la corda 1 ofcilla una velta, la corda 4 ofcilla due vol-
I 1

te, la corda g tre, la corda 16 quattro ec., € § incontrano nello fteflo
punto , quando gl fi dia il moto a ragguaglio. Lo fteffo identicamente
fuccede, fe data una ferie di corde eguali in lunghezza, e groflezza , alla
prima {i adatti un pefo, alla feconda fi adattino pefi quattro ( ciafcuno
eguale al primo ), alla terza pefi nove , alla quarta pefi fedeci ec. Si
avrd egualmente ne’ fuoni la ferie armonica, e nelle ofcillazioni equitem-
poranee la unitd.

Quefti foho 1 fenomeni armonici comunemente noti . La loro indica-
zione, e fignificazione & fificamente manifefta . La corda del monocor-
do, o del cembalo, febben una in fe ftefla, produce tre fuoni in ferie
armonica . La tromba marina ( e cosi le trombe da fiato, e corni di
caccia ) non ha, n¢ pud aver fuono, fe non nella unitd eome armonica.
Le canne di organo di fuono tra loro diverfo formano un folo fuono,
quando fiano difpofte armonicamente. Le corde pendole fonore , perche
fono in progreflione armonica ne’ loro fuoni, si riducono alla unita nelle
loro ofcillazioni. Dunque il fiftema armonico riduce il diverfo allo ftef-
fo; la molriplicith alla unitd ; e data la femplice unitd ( come fuccede
nella corda di tre fuoni ) fi divide in fe fteffa armonicamente . Dunque
dal fiftema armonico & infeparabile la unitd confiderata in qualunque ri-
I}zetto, anzi il fiftema armonico fi rifolve nella unitd, come infuo prin-
eipio. La confeguenza & troppo legittima, perch’ & fifica ; e perd affatto
indipendente dall’ arbitrio umano. )

Si & poi fcoperto un nuovo fenomeno armonico , che prova mirabil-
mente lo fteflo, e molto di pit. Dati due fuoni di qualunque ftrumento
muficale, che poffa protrarre, e rinforzare il fiuono per quanto tempo fi
voglia ( trombe, corni di caccia, ftrumenti d’ arco, oboé ec. ) fi ha un
terzo fuono prodotto dall’ urto de’ due volumi di aria moffi dalli due da-
t fuoni. Nulla importa al prefente bifogno la fpiegazione fifica del mo-
do, con cui fi produce quefto terzo fuono ; bafta il farto, e quefto fi ha
debito di fpiegare . Da un fuonator di Violino fi fuonino equitempora-
neamente con arcata forte, e foftenura i feguenti intervalli perfertamen-

&
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te intuonati. Si fentird un terzo f{uone affatto di«
ftinguibile, e fary il forropofto fegnato in note
chiufe mufi- cali.

G %

Lo iteflo fuccederd, fe faranna fuonati gli efpofti intervalli da due fuo-
natori di Violino diftantt tra lora cinque, o fei paffi, fuonando ciafcuno
la fua nota nello fteflo tempo, ¢ fempre con arcata forte , e foftenuta.
L’ uditore pofta nel mezzo rifpettivo de’ due fuonatori fentira molto pil
quefto terzo fuono, che vicino a ciafcuno de’ due fuonatori: fegno fifico
evidente della cagione del terzo fuono, ch’ ¢ I urto de’ due rifpettivi vo-
lumi & aria mofl1 dalle vibrazioni delle due corde fuonate . Si avri lo
fteflo effecto da due fuonatori di Obo¢ pofti tra loro in molto maggior
diftanza. Effendo il fuono dell’ Obo¢ piu forte del fuono del Violino, fi
fentiry meglio il rifultato terza fuono, e nel mezzo rifpettiva de* due fuo-
natori fi fentird egregiamente , febbene fi {ente abbaftanza in qualunque
fito. Dedotti tuttt 1 terzi fuoni, che fificamente rifultano da qualunque
intervalla femplice integrante la ferie armonica fino a quel fegno , che
ferve alla pratica muficale, fono 1 feguenti.

Dato I' unifono, ¢ data la ragion dupla , o fia praticamente ottava,
non rifulta terzo fuono di forte alcuna .

Data la fefquialtera, o fia praticamente quinta , rifulta il terzo fuona
unifono alla nota grave della quinta . E' il pid difficile a diftinguerfi di
tutti, perch¢ unifono ; ma fi diftingue abbaftanza.

Data la fefquiterza , o fia praticamente quarta , il terzo fuono & in
quinta grave conla notagrave della quarta.

Data la fefquiquarta, o fia praticamente terza maggiore , il terzo fuona
¢ in ottava grave con lanota grave della terza maggiore .

Data la fefquiquinta, o fia praticamente terza minore , il terzo fuono
¢ 1h
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¢ in decima maggiore grave con la nota grave della terza minore.

p

. n

LV*iv «

Data la fefquiottava, o fia tuono maggiore , il terzo fuono & in qua-

drupla grave, o fia in decima quinta con Ja nota grave del tuono mags
giore .

Data la fefquinona, o fia tuono minore, il terzo fuono & in quadrupla
felquiottava grave , o fia In decima fefta con la mota grave del tuono
minote .

B

Data la fefquidecimaquinta, o fia femituono maggiore, il terzo fuono &
in vigefima prima grave con la nota grave del femituono maggiore .

———
—

-2
Data finalmente la fefquivigefima quarta , o fia femituono minore, il
terzo fuono & in vigefima fefta grave con la nota grave del femituono
minore. .
N

pre—

)
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Quefta ¢ la legge fifica del terzo fuono in rifpetto agl’ intervalli fem.
plici muficali. Se fono compofti, o come fi chiamano praticamente rivol-
tati, la terza maggiore rivoltata in fefta minore ha lo fteflo terzo fuo-
no , che aveva come terza maggiore.

)+ +

La terza minore rivoltata in fefta maggiore ha lo fteflo terzo fuono,
che aveva come terza minore, ma in ottava acuta. o

D *

Cos) a ragguaglio tutti gl’ intervalli compofti, o rivoltati.

1l terzo {uono rifultante dalla quarta, dalle due terze maggiore, ¢ mi~
nore, dalle due fefte maggiore, e minore ¢ faciliffimo a rilevarfi, perche
queft’ intervalli ¢ intuonano facilmente , e il terzo fuono & fempre pih
grave; non tanto facile dalla quinta a cagione dell’ unifono; difficile dal-
11 due tuoni maggiore, e minore, perche nella intonazione facilmente fi
confonde un tuono con I’ altro; difficiliflimo dalli due femituoni maggio«
re, ¢ minore , perche a gran fatica fi coglie il punto fifico della loro
perfetta intonazione, ¢ una ben piccola differenza di quantitd cambia il
terzo fuono . Per efempio il tuono maggiore & tra 9, 8; il minore tra
10, 9. Ridotti i due tuoni a termine comune, far 9o, 8o il tuono
maggiore , 9o, 81 il minore. La differenza ¢ tra 80, 81. Quefta bafta,
e avanza per cambiare il terzo fuono. Sia in tuono di Gfolreut,

fard Gfolreut il terzo fuono, perche il dato intervallo ¢ tuo- a
no maggiore. . -—

o
Sia in tuono di Cfolfaut , fard Ffaut il terzo fuono, per-
ch¢ il dato intervallo & tuo- no minore.

il

!

Ella mi ricercard giuftamente di due cofe. La prima, fe da qualunque
da-
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dao intervallo fi produca terze fuone. Rifpondo, cb’ eccettuato I’ unifos
no, e la ottava, fi produce da qualunque in genere generaliffimo ; per-
che il terzo fuono fi ha non folo dagl’ imtervalli compofti da quantiti
razionale, ma fi ha ancora dagl’ intervalli compofti da quantitd irrazio-

nale. Mi fpiego. Sia un dito del fuonatore in Dlafolré, e fia fempre co-

ftante ; fia I’ akro in Gfolreur, e i muova verfo Ffaut
fenz’ alzarlo mai dalla corda, continuando fem- ~ pre I arca-
ta. Tal progreflo fard un continuo, dentro cui certamente
s incontraranno quantitd irrazionali . In qua- ~—=— lunque pun-
to fifico di tal continuo fi voglia fermar il di- to dal fuo-
natore, fi avrd fempre il terzo fuono o cogni- to, 0 inco-

gnito: voglio dire o diftinguibile, o indiftinguibile nella fua intonazione.
Dico di pir, che pud eflervi {cienza dimoftrativa di quel tale terzo fuo-
no, che deve produrfi da due linee fonore, una delle quali fia razionale,
e I’ altra irrazionale , ma geometricamente cognita , Da cid ella dedurra
immediatamente, che molto pih dev’ effervi {cienza dimoftrativa del ter-
zo fuono prodotto da due linee fonore razionali. Ma di ¢id in voce.

Mi domandera poi ella in fecondo luogo in qual relazione fi trovi
quefto terzo fuono agl’ intervalli rifpettivi, da’ quali rifulta. Le rifpondo,
che dart 1 fe-

o e )
ntl inte © o
%L;? u licrgail], :
- VA -
q. a r1 [ N AN ¢ D™ -7 1 4 77 )
{pettivo terzo © i ] O

dimoftrativa- —
mente il Baffo 3
armonico de’ da-
t1 intervalli , e
fara paralogifmo qualunque altro Baflo vi fi fottoponga. Solamente fi av-
verta, che 1 tre intervalli fegnati, fefto, ottavo, e decimo , fono in ra-
gione diverfa da quetlo appare. Il fefto, e I’ ottavo non fono terze mix
nori, ma fefquifeﬂe; cio¢ 1l Gfolreut b molle & la nota, che divide are

g/
fi 1l fc - 1
o 1 522 (5 T LATL

monicamente la quarta . erd I’ intervallo Elami, Gfols
q A /‘_e_ , ¢P p: ” ’
reut € minore della ter- za minore di 5 6

NS

r 35> 36.

Cos) ¢ I’ intervallo ottavo, € co-

st il decimo, riportando Gfolreut in
acuto.

C Que-
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Quefto intervallo ¢ di facihflrma intonazione fopra il Vielino 2 & voa
leto dalla natura armontea, perche fi trova fatto dalla natura nella troma
ta marina, trombe da fiato, € corni di caccia ; perd lo efpongo nell’ e
fempio fuddetto.

Premeffo, e {piegato il fenomeno, la deduzione & patente. Dato il fia
ftema armonico delle fraziomi, e adattato a linea fifica fonora, dico, che
da qualunque femplice intervallo della ferie armonica infinita fi avrd fem.

I
pre lo fieflo terzo fuono, e fard unifone al fuono della corda fonora 2.

Per evitare il fuperfldo fia il filtema p
armonico fino alla feftupla. Data la quine N m
ta fi hail terzo fuono unifono alla no. —{=7— —-0
ta grave della quinta . Dunque dalla &
quinta compofta dal fecondo, e terzo U

M

termine della ferie {i avrd il terzo fues

no unifono al fecondo termine. Ma que-
1 | N

flo ¢ 2, dunque ec. Dara la quarta fi
ha il terzo fuono in quinta grave con la
nota grave della quarta. Dunque dalla quarta compofta dal terzo, e quar-
to termine della ferie y i avrd il terzo fuono unifono al fecondo termi-
1
ne, th’ ¢ in quinta grave. Ma quefto ¢ 2. Dunque ec. Data la terza
maggiore fi ha it terzo fuono in ottava grave della nota grave della ten
za maggiore. Dunque dalla terza maggiore compofta dal quarto, e quin.
to termine della ferie fi avrd il terzo fuono unifono al fecondo termine,
1
¢ m ottava grave. Ma queflo ¢ 2. Dunque ec. Cost dell’ ultimo ine
tervallo, b’ ¢ la terza minore; cost di tutti gl infiniti intervalli confes
T 1 o1

cutivi dal profeguimento della ferie 7, 8, g, ec. in infinito. La dedu.
ztone ¢ chiara, e il rifulrato & maravigliofo, e fingolare . Perche da u.

1
fa parte non pud megarfi, che il terzo fiono coftante in infinito in 2
non fia la fadlcc fifica del fiftema armowico ; ed & cofa fificamente evi-
dente. Dall’ altra won vi ¢, ne vi pud effer calcolo dedotto dalle fcien-
ze fino ad ora note di quantitd, in di cui forza fi fpieghi , e fi rifolva
un fenomeno, che dipende dalla quantiti, e che ha per legge fifica una

11 t

proprietd di quantitd affatto nuova, ciod che dato 2, 3, rifulti 2; dato
L L L — 2 ! ! ! !
3> 4, rifulti 2 dat6 20, 21, rifulti 2; dato 100, 101, rifulti 2 ec.
Intanto per meezo di tal femomeno refta fificamente ftabilira la unitd
co-
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I

coftante in infinita in 2, come radice fifica del fiftema armonico . Que-
fta unitd fi era dedotta in genere dagli altri fenomeni comunemente no-
ti. Ma da queflt’ ultimo di nuova fcoperta fi deduce in precifione, ch’ &
il molto di pih {opraccennato oltre cid, che rimane a dedurre:

Perché poi non fi trovi quefta terzo fuono nella unitd, ch’ & il prin-

b3

cipio, € il primo termine del fifftema armonico, ma in 2, <k’ & it fe-
conda termine del fiftema; perché dalla dupla, o fia praticamente ottava
non fi abbia terzo fuono, quande fi ha da qualunque dawo intervallo in
genere, fi {piegherd in progreflo a luogo opportuno, e neceffario.
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CAPITOLO SECONDDO.

Del Circalo, fua natura, e fignificagione .

Ove fi tratta di ftabilire un fifftema , & di neceffitd congiunger i

due genert, fifico, e dimoftrativo in tal modo, che fiano infepara-
bili tra loro, e formino un folo principio. Cosi dovra reggere qualunque
fiftema; e nol ne faremo convinti quando intendtamo abbaftanza cofa vo-
lia dire un folo principio . Vuol dire, che il calcolo, con cui fi dimo-
ﬁra, dev’ effer intrinfecamente dedotto dalla natura fifica della cofa di-
moftrata. Cosi, e non altrimenti, i due generi, fifico, e dimoftrativo for-
mano tra loro un folo principio . La legge & fevera, ma giufta ; e in
forza di tal legge, ch’ ¢ la pietra di paragone di qualunque fiftema fifi-
comatematico, fi trovaranno ben pochi fiftemi , che non patifcano ecce-
zione. Mi fpiego meglio. Le fcienze di quantitd fin’ ora note fono fon-
date tutte fu la quanutd, ma in rifpetti diverfi. Vi & la fcienza aritne-
tica. E' fondata {u la quantitd coftituita da parti eguali razionali ; e in
confeguenza dal numero aritmetico comune I, 2, 3, 4, €. Vi ¢ la
fcienza armonica. E fondata fu Ja quantitd coftituita da parti ineguali ra-

1 1 1
zionali ; e in confeguenza dalle ftazioni 1, 2, 3, 4, ec. Vi & la {cien«
za geometrica. E' fondata fu la quantitd continua, da cui procede la ir-
razionale, che non fi pud efprimere co’l numero, e con le frazioni. Vi
fono molte altre fcienze fondate in aleri rifpetti , I' Algebra , il calcolo
differenziale ; degl’ infinitefimi ec. Tutte fono adattabili al fifico , come
quanto. Ma quefta propofizione non & convertibile, perch¢ non e vero
che il fifico, come quanto, fecondo la propria intrinfeca natura, fia adat-
tabile a tutte le fcienze fuddette.. Sia I’ efempio evidentiflimo nella corda
di tre fuoni. Tutte le note fcienze di quantitd fono adattabili a tal cor-
da fecondo i loro diverfi rifpetti. Ma fe la corda, come fonora, indipen-
dentemente dall’ umano arbitrio fi fpiega in fe fteffa armonicamente, per-
I 1
cht fi divide da per fe in 1, 3, 5 ; dunque filicamente efclude qualun-
que altro modo di quantith . Dunque I’ adattazione di qualunque alwo
modo di quantity alla corda, che fificamente fi dichiara armonica , fard
un paralogifmo bello, e buono, fenzaché nulla gli fuffraghi la poflibilita
in genere dell’ adattazione di qualunque altro modo di quantiti. Va be-
niflimo, che confiderata aftrattamente la corda , come linea retta mn ge-
nere, poffa effer oggetto , e foggetto di quantitd rifpettivo a qualunque
fcienza. Sra a vedere, fe concretamente fia {pecificata , o no dalla natu-
ra 3 qualche oggetto, ¢ foggetto particolare , come appunto fuccec‘letonel
da
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dato efempio . Perch® in tal cafo la natura avrd pit forza dell’ arbitrio
umano ; e certamente fi fallery I’ adattazione del Calcolo , quando non
fard il precifamente voluto dalla natura . Saranno in confeguenza vere
tutte le deduzioni dimoftrative ; niuna delle deduzioni fifiche fard vera;
e perd fard fempre vera la legge fuddetra, che per lo ftabilimento di qua-
lunque fiftema fificomatematico fia neceffaria la congiunzione de’ due ge-
neri, fifico, e dimoftrativo in tal modo, che fiano infeparabili tra loro,
e formino un folo principio.

Mi fottofcrivo alla legge. In confeguenza ho debito di trovare nel ge-
nere dimoftrativo quella fteffa unita , che fi & trovata nel genere fifico.
Effendo neceflarie alla dimoftrazione le figure geometriche , tra tutte le
figure poffibili non vi &, n& vi puo effere, fenon il circolo, che fia uno
in fe fteflo; ed & uno, perche¢ gl infiniti raggi condotti dal centro alla
circonferenza fono eguali; e quefti null’ aliro fono fenon la unitd mede-
fima, che forma mecanicamente il circolo nell’ apertura di compaflo; il
che non &, n& puo eflere in qualunque altra figura . Dunque il circolo
¢ uno nel fuo principio primo, ed ¢ intrinfecamente uno tra tutte le pof-
fibili figure,

Non bafta che il circolo fia uno in genere. Ho debito dimoftrarlo u-
no di unith armonica, perché uno di unitd armonica & il principio fifico.
Quefta ¢ cofa facile , bench¢ ( per quanto 1o credo ) da’ Geometri non
avvertita. Procedendo a tutto rigore nella pofizione delle figure dimoftras
tive, accid fedelmente rapprefenuno la pofizione de” dati fifict, fi trova ef
fer neceffaria la pofizione di linea retta, e di linea curva. Dunque ridot-
te a figura faranno quadrato, e circolo, ch’ & la maffima delle curve. I
fenomeni fificoarmonici dimoftrano la neceffita di tal pofizione. La corda
pendola & per fe una linea retta, comune al diametro del circolo, € al
lato del quadrato circofcritto. Le ofcillazioni della corda pendola fono cur-
ve in fpecie . Non fapendofi di qual delle due figure fia propria la linea
-retta, perch’ & comune ; dunque fono neceffarie le due figure fuddette,
perche hanno la linea retta comune. Lo fteflo fi dica in genere della cor-
da tefa ful monocordo , benchd non fiano fin ora dimoftrate circolari le
di lei vibrazioni. Lo feffo fi dica del terzo fuono rifultante dalle due
corde fuonate equitemporaneamente . Le due date corde fono in folido
due rette linee fifiche fonore. Li due volumi d aria moffi dalle due cor-
de fono in folido due sfere. Dunque in piano linea retta, e circolare; e
in confeguenza di figura, quadrato, e circolo , aventi la linea retta co-
mune. Perche poi il quadrato deva effere circofcritto, e non ifcritto, ap-
parird nel progreffo in molti modi, febben a cid bafta I’ avvertire, che
la linea retta ha prioritd di natura fopra la linea circolare : cofa fifica
mente, e dimoltrativamente vera. Fificamente in tutto I univerfo, e in
wutte le fue partt. Dimoftrativamente nella coftruzione del circolo, 1mpofe
fibile finza la fuppofizione di una retta linea. Dunque a ragguaglio qua-

ras
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drato circofcritto, circalo ifcritto. Suppafta dunque neceffaria la pofizione
delle due figure, diventa confeguentemente neceffaria la comparazione tra
loro per dedurre dal rifultato la loro natura. Sia dunque la prima propos
fizione.

Propefizione prima . Figura I

PEr comparare tra loro le due figure , quadrato circofcritwo , circolo
ifcritto, la pofizione di prima femplicita ¢ la ragion dupla radicale
in BC, AC. Percht BC egualmente ¢ lato del quadrmo ABCD, ¢
femidiametro, o fia apertura di compaffo del circolo AEC. Cost AC
egualmente ¢ diagonale dello fteflo quadrato, e corda dell’ arco del qua-
drante dello fteflo circolo. Indi 1 tre punti comuni in A BC triangoln
comune.. Quando dunque fiano da compararfi tra loro le due figure nel-
la Reffa categoria, ¢ dimoftrativamente neceflario defumer la categoria
dalle due linee comuni BC, AC. Dunque dalla ragion dupla radicale.
Indi per corollario fi ha in categoria comune la progreflione de’ feni in
BO, TH, VI, e d¢ feni protratti in BO, TM, VN, percht han.
no principio comune in BO; e cosi la progreflione delle corde in A O,
AH, AT, e delle ipotenufe in AO, AM, AN, percht hanno prin-
cipio comune in AO.

Propofizione feconda. Figura II.

DAto nel circolo per il diametro razionalmente divifo qualunque fe«
no ( geometrico rifpetto al diametro divifo ), fia protratto al lato
del quadrato circofcritto . Dico, che il quadrato dedotto dal feno fara
mezzo armonico, il quadrato dedotto dal feno protratto fard mezzo arit-
metico della ragione, in cui fi & divifo il diametro : ridotta la fuddetra
ragione a proporzione geometrica difcreta formata da due mezzi , armo-
nico, aritmetico. Sia AB 10, di cul AC 3, CB 7. Sarx divifo il
diametro A B nella ragione 3, 7. Il quadrato di AC fard 9, di CB
49, det feno CD 21, del feno protratto CE ( meta del diametro ) 25 .
Ma data la proporzione geometrica difcreta della ragione 3, 7, 1 quat-
tro termini fono 15, 21, 25, 35, d¢’ quall 21 & mezzo armonico, 25
mezzo aritmetico della fuddetta ragione ; e fono egnali a due quadrati,
21 del feno, 25 del feno protratto . Dunque ec. Cosi di qualunque ra-
gione ec.

Propofizione terza . Figura IIL
DAta qualunque corda nel circolo, dedotta per divifione razionale del

diametro dal fuo feno, e dal punto comune A ; data la ipotenufa
de-
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dedotra dallo fteflo feno protratio al lato del diametro, e dallo ftefflo pun-
to comune A, dico, che il quadrato della cords fard mezzo armonico,
il quadrato della ipotenufa fara mezzo contrarmonico della ragione mag-
giore dimidiata aritmetica di quella ragione, in cui fi & divifo il diame-
tro : ridotta la fuddetta ragione a proporzione geometrica difcreta come
fopra, ed aggiuntovi il mezzo contrarmonico . Sia il diametro AB 14,
di cut AH fia 5, HB 9. 1l quadrato di AH fard 25, di HB 81,
e in confeguenza il quadrato di H C feno fard 45. Sommati i due qua-
drati 25, 45, fard 70 il quadrato della corda A C, ipotenufa del trian-
golo rettangolo A HC. Il quadrato di HE feno protratto, e perd egua-
le al femidiametro, fata 49, quale fommato col quadrato di AH 23 la-
to comune de’ due triangoli rettangoli AHC, AHE, fary 74 il qua-
drato della ipotenufa A E. Dunque in numeri primi il quadrato di AC
35, di AE 37. Ma data la proporzione geometrica difcreca di 5, 7,
ragione maggiore dimidiata aritmetica della ragione 5, 9, in cui i & di
vilo il diametro ( perch¢ # & divifore aritmetico di 5, 9, e la ragione
5, 7, ¢ maggior ragione di 7, ¢ ), faranno 1 cinque termini coftituen-
4 la proporzione 30, 35, 36, 37, 42, d¢ quali 35 & mezzo armoni-
€0, 37 mezzo contrarmonico , € perd eguali a due quadrati di AC 35,
di AE 37. Dunque ec. Cosi di qualunque ragione ec. Ella avverta, che
quetla 1o chiamo 1n genere maggior ragione, la di cui differenza dedotta
da’ fuoi eftremi & maggiore della differenza dedotta dagli eftremi della ra-
gione comparata. Ridotte le due ragioni 5, 7; 7, 9, a termine comu-
ne, fard 35 a 49, come 5 a 7; fara 35 a 45, come 7 a 9. Ma tra
35, 49, differenza 14; tra 35, 45, differenza 10 ; e 14 ¢ pit di 0.
Dunque 35, 49, & maggior ragione di 35, 45, € perd 35, 49, come
magglor ragione, contienc in fe 35, 45, come ragion minore.

Dunque comparate tra loro le due figure, quadrato circofcritto, e circa-
lo ifcritto, in quel rifpetto, in cui convengono tra loro per pofizione di
prima femplicitd, fi trova 1l quadrato fecondo le due progreffioni varia-
mente aritmetico , e contrarmonico , il circolo coftantemente armonico.
Ma ¢ uno per fe ( fopra dimoftrato dalla fua coltruzione ). Comparato
alla figura neceffaria, ed unica per la comparazione, ¢ armonico ( prefen-
temente dimoftrato ). Dunque & uno di unitd armonica ; il che fi doveva
dimoftrare. v

Che poi la ragione, in cui fi & divifo il diamerro , fi trafporti a pro-
porzione geometrica difcreta, e in confeguenza fi riduca ad una ragione 2
ftratta comune, in cui, come genere, convengono circolo, e quadrato, cid
hulla ofta alla dimoftrata propofizione, anzi maggiormente la conferma.
Perché null’ altro avendofi fatto, fe non che fcuoprire i‘l genere, 1n cui cone
vengono le due figure, quali fono di fpecie tra loro diverfe, tale fcoperta
2on folamente conferma la propofizione ; ma in olire forma {cienza com-
bleta della medefima : infegnando il principio comune delle due ﬁI?,ure.

er
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Per la totale intelligenza di tal principio premetto un fatto, ch’ & fuor di
difputa; ed & la impoffibilitd di coftruire il circolo per apertura di com.
paflo fenza la formazione della ragion fubdupla tra I apertura di compaf-
fo, e il diametro. In forza di quefto fatto ( fempliciffimo in apparenza )
refta vera la feguente propofizione, che innanzi di divider il diametro in
qualunque delle infinite poflibili ragioni , vi & antecedentemente nel dia-
metro la ragion dupla talmente intrinfeca al medefimo, che quando non
vi fia, non ¢, n¢ pud efler diametro. Quando dunque fi divide il dia-
metro, fi divide intrinfecamente, e inevitabilmente la ragion dupla, ch’ &
a priori, in una ragione diverfa, ch’ & a pofferiori. Quefta feconda pud
efler, e non effer, perch¢ dipende dall’ arbitrio della divifione del dia«
metro in qual ragione fi vuole. Ma la prima non pud non effer , per-
che non dipende dall’ arbitrio, ma dalla neceflitd della coftruzione , ed
& condizione, fine qua mon. In confeguenza & dimoftrativamente impof-
fibile il feparar la relazione della ragionc arbitraria alla ragion neceffaria
coftitutiva del diametro . Perd ne viene , che dalla neceffaria relazione
delle due ragioni, ciot la dupla di natura, e la formata di arbitrio debe
ba rifultare una terza forma di ragione, che geometricamente le congiun«
ga, ¢ in cui fia evidente, che la prima forma & fempre la ragion du.
pla, Sia I’ efempio della riduzione AC 3, CB 7 a proporzione geome«
trica difcreta in numerl primi fecondo il rigore della fcienza aritmetica.
( Dico fecondo il rigore, perché prefentemente fi adopra il numero in s
fatto modo, ch’ & ben tutt’ altro, che fcienza aritmetica ). Per ridurla o
¢ neceffaria la fomma de’ termini 3, 7, ch’ & 10, e perdo bifogna tor-
nare al diametro AB; o ¢ neceflaria I’ affegnazione del mezzo aritmeti-
co (ed 2 la legittima ) tra i due termini 3, 7, e perd bifogna tornare
all’ apertura di compaflo, o fia femidiametro 5 ; E nella operazione e for-
mula o fi prenda il diametro, o il femidiametro, in qualunque modo &
forza tornare 2’ termini della prima ragione, ch’ ¢ la dupla . Dato dun-
que il mezzo aritmetico 5 tra 3, 7 ( e il mezzo armonico neceffario fa-
ra fempre I apertura di compaffo ) fi moltiplica 3 per 5-15: 3 per7-21:
5 in fefteflo-25: 5 per 7-35, ed & formata la proporzione geometrica
difcreta della ragione 3,7, In 15, 21, 25, 35, di cui il mezzo ar-
monico & 21, | aritmetico 25. Ma fe I affegnazione del mezzo aritme-
tico ¢ dimoftrativamente neceffaria , e non pud non efler I’ apertura di
compaflo ; dunque non folo non & vero, che paffando dalla ragione 3,
7, alla eguale 15, 35, fi pafli ad una ragione diverfa; ma anzi & ve.
ro, che la ragione 3, 7 di arbitrio fi riduce al fio principio primo in
15, 35 di neceflita, perché fi riduce intrinfecamente all’ apertura di com-
paffo_come al fuo centro, che indipendentemente dal noftro arbitrio & il
principio primo.

Ma piti. Divifo il diametro in qualunque ragion razionale, il quadra-
to del feno & mezzo armonico tra 1 rewangoli , che hanno per bafi le

par-
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parti del diametro, e per altezza il raggio. In quefta propofizione & chia-
ro, che il raggio fempre coftante & il genere ; e che in forza appunto
del raggio, come genere, e come principio primo, fi verifica la mia prow
pofizione in tutte le fue parti.

Ma infinitamente piti, fe fi fupponga la ragion dupla principio primo
armonico potenziale, da cui procede 1l Circolo . Sia in ipotefi finché fi
dimoftri in tefi, come fard tra poco. Dico, che gli eltremi 15, 35, e-
guali alla ragione di AC 3, CB 7, non fono numeri aftracti , percht
fono infeparabili dalla ragion dupla come principio primo; e non fono di
genere, e categoria diverfa da’ quadrati dt AC, CB, perche fono qua-
drati. Accid la dimoftrazione formi fcienza univerfale, fia la figura IV,

I I 1
in cui il diametro AM fia armonicamente divifo in 2 3 4 ec. Siano
dedotti 1i feni, e 1i feni protratti rifpettivi alla divifione ; le ragioni, in
cui fi ¢ divilo il diametro , fiano ridotte a proporzione geometrica dif-

creta formata da due mezzi, armonico, aritmetico; e tutto il calcolo fia
ridotto a ferie comune.

Figura IV. prima.

ridotte a ferie comune

¥ divilo dametro A M. geam sitaets chremi e fmi  defem protratti eftremi
A l; I a 2 -'3_M 6. 8. 9. 12 6oo  di ?C 800 di ;—G 900 1200
Ai: a 3‘1M 2. 3. 4. 6 4350 di :;TD675 dingoo 1350
Azs'x a 4.!5‘M 10, 16.25. 40 360 diS E 576 di ;'-I 900 1440
A%x a S%M 3. 5. 9. 1% 300 di%Fsoo di;_Kgoo 1300

1

Sari dunque il quadrato di 2 B goo la mifura comune delle ragioni.
Dunque il raggio, o fia I’ apertura di compaffo. A ragguaglio il quadra-
to di AB diagonale fary 1800; a cui comparati gli eftremi maggiori
formano la ferie feguente. v

1200 a 1800, come 2 a 3; nellaragione del diametrodivifoin 1, 2.
1350 a 1800, come 3 a 4; nellaragione del diametrodivifoin 1, 3.
1440 a 1800, come 4 a 5 nellaragione del diametrodivifoin 1, 4.
1500 a 1800, come 5 a 6; nella ragione del diametro divifoin 1, 5.

Dunque la ferie rifultata & eguale alla ferie delle ragioni delle differen-
ze armoniche fommate, quali ragioni fono formate dalla fomma rifpetti-
va ragguagliata all’ eftremo, ¢k’ ¢ il diametro.

D Pro-
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Progreflione armonica 60.  30. 20, 1s. 12, 10

differenze armoniche 30, {5 3 3 2.

2 40 43 48

Sommate 40. 45,  48. 50.
ma 40 a 60, come 2 a 3.
45 a 60, come 3 a 4.
48 a 60, come 4 a §.
50 1 60, come 5 a 6.

dunque eguale alla ferie fuperiore accennata.

1 1 I
Dunque riportando la progreffione armonica 1, 2, 3, 4 ec. in AB
fatto diametro, fi avrh nelle corde, e nelle furtefe de’ complementi in rage
guaglio ad A B la progreffione radicale de’ quadrati fuddetti, eftremi del
mezzo coftante aritmetico 9co feno protratto, e del rifpettivo mezzo are
monico, ch’ & 1l feno.

Figura 1V, feconda .

R mcera A " honque iquadract quadrart 3 quadrato

Ax_g'x a 2133 diAC6o0 1200diBC diBC1200 diAB18co, come2 a 3.
A;._x a 3'23 diADgso 1350diBD diBD1r3so diABi8co, come3 a 4.
Als'l a 4l<'B diAE360 1440diBE diBE 1440 AB180o, comeg4 a 3.
A%x a s%B diAF 300 13500diBF di BF 1300 AB18oco, comes a 6.

Dunque a ragguaglio gli eftremi 15, 35, non fono numeri aftratti, ma
fono quadrati infeparabili dalla ragion dupla radicale, come principio pri-
mo a priors; € fara propofizione univerfale dimoftrata, che gl eftremi
relativi alla proporzione geometrica difcreta, a cui fi & ridotta la ragione
data nel diametro, e di cui fi trova mezzo armonico il quadrato del fe-
no, mezzo aritmetico il quadrato del feno protratto, fono tuctl quadrati,
e fono intrinfecamente nella prima corda, o fia diagonale A B, perche
fono netle corde, e futtefe de’ complementi della medefima fatta diame
tro, e divifa nella prima data ragione.

Si crederd poter opporre, che dalla fuddetta dimoftrazione fi prova ben.
s 1l circolo uno di unitd armonica , ma fi prova tale comparativamente
al quadrato, e non per fe; il che bifognava dimoftrare. Ma cid non fi
dimoftrard mai in forza de’ feni, percheé anzi per il contrario li feni del
circolo fono per fe mezzi geometrici, e fono proprj del circolo. Dunque
il circolo & per fe geometrico.

La oppofizione & una dimoftrazione, e pur nulla tiene . La mia pro-
pofizione ¢ fondata nella infeparabilith delle due figure , circolo, e qua-
drato. Quefto ¢ il mio dato, e provato: centro comune, linea comune, e

pun-
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puntt comuni nelle due figure. Dunque il circolo feparato dal quadrato,
e confiderato da per fe & un falfo fuppofto nella mia propofizione . Cio
bafta, e avanza al mio intento. Ma perche quefto punto & della ultima
importanza si in ragguaglio al prefente fiftema, si in ragguaglio a cofe
maggiori, fia intieramente confumato.

E' dimoftrazione Algebraica, che data la unitd con un termine indefi-
nito x, accid tra queftt due termini fia affegnato il mezzo poflibile , niun’
altro mezzo & dimoftrativamente affegnabile, fe non il termine 2, comz
mezzo armonico tra il dato 1, e 1l termine Indefinito x. Io non fo in
quanti, ¢ quali modi fi coftruifca la dimofrazione da’ Profeffori di tal
{cienza, perché I’ Algebra mi & ignota . So bensi per la mia fcienza,
che cosi dev’ cffere, percht egualmente nella mia fcienza Aritmetica vi
¢ la dimoftrazione, che prova lo fteflo. Sumo fuperfluo I affegnarla, st
perchi diventarebbe neceffaria una nuova aggiunta al premefio breve trat-
tato » si peiche avendofi dall’ Algebra la ficurezza della propofizione, cid
bafta al mio intento.

. Rimane a indagare , in qual figura geometrica per forza , e neceffica
della fua coftruzione fitrovi tal rifultato dimoftrativo in s fatto modo, che
{ia condizione, fine qua non . 1l rifultato & patente nella coftruzione del
circolo, L’ apertura di compaflo & la data unita. Il diametro ¢ il termine
2 dedotto dall’ apertura di compaflo per forza, e neceflitd della coltruzio-
ne. Il termine indefinito & la circonferenza dedotta per forza, e neceflita
della coftruzione. Oh quali, ¢ quante confeguenze da tal vifta, s & vera!
Ma come, ¢ quando mai.i potra dimoftrare altrimenti? Forfe col dire,
che una linea retta rivoltata in fe ftefla coftruifce il circolo, e in tal ca-
fo la coftruzione & fatta dal diametro, e non dal femidiametro , ch’ ¢ I’
apertura di compaffo? Ma io domanderd, che mi fi affegni il centro del
diametro relativo alla circonferenza. Allora ¢ finita ogai difputa, perch I’
apertura dr compaffo & 1l raggio, e il centro. Forfe ( e con ragione ) per-
cht dati li due termini 1, 2, fia dimoftrativamente inaflfegnabile il terzo
termine,, come armoenico, quale in tal cafo dovrebb’ effer la circonferen-
za? Ma quefto & impoffibile . Perche febben la quantita della circonfe~
renza in ragguaglio al diametro non poffa venire affegnata ( e in tal rif-
petto fi accorda indefinita ); nondimeno ¢ chiaro, che potendofi approfi-
mare alla di lel quantith per progreflione infinita di {fempre maggior ap-
proflimazione col mezzo de¢’ poligoni iferitti , e circoferitti , fi trova il
diametro alla circonferenza nella ragione di 7 a quafi 22 . Egualmente &

z

chiaro che dati quefti tre termini, 3:2 come apertura di compaflo, 7
come diametro, 22 come circonferenza. ( nulla importando nel cafo prefens
1

3:2 7 22

bd
te il di pit di 22 ) faranno le differenze --3:2 ; 15 . Ma fo gli eftre-
2 mi
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mi 3:;, 22 foffero armonici, li due termini differenziali 3, {; 15, ef
fer dovrebbero nella ragione degli eftremi; e non lo fono, n¢ poffono ef-
fervi dimoftrativamente. Dunque dimoftrativamente & impoffibile , che il
circolo fia armonico, e fia il fuppofto termine indefinito. E perd il termine
indefinito affegnato dall’ Algebra ¢ intende di quella quantiti, che non ha
confine , e pud protrarfi all’ infinito; non mai di quella quantitd , che ha
confine col pit, e col meno. )

La oppofizione ¢ dimoftrativa, ¢& intrinfecamente dedotta dalla mia pofi-
zione; e pur nulla conclude, perch refta vera la mia propofizione , di-
moftrata in genere dalla unitd della figura circolare ; in fpecie dalla com.
parazione del circolo al quadrato. Effendo egualmente indiffolubili le mie
dimoftrazioni, e la dimoftrazione oppofta, la legittima confeguenza fi &, che
il termine indefinito » fi pofla, e debba intendere in due diverfi fenfi,
nel fenfo comune, e nel mio particolare. Gia fi fa da’ Geometri non effer
quefto il folo cafo , in cui fi provino dimoftrativamente due propofizioni
tra loro oppofte. Pure io dico anticipatamente che qui non fi oppongono
altrimenti, e cid fi vedra a fuo luogo. Ma procediamo alla fifica precifio-
ne, a cul non vi & rifpofta.

Sia un Cilindro fonoro; per efempio un timpano, o tamburo. Suppo-
fte le due pelli tra loro unifone, nella percuffione fi fentono due {uoni ;
uno naturale dello ftrumento, e fia Clolfaut; un’ altro di confenfo, ed
Clolreus grave, fubfefquiterzo al fuono naturale.

PV

) naiura[;e

L

%i onsense

$i fepari dal Cilindro, o fia timpano, la pelle o fuperiore , o inferio-
re, alla quale fi lafci il piccolo cerchio , a cui ¢ raccomandata , perche
fha tefa, Nella pereuffione di quefta fi fentiranno egualmente due fuoni;
uno fard lo fteflo Cfolfaut, ch’ ¢ il fuono naturale. Ma I altro, ch’ ¢ il
fuono di confenfo, non fard pit Glolreut grave.: fard bensi Gfolreur acus
0, con cui il fuono naturale forma la ragione fefquialtera .

(fIRDn (@] %z'COTlSﬂlSO
(ON

naturqle

La fperienza dev’ effer diligentemente iftitnita . Le due pelli del Cie
lindro fiano unifone, eguali, e lifcie quanto meglio fi pud, accid il fuos
no fia pit pronto all’ effetto. Il difcernitore de’ due fuoni fia efperto per
diftinguerli, e giudicarli. Per altro I effetto & comunemente neta nel time

pa-

————




_TRATTATO DI MUSICA. 29
pano, o fia Cilindro ; non era noto nella pelle feparata dal Cilindro.
All’ efame. Data la ragion dupla, il mezzo aritmetico ¢ in fefquiterza

. . o . . .
col termine maggiore della dupla 12. 9. 6; il mezzo armonico ¢ in fef-

. N arit. ? N\ .
quialtera con lo fteflo termine maggiore, 12, 8. 6. Dunque la fefqui
arm

terza determina la dupla aritmetica, la fefquialtera determina la dupla ar-
monica. Il Cilindro ¢ un quadrato, che fi rivolge in fe fteflo, e li due
fuoni del Cilindro fono tra loro in fefquiterza . La pelle feparata dal Ci-
lindro & circolare, e li due fuoni della pelle feparata fono tra loro in fef~
quialtera. La fefquiterza determina la dupla aritmetica, la fefquialtera de-
termina la dupla armonica, e nella ragion dupla & coftituito I’ efame per
la prima propofizione. Dunque li due fuoni felquiterzi del Cilindro lo de-
terminano fificamente aritmetico, perche la forma del Cilindro ¢ un qua-
drato; li due fuoni della pelle feparata la determinano fificamente armo-
nica, perché la fua forma & un circolo. Dunque le due figure comparate

uali fono in piano, tali foro in folido; quali dimoftrativamente, tali fi-
ficamente. Dunque ( per corollario ) il {fuono di confenfo nelle due fud-
dette figure altro non &, fe non il centro fifico rifpettivo della figura,
qual centro ¢ a ragguaglio lo fteflo, che il mezzo rifpettivo in piano. E
perd la natura aritmetica & ranto intrinfeca al quadrato, la natara armo-
nica tanto intrinfeca al circolo, quanto & il loro centro rifpettivo.

Ma perche fi potrebbe opporre, che il Cilindro non & immediatamen-
te un quadrato, ma un quadrato, che fi rivolge in fe fteflo, a differen-
za della pelle feparata , che immediatamenre ¢ circolare ( e cid appunto
bafta, ¢ avanza al mio intento ): fia immediatamente 1l quadrato in piano.
E dimoftrazione de’ rudimenti primi geometrici,
che fatto centro in D, coll’ intervallo D C defcrit- Jﬁ‘ B
to il circolo CB; cosi fatto centro in C, coll’ in- '
tervallo CD defcritto il circolo D A, e dal punto
O della interfecazione condotta la perpendicolare in
E, fard la retta EO al lato del quadrato in radi-
ce fefquiterza; e perd il quadrato "di A C al qua-
drato di EO fard come 4 a 3. Ecco il centro fef- ¢ E D
quiterzo nel quadrato, dedctto in:rinfecamente dal-
la unitd coftitutiva del quadrato, ch’ & il fuo lato. Indi ne viene, ch’
e{l‘endo compofto il Cilindro dalle due figure quadrangolare, e circolare,
dipende intrinfecamente dalla linea EO dedotra per circolo ; e perd nel
Cilindro il fuono di confenfo & pit grave del fuonoe naturale , perche il
fuono di confenfo ha la fteffa relazione al fuono naturale, che ha il quas
drato di A C al quadrato di EO.

Dallo fteflo principio ne viene, che dato in piano il triangolo equila-
toro circofcritto al quadrato, € il circolo ifcritto al quadrato, fi trovi il

tian
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triangolo equilatero al quadrato come quafi 291 a 224 : ragione minore
della fefquiterza, maggiore della fefquiquarta ; fi trovi il circolo al qua-
drato come quafi 11 a I4: ragione minore della fefquiterza , maggiore
della fefquiquarta. Ma rivolgendofi in fe fteflo il triangolo equilatero di-
venta un Cono ; rivolgendofi in {e fteffo il quadrato diventa un Cilindro;
rivolgendofi in fe fteflo il circolo diventa una sfera; ed & dimoftrato da
Archimede, che Cono, Cilindro, Sfera, in folido , e in fuperficie fono
tra loro in proporzione felquialtera continua 9, 6, 4. Dunque in forza
del paffaggio delle dette figure dal rewto al circolare le figure cambiano
natuyra di ragione, percht In retto la ragione era irrazionale, in circola-
re razionale; e quella ragione, che in retto era tra la fefquiterza, e fef-
quiquarta, in circolare fi determina alla fefquialtera. Ma la {efquialtera
& la ragione precifa, che determina il fiftema armonico. Dunque la na-
tura circolare ¢ intrinfecamente armonica . Che la fefquialtera fia la pre-
cifa ragione determinante il fiftema armonico, febben ¢ cofa per fe nota,
I

fi dimoftra in pit modi. Data la dupla 1, 2, il progreflo per formar
1

preporzione tanto pud effer ad 4, e la proporzione fard geometrica cone
1 I

tinua; quanto ad 3, e la proporzione fard armonica. Ma pofto 3 dopo

T 1 I

2 fi forma neceffariamente la ragione fefquialtera ta 2, 3; dunque la

fefquialtera determina la proporzione armonica . Ma determinata la pro-

porzione ¢ determinato il fiftema, dunque ec.

Suppofto il fenomeno del terzo fuono , 2 fificamente certo , che non
avendofi terzo fuono dalla dupla, il pcimo terzo fuono & prodotto dalla

I 1 I
fefquialtera 2 3, ed & unifono ad 2. Dunque il primo terzo fuono, ra-
dice fifica del fiftema armonico, fi ha in figura di unitd prima ( perche
unifono ), e perd principio primo,, dalla ragione fefquialtera. Dunque la
fefquialtera determinante, e coftituente il fitema armonico nella produzio..
ne del primo terzo fuono, come unitd prima.

Data la dimoftrazione Algebraica ( in fenfo ftretto Algebraico ) della
unitd col termine x, avente 1l termine 2 come mezzo armonico, & certo,
che tra quefti tre termini 1, 2, x, non vi ¢, n¢ vi pud efler proporzio-
ne, perche da 2 a x non vi &, n2 vi puod effer ragione. Dunque reflla la
ragion fubdupla 1, 2, indeterminata a proporzione. Ma eflendo dimoftra-
10 2 mezzo armonico, e il mezzo determinando gli eftremi alla propria
natura, fard egualmente certo, che la data unitd & determinara armonica
dal dedotto termine 2. Dunque reftando efclufo il termine indefinito x dal-
la proporzione, dicui & incapace, refta primo termine armonico 2, fecondo
terming armonico 1. Ma una ragione non determina proporzione, € la da-

ta
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ta ragione ¢ dimoftrativamente armonica; dunque per neceflita dimoftrati-
va fi deve concretare il terzo terrhine armonico, che determini la detta ra-
gione a proporzione armonica, di cui la data ragione ¢ in potenza dimoe
2

ftrativa. Dunque il terzo termine fary 3, quale con la data unitd forma
la fefquialtera. Dunque la fefquialtera determinante ec. Dunque in foftan-
za il mezzo 2 fi converte nella unitd armonica. La data unitd fi converte

; X
in 2 armonico- indi la progreffione armonica infinita determinata da’3.
Tuttocid identicamente fuccede nella coftruzione del circolo. La data uni-

1

ta, ch’ & I apertura di compaffo, fi converte nel femidiametro come 2. Il
dedotto mezzo 2 fi converte nel diametro come 1 ; reftando efclufa la cir
conferenza come termine indefinito, e inclufa nel diametro la potenza del.
la progreflione armonica all’ infinito. Effendo impoffibile maggior precific-
ne di quefta in ciafcun genere, fifico, e dimoitrativo, refta provata per
fempre la propofizione, che il circolo fia intrinfecamente armonico .

Qui fi apre opportunamente il luogo di affegnar la cagione, per cui dal-
la dupla non fi ha, ne fi pud aver terzo fuono; e per cui il terzo fuono

1
debba trovarfi in 2. La dupla dedotta dalla data unita, e dal termine in.
definito x, & indivifibile in fenfo affoluto , e univerfale . Perché dimo-
ftrandofi non effer capace 1, x, di altra divifione che di 2, come mez-
zo armonico, reftano indivifibili in qualunque fenfo li tre termini 1, 2,
x. Dunque la dupla armonica, perche indivifibile, & principio primo ue
niverfale & prioyi. E' dunque fificamente impoffibile , che dalla dupla fi
poffa aver terzo fuono. Perche fe il terzo fuono ¢ radice fifica del fiftema
armonico, e fe dalla dupla fi avefle terzo fuono , non farebbe la dupla
principio primo 4 priori, ma principio primo a pofleriori. E' chiaro nella
fudderta pofizione 1, 2, ¥, che la dupla in tal modo dedotta & ragione
di potenza armonica . Io mi prevalgo con qualche renitenza dei termini
di principio a griori, di principio & pofferiori , di potenza, di atto ec,,
percht fo che in quefti tempi qualunque termine Ariftotelico viene deri-
fo; ma I ufo di quefte locuzioni non mi fara imputato a difetto: che io
disfido tutto il dotto Mondo ad affegnarmene di migliori, o di uguali nel
mio prefente bifogno. E' dunque impoffibile in qualunque fenfo, che da
tal ragione potenziale fi poffa aver I’ atto fifico determinante , e concre-
tante, ch’ ¢ il terzo fuono,; ma fi dovrd avere dalla ragione fefquialte.
ra, cb’ ¢ la determinante, e concretante il fiftema armonico. Dunque per
X

neceflith fifica, e dimoftrativa deve cadere il terzo fuono in 2, termine
I I

medio congiungente le due ragioni I. 2. 3.
Ella
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Ella dird, che quefta ¢ metafifica bella, e buona. Io le rifponderd,
che a tal metafifica fon neceflariamente condotto da’ miei dati fifici infe-
parabili dalle dimoftrazioni. Quando io non fia convinto di parallogifmo,
poflo tenermi in pregio di effer forfe il primo ( almeno in quefti tempi )
che fcuopra la metafifica delle {cienze di quantrd, dedotta dalle cofe fifi-
che in tal modo, che fia impoffibile il fepararla . Seguo il vero, ch’ &
nelle cofe, fin dove mi conduce; e fon certo di averlo fin’ ora feguito a
tutto rigore. Cosi fard fino alla fine.

Da quanto fi ¢ conclufo qui fopra ne viene per corollario, che la ra.
gion tripla fia ragion di fiftema. Perch? effendo infeparabili tra loro la
dupla come ragione potenziale, la fefquialtera come ragione attuale del

1

fiftema armonico, ed effendo congiunte tra loro dal termine 2, che nel
terzo fuono ¢ la radice fifica del fiftema, bifogna concepirle neceflariamente
in quella ragione, ch’ ¢ la loro fomma. Ma quefta & la tripla; dunque la
tripla & ragione di fiftema. Per ragione di fiftema fi vuol dire, che nel
la ragion tripla ¢ inclufo il fondamento intiero del fiftema armonico; non
fi vuol dire, che fia inclufa la eftenfione intiera del fiftema armonico.
Perch¢ fondamento intiero del fiftema, eftenfione intiera del fiftema fono
due cofe diverfe, come fi vedri a fuo luogo. Il corollario & chiaro, né
ha bifogno di maggior {piegazione.

Da quefto corollario, € da quanto fi aggiungerd, dipende la foluzione
della difficoltd oppofta all’ affegnazione da me fatta della data unita al
raggio, del dedotto mezzo armonico 2 al diametro, del termine indefini
10 x alla circonferenza. Ripeto la oppofizione . Se la circonferenza & ar-
monica, le due differenze tra il raggio, diametro , e circonferenza, dov-
ranno trovarfi in ragione cguale alla ragione formata da due eftremi, rag-
gio, e circonferenza. Ma non lo fono, n¢ poffono effervi dimoftrativa-
mente ( nulla oftando alla dimoftrazione il non poterfi determinare la
circonferenza ). Dunque falfa I’ adattazione fuddetta.

Gia fi concede, che in ragguaglio alla legge delle differenze, quali nel-
la proporzione armonica devono trovarfi tra loro nella ragione degli e-
ftremi, la fuddetta oppofizione ¢ indiffolubile. Ma trattandofi di un prin-
cipio primo, di cui {ino ad ora & occulta la natura intrinfeca, fi ha debi-
to di efaminare, fe quefto principio primo, dal quale fi deducono le leg-
gl armoniche, fia foggetro a quella legge, che da effo procede ; o pure
fe in fe fteflo, e nella fua intrinfeca natura debba efler confiderato in al-
tro modo. Per tal efame, che per effer della ultima importanza fi deve
iftituire a tutto rigore, & neceffario affumer que’ foli dati, che o di fat-
10, o dimoftrativamente fono ficuri. Sia il primo, che data la fubdupla
I, 2, accid gli fia affegnato il terzo termine armonico , non folamente
non pud quefto affegnarfi , ma anzi fi dimofira la impoffibilita di affe.
gnarlo. La dimoftrazione ¢ comunemente nota. Sia il fecondo, che ldata

a
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la coftruzione del circolo per apertura di compaffo , & infeparabile dalla
coftruzione la ragion dupla tra il raggio, e il diametro. Quefto ¢ di fat-
to. Sia il terzo, che dato il circolo ifcritto al quadrato, quefte due fi-
gure hanno comune la ragion dupla radicale ( propof. prima ) in BC e-
gualmente femidiametro del circolo, e latq del quadrato; in A C egual-
mente corda dell’ arco del quadrante, e diagonale del quadrato . Quefto
egualmente & di farto, ed ¢ dimoftrazione. Le relative confeguenze fono
evidenti. Dunque nel primo dato la dupla ( e a ragguaglio le fue radici )
& ragione a priori in genere univerf:aliﬁimo . Perche nulla oftando , che
dato 1, 3; dato 1, 4 ec. in infinito, egualmente non fia affegnabile il
terzo termine armonico , la forza dimoftrativa cade fempre fopra la du-
pla, come prima ragione della ferie moltiplice 1,2, 1,3, 1,4 ec.,
e come ragion femplice, e non compofta. 1, 3, & ragione compofta dal-
la dupla, e fefquialtera, e cosi in infinito. Se la dupla 1, 2, foffe ca-
pace del terzo termine armonico, lo farcbbe.egualmente tutta la ferie del
genere moltiplice. Dunque la forza dimoftrativa fta nella dupla. Dunque
in ogni fenfo, e in qualunque modo ragione a priori . Nel fecondo , e
terzo dato fe il circolo ha mtrinfeca la ragion dupla nella fua coftruzio-
ne tra il raggio, e il diametro; fe il quadrato ha intrinfeca nella fua co-
ftruzione la ragion dupla radicale tra la diagonale, e il lato ; fe le due
figure convengono nela dupla in prodotto, e in radice ; dunque devono
aver Intrinfecamente la potenza dupla, relativa alla ragione, in cui con-
vengono, e ch’ & intrinleca alla loro coftruzione. E quefta potenza dti{:la
altro non pud, né dev’ effere, fenon la ragione producente le radici del-
la dupla radicale BC, AC, propof. prima; e fi vuol dire le radici del-
le radici duple. Quando cid fi dimoftri ( in quel modo , ch’ & poffibile
rifpetto alle quantitd irrazionali, che non fi poffono e/primere in numero
aritmetico comune, fenon per approffimazione , ma che bafta , e avanza
per dimoftrare la ragione ricercata ) fard non folamente dimoftrato quan-
to qui fi propone, ma nello fteflo tempo faranno dimoftrativamente con-
fermate tutte le antecedenti propofizioni del prefente fiftema.

Siano dunque in precifione 1 tre termini, raggio, diametro, e circon-
ferenza . Siano efprefli in numero con le tre pofizioni , di Archimede,
Mezio, e Ceulen ; di Archimede 7 il raggio, 14 il diametro, 44 ( in
circa ) la circonferenza; di Mezio 113 il raggio, 226 il diametro, 710
( in circa ) la circonferenza; di Ceulen ( prendendo dieci cifre fole per
ifcanfare la maggior fatica , e riducendole 2’ numeri primi per 5 )
1000000000 il ragio, 20000000c0 il diametro, 6283185307 ( in cir

ca) la circonferenza. Da ciafcuna pofizione fiano dedotte le differenze, e
fiano fommate tra loro.
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Di Archimede 7 14 44
differenze . 7 30
7
37 fomma delle differenze.
Di Mezio 113 226 710 -
differenze. 113 484
113
597 fomma delle differenze.
Di Ceulen 1000000000 2000000000 6283185307
differenze. 1000060000 4283185307
10000000C0O

"5283185307 fomma delle diff.

Si domanda in qual ragione fi trovi la fomma delle differenze al ter-
mine della circonferenza. Rifpondo, che 37, 44 di Archimede; 597, 710
di Mezio; 5283185307, 6283185307 di Geulen fono tutte radici delle
radici duple; e lo dimoftro.

Radici duple

99 140 . 98or
70+ 99. 140; perche 99 70. eccede 99 di 9800 in prodotto.
At—— od——

fono 9801. 9800.
1 e 577 816
Pius efacte 408. 577. 816 ; perche 577 408. eccede 377 , ma molto meno di $9.
232929. 232928,
molto pilt . 19601 27720
efatte 13860. 19601. 27720; perche 19601 13860. eccede 19601, ma molto meno.

384199201. 384199200.

Affegnate le medie proporzionali rifpettive tra 70, 99 moltiplicati p;:

- : Co . 333 396
4 1n 280, 396, fard 333 medio proporzionale in differenza di 333 280,

110889. 110880,

in numeri primi 12320, 12321.
1
_Tra 408, 5477 fard medio proporzionale 48s : s in circa. vi fard la
differenza in prodotto di 77441, € frazioni.
77440
2
_Tra 13860, 19601, fard medio proporzionale 16482 : 5 in circa.
vi fard la differenza in prodotto di 771788, e frazioni.
, , . 771789
Dunque in ragguaglio alla prima pofizione cost 280, 333, come 333,
396
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396 fono radici della ragion dupla radicale 280, 396, quale in numeri
I

primi ¢ 70, 99. In ragguaglio alla feconda pofizione cost 408, 485 :;
) 4

in circa, come 485:5 in circa, 377, fono radici della ragion dupla
radicale 408, §77; e fone pilt efatte delle prime. In ragguaglio alla
2 2

terza pofizione cost 13860, 16482: 5 in circa, come 16482 5 in cir-
ca, 19601, fono radici della ragion dupla radicale 13860, 19601 ; € fo-
no molto piu efatte.

Ma comparati i due termini 37 , 44 , dedotti daila pofizione di
Archimede , alle tre pofizioni di radici delie radici duple fi trova, che
comparati a 280 333

44 37
12320 12321 differeaza.
)
comparati a 408 485 :5
44 37
44880 44881 differenza.
comparati a 13860 16482: 5
44 37
76230 76231 differenza.

la ragione differenziale va minorando a ragguaglio della maggior efatezza
delle radici, alle quali vengono comparati. Dunque nulla oftando alla di-
moftrazione il non poterfi determinare la precifa quantta delle radici af-
fegnate, i due termini dedotti dalla pofizione di Archimede fono radici
de%le radici duple, o fia della ragion dupla radicale . QOmettendo la inu-
tile fatica di tutte le comparazioni , fiano comparati i due termini de-
dotti dalla pofizione di Ceulen ( come pilt proffimi al vero ) alle dimo-

ftrate radici delle radici duple 37, 44.
5283185307. 6283185307
44 37
232460153508 232477850359 «
Per la differenza 17702851 rifulta la ragione differenziale di 137130
a 13131, e frazioni . Comparati gli ftefli termini di Ceulen alle radici

2
delle radici duple pilt efatte di tutte 13860, 16482: s in circa, rifula
la ragion differenziale di 16201 a 16202, e frazioni . Dunque minore
della prima. Dunque dimoftrata la mia propofizione. Dunque 1l principio
primo armonico non cade foito le leggi delle differenze armoniche , ma
E 2 Ca-
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cade fotto le leggi della potenza dupla, ch’ & 2 priori ; ch’ & quanto fi
doveva dimolftrare .

Indi ne viene per corollario, ch’ efprefflo il prefente fiftema con la po-
tenza dupla, e con I attuale fefquialtera determinante il fiftema, fi tro-
vi per diferenza la ragione, che vi ¢ tra il diametro , e la circonferen-
za. Mi fpiego. Dupla potenza fono le dimoftrate radici 37, 44. Si ag-
giunga per terzo termine la fefquialtera. Saranno i tre termini 37, 44,
66. Ma tra 37, 44 differenza 7; tra 44, 66, differenza 22, € per la
dimoftrazione di Archimede il diametro & 7, la circonferenza 22 in cir
ca. Dunque ec. Sia la potenza dupla con radici pin efarte 280, 333,

I b ]
499:2 . Saranno le due differenze §3, 166: 2. Comparate alla pofizione
di Mezio, ch® & pit efatta, 113, 355, fi trova la minima ragione dif-
ferenziale completa 37629, 37630. Dunque ec.

Ma perche fiano confumate per fempre tutte le difficoltd, che poffono.
opporfi al circolo, come intrinfecamente, e per [e armonico , torno alla
prima oppofizione, e la ripeto. Il circolo non &, ne¢ pud effer intrinfe-
camente, e per fe armonico. Perché 1 feni, che fono veramente , e u.
nicamente proprj del circolo fono tutti medietd geometriche , o fia linee
medie proporzionali. Dunque il circolo & intrinfecamente, ¢ per fe geo«
metrico, e non armonico. Si ¢ f{ciolta quefta obiezione rifpondendo, che
il circolo feparato dal quadrato & un fallo fuppofto rifpetzo alla mia pre-
pofizione, che fuppone la infeparabilicd delle due figure. Ma qui fi vuol
{ciogliere pii precifamente, e da tal foluzione fi vedri qual, e quanta
riferva alle volte fi debba avere nel preftar I affenfo alle flefle dimoftra-
zioni. Perche certamente la oppofizione fuddetta & una dimoftrazione; e
pure per rifolverla intieramente io dico, che il circolo fi dimoftra intrin-
fecamente e per fe armonico appunto per quefto, perché 1 feni veramen-
te, e unicamente proprj del circolo fono geometrici ; coficche fe tali non
foffero, il circolo non farebbe, né¢ potrebbe mai effer armonico di pro-
pria intrinfeca natura. La foftanza deila foluzione non confifte dunque ne
feni, come dimoftrativamente geometrici, ma nella ragione, per cui fono
tali. Dico, che fono tali, percht il quadrato & di propria intrinfeca na-
tura aritmetico, il circolo di propria Intrinfeca natura armonico . Lo di-
moftro.

Date le proporzioni geometriche difcrete di prima femplicicd , il loro
centro ¢ formato dalle due medietd, armonica, e aritmetica, quali molti-
plicate tra loro , producono quanto gli eftremi moltiplicari tra loro. E
perd confiderato nelle due medietd fuddette il loro centro , come infepa-
rabile, e congiunto, ha forza di centro geometrico ; e in tal rifpetro la
proporzione & geometrica continua. Confiderato come feparabile , e divi-
{o, & centro di proporzione geometrica difcreta; e in quefto fecondo fen-
fo s intendono comunemente le proporzioni fuddette , € s* intendono otti-

. ma-
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mamente. Cid premeflo, fi ¢ dimoftrato nella feconda propofizione, che
dato nel circolo per il diametro razionalmente divifo qualunque feno, in-
di protratro il feno al lato del quadrato circonferitto, il quadrato dedotto
dal feno & mezzo armonico, il quadrato dedotto dal feno protratto & mez-
zo aritmetico della ragione, in cui fi & divifo il diametro, ridotta la ra-
gione a proporzione geometrica difcreta. Ora fi vuol vedere qual fia in-
wrinfecamente # priors la natura del feno, e per qual ragione diventi mez-
zo geometrico in rifpetto al diametro divifo. Sia perd.

Propofizione quarta. Figura IV. prima.

1 1 I
DIvifo armonicamente il diametro AM in 2, 3, 4 ec., dedotti 1
I I I
feni 3 C, 4 D, 5 E ec., e protracti tueei al lato del quadrato circo-
fcritto da C in G, da D in H, da E in I ec., dico, ch’ eflendo 1 fe-
I

ni protratti eguali al femidiametro 2 B apertura di compaflo, il circolo
di fua natura intrinfeca, e in forza della fua figura null’ altro fa (e null’
altro puod fare dimoftrativamente ) fenon fottrarre al feno protratto, ciod
al femidiametro, quella tal porzione di linea, quale fottratta che fia, re-
fti I’ avanzo, ciot il feno , in radice di mezzo armonico rifpettiva allo
fleflo femidiametro, come radice di mezzo aritmetico , relativi alle pro-
porzioni geometriche difcrete del genere moltiplice 1, 25 1, 3; 1, 4 ec.
mn infinito.

Di1, 2, proporzi'onc geometrica difcreta 6,8, 9, 12; 8 mezzo ar-
monico, 9 mezzo aritmetico.

Di 1, 3, proporzione geometrica difcreta 2, 3, 4, 6; 3 mezzo ar-
monico, 4 mezzo aritmetico.

Di I, 4, proporzione geometrica difcreta 10, 16, 25, 40; 16 mez-
20 armonico, 25 mMezzo aritmetico ec.

I I
Ma dato il quadrato di 3 G femidiametro & 9, di 3 C & 8, ed & il
feno. Dunque in forza del circolo fi & fortratta dal femidiametro la por-
I

zione di linea CG, per la cui fottrazione 3 G feno del circolo refta in
1

radice di 8. Ma 8 & mezzo armonico della dupla, e il feno 3 C di
I I

vide il diametro AM nella ragion dupla A 3 1, 3 M 2. Dungue il
circolo di fua intrinfeca natura, e in forza della fua figura riduce in ge-
nere la natura aritmetica, alla natura armonica ; e in ifpecie null’ altro
fa, fenon fottrarre al femidiametro , o fia apertura di compaffo quella tal
por-
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porzione di linea, quale fottratta, refti il feno ( proprio del circolo ) in
radice di mezzo armonico rifpettiva al femidiametro, come radice di mez-
zo aritmetico . Evitando come cofa difutile il dimoftrare lo fieflo negli
altri fent, e lo fteflo negli altri generi di proporzione , fuperparticolare ,
fuperparziente ec., dico, che in genere generaliflimo fi troverd fempre lo
fteflo + baftando alla univerfaliffima dimoftrazione, che il diametro fia razio-
nalntente divifo; quantunque fuffifta la dimoftrazione anche nel cafo ci’ effo dia-
nuetro foffe divifo irrazionalmente. Suffifte, e {uffiftera in eterno, con la fola
differenza, che non potrd venire efpreffa co’ numeri razionali, perch fi ri-
durrd alle radici delle radici, il che & chiaro, n&¢ ha bifogno di prova.

Dunque fe da’ Geometri fi definifce il circolo un rifultato d infiniti
Poligoni, percht per poligoni ifcritti, e circoferitel fi va fempre pih ap-
proflimando alla circonterenza in progreffione infinita, con ragione, e fon-
damento molto maggiore 1o definifco il circolo un rifultato d infiniti mez-
zi armonici, perche la fua coftruzione di neceffita dimoftrativa riduce il
femidiametro, o fia apertura di compaflo con la fottrazione della diffe-
renza , che vi & tra il {eno , e feno protratto , a una ferie infinita di
mezzi armonici. Il fondamento della mia definizione & ficuro, quanto &
la data dimoftrazione. Non ¢ ficuro il fondamento de* Geometri, perche
non {i & data ancora ( ne fi dara mai ) la dimoftrazione, che di fatto 1
poligoni fi rifolvano nel circolo . Vi fara in infinito la differenza della
unita, che non fi potra mai confumare ; qual differenza corrifponde ( a
ragguaglio di principj primi ) alla differenza della unita, che vi & tra il
mezzo armonico, e I’ aritmetica in infinito .

Se poi quefti due mezzi, armonico, e aritmetico fiano intrinfecamente
congiunti tra lora in un folo termine, & chiaro, che quefto termine fard
mezzo geometrico, perchd avrd congiunta in fe fteflo la proprieta, e na-
tura, che avevano rifpettivamente tra loro 1 due mezzi feparati ; ¢ la
proprieta, che per efempio ha la quadrupla geometrica difcreta 10, 16,
25, 40, ne’ due mezzi 16 armonico, 25 aritmetica , quali moltiplicati
tra loro, producono quanto gli cftremi moltiplicati tra loro, avra la qua-
drupla geometrica continua 1o, 20, 40, nel folo termine 20, mezzo
geometrico tanto degli eftremi 10, 40, quanto d¢’ mezzi 16, 25 . Cosi
fuccede identicantente ne’ feni rifpetto a* principj primi delle cofe. St ha
ne’ feni congiunta la proprieta, e natura de’ due mezzi armonico, e arit
metico. La proprietd e natura del mezza aritmetico fta nel punto dove
comincia it feno, ch’ ¢ la linea retta comune al quadrato e al circolo, gia
dimoftrata altrove per aritmetica in priorita di natura . E la proprietd e
natura del mezzo armonico fta nel punto dove finifce il {eno, ch’ ¢ la
linea circolare. Rifpetto alla linea circolare , che determina il punto ar«
monico del feno, fi & qui fopra dimoftrato. Rifpetto alla linea retta co-

I
munc A 2 apertura di compaffo, che determina il punto aritmeticoﬁd;:llo
Cl~
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fteflo feno, fi dimoftra con molta facilita « Nella quarta figura , ch’ ¢ la
I

prima delle due, fi trafporti A 2 apertura di compaffo, e linea comune
in N B linea eguale ma non comune; che vuol dire, fi dividano i due

I I
termini in A 2, N B, che fono congiunti in A 2, e fi torna per forza
alla ftefla dimoftrazione data qui fopra. 1l {eno, che per la fua deduzione
fuppone il diametro divifo in parti eguali, e perd aritmetiche, & prova e-
vidente del principio aritmetico della fua deduzione, Dunque fe i {feni non
foffero in tal fenfo geometrici, ciod includenti in fe ftefli la proprieta, e
natura del mezzo aritmetico determinata dalla linea retta comune , e la
proprietd, e natura del mezzo armonico determinata dalla linea circola-
re, il circolo non farebbe, nd potrebbe mai effer armonico di propria in-
trinfeca natura} ch’ & quanto fi doveva dimoftrare.

Ella Sig. Conte fi maravigliera, che io mi fia data la pena di provar
la mia propofizione in sy fatto modo, che'fi refti non folamente convin-
to, ma oppreflo dal pefo delle ragioni. Oltre che quefta propofizione & il
fondamento principale del mio fiftema, fi degni di credermi, che la pro-
pofizione & per fe , e indipendentemente dal fiftema muficale di tal, e
tanta importanza, che fon ficuro non effervi la eguale in tutte le note u-
mane {cienze. Anzi fappia , che qui ho detto il meno di gquanto fi pud
dire. il pitt appartiene ad altra fcienza.

Intanto refta conclufo, che il circolo fia intrinfecamente armonico; e
she la fua dimoftrativa coftruzione dipenda dalla ferie infinita delle pro-
porzioni geometriche difcrete, il di cui mezzo aritmetico fia efpreffo dal
feno protratto al lato del quadrato circofcritto ( e quefto feno protratto &
fempre il femidiametro, o fia raggio ), dal qual feno in forza della li
nea circolare fia fottratta quella tal porzione di linea retta, per cui la li
nea, che rimane ( ed & fempre il feno del circolo ) fia nel fuo quadrato
al quadrato dello fteflo feno protratto , come il mezzo armonico al mez-
zo aritmetico della ragione ( ridotta fempre a proporzione geometrica di-
fcreta ), in cui lo fteflo feno protratto ha divifo il diametro. Dico di pii,
che fe foffe poffibile fenza I’ ajuto del circolo iferitto I affegnazione della
linea radicale producente nel fuo quadrato la ragione del mezzo armoni-
co rifpettivo al mezzo aritmetico, di cui & linea radicale il feno protrat-
to, farebbe dimoftrativamente poflibile la coftruzione del circolo in forza
fola di tal linea; e dato per efempio ( figura V ) il quadrato ABCD
infinitamente pieno di rette linec in piano, paralelle a CB, finita-
mente ivi affegnate per lo efempio; da ciafcuna dedotto il mezzo armo-
nico rifpettivo farebbe formata la linea circolare del quadranie BAC,
il che gid & dimoftrato. Ma cid non effendo poffibile, fenon appunto in
forza della linea circolare, refta in confeguenza dimoftrata per fempre la
linea circolare, o fia circonferenza un rifultato d’ infiniti mezzi armonici

n ra.



40 TRATTATO DI MUSICUA.
in radice. Dunque il circolo intrinfecamente armonico, perche tale in radi.
ce. Dunque vera la propofizione, che 1, 2, x deve adattarfi alla figura
circolare 1n forza della fua natura, e coftruzione ; e che il termine inde-
finito » fia la circonferenza, quale col termine 2 forma una ragione in.
definita, Quefta ragione in foftanza & una ragione armonica trafcendente,
compofta dalla tripla, come ragione fondamentale del fiftema armonico,
e da due centri rifpettivi delle due ragioni formanti la tripla, cio¢ du-
pla, e fefquialtera. Sommati quefti due centri formano quella ragione in-
cognita nel fuo principio, inaffegnabile nella {ua quantita precifa, di cui
oltre la ragion tripla la circonferenza eccede il diametro; ciot la ragione
di 21 a quafi 22 di Archimede rifpetto a 7 diametro , di cui & triplo
21. Di 339 a quafi 355 di Mezio rifpetto a 113 diametro , di cul ¢
triplo 339 ec. Se ben cid non appartiene all’ intento prefente, nondime-
no ftimo ben fatto darle una idea concreta di tal principio, in di cui
forza ella fappia per fcienza 1 primi componenti della fuddetta ragione,
e fappia per Icienza la cagione immediata della impoflibilita della qua-
dratura del circolo. La cofa ¢ affacto nuova, e intereffante, e perd non
fi deve tralafciare : molto pii , percht diventa una prova univerfale di
quanto fin’ ora fi ¢ dimoftrato.

Si & ftabilita in queflo Capitolo ragion potenziale la dupla, ragion at-
tuale la fefquialtera dell’ armonico fiftema . Indi la tripla ragion fonda.
mentale, come fomma della dupla, e fefquialtera. A ragguaglio affegnati
i due centri rifpettivi, potenziale della dupla, attuale della fefquialtera,
dico che Ja loro fomma formerd quella ragione incognita, di cul oltre la
tripla la circonferenza eccede il diametro. Chiamo centro potenziale del-
la dupla quella tal ragione di quantitd irrazionale, che in forza delle pro-
porzioni geometriche difcrete ( dimoftrate principio primo, e comune del
circolo, e del quadrato ) & dedotta dal centro delle radici duple ridotte a
proporzione geometrica difcreta; e fono 5, 7, gid dimoftrate in quefto
Capitolo. Ridotte a proporzione geometrica difcreta fono 30, 35, 36,
37, 42. Si prenda la ragione formata da due mezzi 36 aritmetico, 37
contrarmonico, e'di quefta ragione fi affegni il mezzo aritmetico. Dupli-
cati 36, 37 in 72, 74, fara 73 il mezzo aritmetico affegnato. Di que-
fti tre termini fi prendano 1 due 72, 73, e fecondo la icienza del pre-
meflo trattato fi affegnino le radici della ragione formata da due termini

289 291
72, 73. Saranno 289, 291 , perch¢ moltiplicati in feftefli 289 291,
83521 84681

83521 84681
e comparati i due prodotti alla ragione 73 72 . Ma 289 mez-

6097033 6097032

ze
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.. . e 290

2o arismetico tra 288, ¢ 290, quali moltiplicati tra loro producono 288.

) ] ) 83320

Egualmente 291 mezzo aritmetico tra 290, € 292, quali moltiplicati tra
2.92

loro producono _290; e 8352, 8468 fono eguali alla ragione 72, 73,
84680

8352 8468
perche 73, 72 . Dunque ec. La ragione formata da due termini

609696 609696
radicali 289, 291, lo chiamo centro potenziale dedotto dal centro delle
radici della dupla , ragione potenziale del Siftema ; e dal modo della
Tua deduzione fono dimoftrativamente convinto , che cosi lo devo chia-
mare, perch’ & formato dalle radici delle radict di 36, 37.

Chiamo centro attuale della fefquialtera quella ral ragione di quantita
razionale, ch’ ¢ dedotta dal centro della fefquialtera ridotta a proporzio-
ne geometrica difcreta in 20, 24, 25, 26; 30. Li due mezzi, aritme-
tico 25, contrarmonico 26 formano il centro arttuale della fudderta ra-
gione. Quefti due centri devono defumerfi da’ mezzi contrarmonici rela-
tivi, perche fi & veduto, e dimeftrato, che la quantita della circonferen-
za ¢ tralcendentale . Dunque il ragguaglio dev’ effer di natura di quan-
titd contrarmonica, che corrifponde alla quantitd negativa dell’ Algebra,
e per propria intrinfeca natura trafcende la unitd aritmetica . Il centro
relativo alla ragion dupla & in potenza, perché cosi & la ragione; & al-
terabile, e incompleto, perch’ & compofto da due termini irrazionali, che
non fi poffono efprimere co’l numero aritmetico {fe non per approflima-
zione. Il centro relativo alla ragion fefquialtera & in atto, perche cosi &
la ragione. E' inalterabile, e completo, perch’ & compofto da due termi-
ni razionali, e completi.

Tutto cid neceflariamente premeflo dico, che la fomma di quefti due
centri formerd per approffimazione quella tal ragione fin’ ora incognita,
di cui oltre la ragion tripla la circonferenza eccede il diametro; e retti-
ficando fecondo il metodo del trattato 1 due termini irrazionali del pri
mo centro per fempre maggior approflimazione , la ragione fudderta fi
approflimerd fempre pil alla vera quantitd per progreflione infinita . Si
prendano per la prova i due termini di Mezio 113, 355, come pilt
proflimi al vero in pochi numeri . Triplicato 113 in 339, fard 339,
355 la ragione dell’ ecceflo, di cui oltre la tripla la circonferenza ecce-
de il diametro. Si fommino i due centri:

della t};ﬁiﬁ:gﬁ: 23? ’ zzé ;5 e fi compari Ja ragione rifultata 7225,
) .

—

7225 ; 7566 .

3 7566:
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7225 7566
7566 , alla ragione di Mezio 339, 355 355 339
refta la minima differenza razionale della unitd in 2564875, 2564874,
di cui il termine 7225, a cui ¢ fommata la radice 289, eccede 1l ters
mine di Mezio 355 indicante la circonferenza. Ma la differenza razionas
le della unitd fecondo la fcienza del trattato & indicazione dimoftrativa
del principio comune delle ragioni comparate ; e I ecceffo fi trova nel
termine 7225, a cul & fommata la radice 289, quale per intrinfeca po-
fizione crefce a ragguaglio del termine relativo 291 di quanto crefce a
ragguaglio la ragione 288, 290, dalla ragione 290, 292. Dunque vera
la pofizione, e la dimoftrazione de¢’ due centri fommati , come indicanti
la fuddetta ragione 339, 355. ,
Pilr. Si riducano a proporzione geometrica difcreta i due primi ter-
mini 72, 73, da’ qualt fi ¢ dedotto il primo centro. Aflegnato il meze
zo aritmetico tra 72, 73, duplicati in 144, 146, fard 145. Indi la pros

. T 144 145
porzione geometrica difcreta 145 146

20880 21024. mez.arm. 2I170.
21025§. mez. aritm.
Si affegni il mezzo aritmetico tra i due mezzi, armonico 21024, arite
metico 21025. duplicati tucti Ii termini fard la pofizione.
42048 mezzo armonico
41760. 42049 mezzo affegnato 42340.
42050 mezzo aritmetico
Li due termini 417604 42049 , faranno radici della ragione 72, 73 , molto
pits efatte di quello fiano 289, 291. Alla ragione 41760, 42049

Sommata la ragione, 25 26
e alla ragione rifultata 1044000 1093274
comparata la ragione di Mezio 355 339
per la differenza  114:370620000. 114:370619886
rifultala minima ragione differenziale 3251052 Izla, ‘ 3251051 : 1%].

Dunque minore della prima differenza 2564875 , 2564874. Dunque vero ec.

La mia propofizione non effendo diretta alla quadratura del circolo,
tralafcio di maggiormente avvanzarla si in rifpetto alle diverfe relazioni,
e fignificazioni della ragione 72, 73; st in rifpetto alla maggior efar-ez-
za della fua pofizione, e delle fue radici. Solamente le faccio offervare,

72 .
che la fomma de’ due termini della fuddetta ragione & 73. E vuol di-
145

re
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re il mezzo contrarmonico della ragione 11, 13, ridotta a proporzions
143. mezzo arm.
geometrica difcreta in 132, 144. mezzo aritm.  156. E le faccio offer-
I45. mezzo contrar.
vare, che li due termini fuddetti 11, 13, fono le radici delle radici du-
ple 5, 7. Quefta offervazione fa conofcere ad evidenza la verita del
principio primo nella potenza dupla, e la neceflita di ridurre il calcolo
al mezzo contrarmonico.

Dopo tuttocid fi puo ancor dubitare fe la ragion tripla fia talmente in-
trinfeca al circolo, che fia impoffibile il fepararla daila di lui dimoftrata
natura, e formazione. Ma la cofa & troppo chiara nella proporzione geo-
metrica difcreta della tripla; 2, 3,4, 6. St ¢ dimoftrato , che il dia-
metro & aritmetico per natura, la circonferenza armonica per natura. Si
¢ dimoftrato, che il ceatro aritmerico della ragion dupla ¢ la [efquiterza,
ed & evidente che il centro della tripla affegnata formato dall’ avanzo di

LN
due duple, 2 3 4 6 & in ragion fefquiterza . Dunque il centro , come

aritmetico, appartiene al diametro; e cid, che appartiene alla circonferen
za, come armonica, altro non pud, n¢ dev’ effer a tutro rigor matematico
fe non la fomma della tripla armonica - elclufo qualunque altro mezzo, che
non fia armonico. Ma dato il mezzo aritmetico del centro fefquiterzo 3,

b 4
4, ¢ 3: 2. Datala fomma de¢’ tre termini conftituenti la tripla armonica
6,3, 2, & 11. Dunque indipendentemente da’ poligoni ifcritt e circofcrit-
ti, e folamente in forza de’ principj dell’ armonico fiftema e della legittima
fcienza aritmetica {1 fa, che neceflariamente il diametro alla circonferenza

4
deve trovarfl in ragguaglio di 3:7 a 11: in numeri intieri di 7 a 22, Ec-
co dunque ad evidenza la infeparabilicd della ragion tripla dsl circolo .

Se qualche ofcuritd vi rimane rifpetto alla ragion fefguiterza, che forma
il centro, ancor quefta fi rifchiara facilmente con geometrica dimoitrazio-
ne, in di cui forza non folo fi rileva la verith del centro fuddetto, ma fi
vede di piut la neceffirh del calcolo contrarmonico.

L’ apertura di compaflo, o fia raggioCA fi de- F
termini a 49, ch’ & 1l quadrato di 7, ed & il mez- )
zo aritmetico della fefquiterza geomerrica difcreta

mezzi
42. 48. arm. $6.
49. arim.
50. contram.
Relativamente a DF eguale a CA fi aggiunga il
mezzo contrarmonico 58 in EF, da cul fi deduca la
1

ragion fefquiterza in OF, come 37:2, Dico, che

F 2 COlte
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eondotto il feno da O per » in M, e condotta da x in B la corda fiite
tefa » B, tra AB diametro, ¢ la futtefa » B fi avra la ragione di 14
a 11, ciod del quadrato circofcritto al circolo ifcritto . Ommetto il cal-
colo, perche facile, e chiaro, e dico. Dunque la ragione fuddetta fi ha
dal centro aritmetico fefquiterzo, ¢ dalla ragion fefquiterza riportata al
mezzo contrarmonico relativo. Dunque doppia prova e della verita del
centro fefquiterzo, e della trafcendenza della tripla nel circolo rifpetto al
la natura di quantitd contrarmonica.

Le dird di pilt, che data la tripla geometrica difereta con tutti 1i tre
mezzi in 2, 3, 4, 5, 6, e ridottl l1 cinque termini a fomma nel mos~

2 3 4 5 ) L
do feguente 3 4 5 6, ella troverd, che li due termini. 5, 7, fono le
II

radici della dupla: 9, 11, le radici della fefquialtera; e 7, 9, una me-
dia ragione aritmetica tra le due eftreme ragioni. Si riduca il termine 7
a maggior approffimazione di radice dupla rifpetto al termine 5 . Moltipli-
14 14 14 14
catl tutti li quattro termini per 14, faranno g 7 9 II.
70 08 126 154
Aggiunta la unith a 98 dedotto da 7, fard 99, quale con 70 formeri le
70 9
radici duple molto pit efattedi 5, 7. Percht 70 __’;_2
dupla 4900 9801 indifferenzadir.
Ella troverd tra 99, 126, ci’ ¢ il centro degli eftremi, la ragione di
11 a 14, ciot del circolo ifcritto al quadrato circofericto. Ecco 1n quel
modo la ragione del circolo al quadrato fi contiene nella tripla.
Dalla pofizione {uddetta ne viene, che prendendo la ragione fefquiter-
za con la ragione fopraflegnata 7, 9, o fia fuper 2 parz. 7, € riducens
do quefte due ragioni a proporzione geometrica difcreta

mezz1 mezzt
48 arm. 63 arm.
42 49 aritm. 56 56 64 aritm. 72
di 3, 4 In 50 contrar. di 7, 9 in 65 contrar.

con li mezzi aritmetici dedotti dalli due mezzi rifpettivi , armonico, as
ritmetico della fefquiterza: aritmetico, contrarmonico della fuper 2 parz.
7, {i formi la precifa pofizione di Mezio di 226 quadrato ifcritto a 3553

circolo citcofcritto non per poligoni, ma con la femplice fomma de’ due
mezzi dedotti. Ecco il modo, e il fatto.

Duplicati tutei li termini in Somma, Somr;a«
96 126 97 22
84. 98 97 dedotto 112 128 129 dedotto 129 129
100 130 226 a 355

Ecco
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Ecco fpiegata la natura contrarmonica in 129 dedotto da due mezazi
aritmetieo, e contrarmonico rifpetto alla ragione 7, 9 ; e confermato il
centro {efquiterzo in 97 rifpetto alla fefquiterza, perche 97 ¢ termine di-
moftrativamente indicante il mezzo geometrico della fefquiterza 84, 112.

Le dird finalmente, che dato il termine 56, ch’ ¢ il mezzo comune
di proporzione rifpetto alla fefquiterza. 42, 36, e alla fuper 2 parz. 7,
56, 72 ; dedotta dal medefimo la tripla geometrica difcreta in 56, 84,
112, 168 ; e ridotto a proporzione geometrica difcreta il centro fefqui-

96

terzo 84, 112, con tutti li tre mezzi come fopra, ciot 84: ¢8. 112;
100
io le fard nafcere fotto gli occhi li numeri precifi di Ceulen, affumendo
per diametro il mezzo contrarmonico 100, e per circonferenza la foma
ma della tripla armonica con la fola operazione di aggiunger al termine
56 un’ altro termine in ragione di 50 a 51, e di riportare la tripla
armonica al termine aggiunto. La ragione aggiunta di 50 a 51 & necefs
faria di neceffitd di principio, ed & relativa alla prima dimoftrata pofi-
zione della ragione 25, 26, dedotta dalla fefquialtera , e fommata alle
radici 289, 291, ec. Affumendofi per diametro il mezzo contrarmonico
100, a giufto ragguaglio ¢ forza di riportare la tripla armonica al cen-
tro della ragione 25, 26, ch’ @ formata dal mezzo aritmerico, e dal
mezzo contrarmonico della fefquialtera . Dunque duplicando 25, 26, in
50, 52, fard 51 il centro, o fla mezzo aritmetico della fuddetea ragio-
ne, qual mezzo co’l termine 50 forma la ragione fopracennata di so, 5I.
Voglio dire in foftanza, che come prendendofi per diametro il mezzo a-
ritmetico g8, € per circonferenza la fomma della tripla armonica 56,
84, 168, ch’ & 308, fi ha la ragione dedotta da Archimede di 7 a 22
cosi prendendofi per diametro il mezzo contrarmonico 100, € per circon-
ferenza la fomma della tripla armonica, riportata nel primo termine alll
affegnata ragione di 50, 51, che nafce neceffariamente da principj del
prefente fiftema , fi avra la ragione dedotta da Ceulen di 10000000 ec.
a 31415926 ec.

Per comodo del calcolo fiano accrefciuti di tre zero li tre termini dels
la wipla armonica 56, 84, 168. Saranno 56000, 84000, 168000. Dal
primo termine 56000 fi deduca il fecondo in ragione di 50 a 51. Sard
§7120, da cui fi deduca la tripla armonica in 57120, 85680, 171360,
Sommati li tre termini, fari la fomma 314160. Ma le prime fei cifre
di Ceulen fono 314159 ; dunque fin qu in differenza della unitd nella
ultima cifra. Ora ella fappia , che il termine affunto 51 effendo incoms
pleto, e dovendofi ridurre li tre termini 50, 51, 52, a proporzione geo-
metrica difcreta per affumere fecondo la natura armonica della circonfe~
renza non pil il mezzo aritmetico, ma bensi il mezzo armonico dedot-
to dal centro della proporzione fuddetta, ridotto a proporzione geomerri-

ca
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ea difcreta, quando cid fi faccia in progre{ﬁonc infinita, e a ragguaglio
fi riporti la tripla armonica a termint relativi, non folo non fi trova piu
la differenza della unitd tra le cifre qui fopra rifultate da due principj
affatto diverfi, ma le cifre fi vanno identificando in progreffione infinita .
La operazione ¢ lunga, e tediofa, ed io ho avuto la pazienza di efeguir-
la fino a cifre 8. Il rifultato & 57119866, 85679799, 171359598.
57119866
85679799
171359598
Somma 314159263 ec
Ceulen 314159265
Dopo prove si fatte ella non credefle mai Sig. Conte, che io preten-.
defli 1n forza del mio fiftema di andar incontro alla quadratura del cir-
colo. Pretendo bensi il contrario, ed & di dimoftrare la impoffibilitd del-
la quadratura det circolo in forza appunto del mio fiftema. La radice
della impoffibilitd & nel punto B della quarta figura, come punto comune

Diametro 100000000

della retta B 2, e della curva BCD A. Si ¢ dimoftrato in quefta figu-
I I

ra, che divifo armonicamente il diametro AM in 2, 3, ec., dedotti li
I I I I
feni 3 C, 4 D ec.; e dedotti Ii feni protratti 3 G, 4 H ec., il circo-
lo per propria natura null’ altro fa fe non fottrarre al f{eno protratto, ch’
¢ 1l femidiametro, quella ral porzione di linea, la quale fotrratta che fia,
refti I’ avanzo, ch’ ¢ il feno, in radice di mezzo armonico rifpettiva al
femidiametro come radice di mezzo aritmetico, relativi alla ferie infinita
delle proporzioni geometriche difcrete dedotte dal genere moluiplice 1,2 ;
1
1,3; I,4, ec. in infinito . Perd fi trova il quadrato del feno 3 C
9

come 8, il quadrato di 3 G come 9: quello mezzo armonico, quefto
1 1
mezzo aritmetico della dupla 6, 12, eguale alla dupla A 3,3 M, in
cy fi & divifo 1l diametro ec. Ora & certo, che la ferie fuddetwa comin-
k I 1
cia in B 2, che divide il diametro AM in 2 A, e in 2 M. Dunque
riportando la divifione al numero della ferie moluplice , fard il rifultato

b | 4 1
d B2i1,d A2 1,di2 M 1. Dunque la forma ¢ 1, 1, 1 unis
I I I
tadi eguali, ma diverfe, com’ ¢ diverfo B 2 da 2 A, e quefto da 2 M.
I I

E certo, che nell’ applicazione della ferie fuddetta al diametro, A 3, 15 M
Q=
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1 1

fono gli eftremi della ragione 1, 2:e¢3 C, 3 G fono li mezzi rifpes
I

1

tivi armonico, aritmetico. Cost A 4, 4 M fono gli eftremi della ragio~
1 I
ne 1, 3, ¢ 4 D, 4 H fono li mezzi rifpettivi, armonico, aritmetico ec.
I I
Dunque in forza della ftefla ferie, che comincia in 2 A, e in 2 M co-
1
me eftremi, & certo, che in 2 B devono effervi realmente li due mezzi
rifpettivi,, armonico, aritmetico, altrimenti vi ¢ I’ affurdo patente . Ma
1 1
¢ certo, che il punto comune 2 del mezzo 2 B refta comune e agli e-
1 I

ftremi, e a’ mezzi per tutta la ferie infinita in 3, 4 ec., e per il con-
I

trario il punto comune B dello ftelflo mezzo B 2 non refta comune nel
progreflo, ma fi divide realmente. Dunque nel punto B vi fono due re-
lazioni, di mezzo armonico, e di mezzo aritmetico ; e quefte due rela-
zioni fono tanto reali, quanto & reale la feparazione de’ due mezzi nel
progreflo, e quanto & reale il principio di quattro termini , cio¢ due c-
ftremi, e due mezzi rifpetto alla ftefla ferie, che procede in infinito per
due eftremi, e due mezzi reali. La conclufione ¢ evidente. Per negarla
bifogna negar tutto. Ma queflo ¢ impoffibile. Dunque ec.

Cio premeflo , dico impoffibile la quadratura del circolo rifpetto alla
idea, modo, e {cienze comunemente note di quantitd. Se la linea circolare
¢ realmente feparata dalla linea retta nel loro principio primo, ch’ & il
punto; come mai fipud pretendere di ridurre la linea circolare in retta fenon
pretendendo appunto un’ impoffibile? Se la natura di quantitd armonica &
realmente diftinta , e diverfa dalla natura di quantitd aritmetica ; come
mai fi potrd cambiare una natura nell’ altra ftando le medefime nel loro
principio primo? E qui rifpetto alle fcienze note di quantitd finifce per
fempre la ricerca della quadratura del circolo.

Ecco dunque Sig. Conte in quefti due primi Capitoli pofto fotto gli
occhi fuoi quell’ efemplare di fcienza fificarmonica, da cui ella deve de-
fumer la giufta idea per riportarla alla Mufica ne’ Capitoli feguenti. Pe-
rd mi fon dilatato, e ho divagato di molwo in quefto fecando Capitolo
per cofe non affatto neceffarie al fiftema Muficale; avendo io creduto ben
fatto di efporle in molti, e diverfi afpetti la foftanza, il modo, e il me-
todo di quefta fcienza, accid dalla raccolta delle diverfe idee particolari
ella formi nella fua mente la idea pit completa, e univerfale che fia pof-
fibile: sy per il particolar fuo piacere, si per il prefente bifogno. Ma in
ogni modo ¢ forza ch’ ella fi contenti di quefta, che io chiamo con vee

ritd
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rita piccoliffima porzione, che a mio giudicio credo fufficiente . Ella ine
tanto rifletta, che fe ben quefta fcienza come dimoftrativa abbia i fuoi
calcoli particolari, e diftinti (& una prova di cio il breve premeflo trat-
tato, ch’ & per altro il minimo tra i calcoli proprj di quefta fcienza, )
nondimeno {i vale fecondo il bifogno di qualunque altra fcienza di quan-
tita ; ma diftintamente della Geometria, con cut conviene particolarmente
e nelle pofizioni, e nelle propofizioni, e nel metodo rifpetto al genere di-
moftrativo. Cosi dev’ effere, perche il circolo & comune in genere a que-
fte due {cienze, febben in ifpecie, anzi in precifione appartenga alla fcien-
za armonica. La differenza foftanziale tra quefte due {cienze fi &, che
la {cienza geometrica {i propone la dimoftrazione come fine ; la fcienza
armonica come mezzo. Il fine di quefta fcienza fi & la ricerca della ra.
gione, per cul la cofa dimoftrara fia qual &; e perd & cofa chiara, che
la differenza & foftanziale. Molwo pili, perche oltre il genere dimoftrati-
vo abbraccia il genere fifico in si fatto modo, che fia impoffibile il fe-
pﬁrarg un genere dall’ ajtro. Ella lo ha veduto fin ora, e lo vedra fino
alla fine.

CA-



49
CAPITOLO TERZDO.

DEL SISTEMA MUSICALE
Confonanze , Diffonanze, loro -Natura., e Definigione .

SE il Circolo & per fe, e di fa intrinfeca natura armonico; dunque il
diametro per fe, e di fua intrinfeca natura dev’ effer armonicamente
divifo. La confeguenza & legittima, ed & corollario di quanto fi & dimo-
ftrato. Si avverta perd, che 10 non intendo prefcriver confini all’ ufo della
figura circolare, fenza di cui o non vi farebbe, o farebbe imperfettifiima la
Geometria : fcienza di fomma utilitd,, e importanza. 1l circolo & talmente
uno in fe fteflo, che rifponde a qualunque idea, e a qualunque ufo di
fcienze di quantitd, le quali tutte di neceffitd debbono aver per principio
la unita in diverfi rifpetti. Intendo folamente ( coftretto dalla giufta leg-
ge propoftami da principio ) di feguire a tutto rigore la di lui natura fi-
fica, e dimoftrativa fin dove mi conduce fenza prendermi arbitrio alcuno;
fia poi cid, ch’ effer fi voglia in rifpetto alle altre fcienze, alle quali tut-
te refta il fuo luogo, e il fuo ufo. Se il diametro fi deve dividere armo-
nicamente, perch® il circolo & per fe armonico; dunque non deve for-
marfi il fitema nel diametro, ma bensi nelle corde, complementi, e fe-
ni dedotti dal diametro armonicamente divifo , come neceffariamente ap-
partenenti al circolo ; e in tal pofizione fi deve trovare tutto il fiftema
univerfale. Se tutto il fiftema univerfale ; dunque in ifpecie a ragguaglio
delle corde, complementi , e feni il fiftema armonico, I’ aritmetico, il
geometrico; le confonanze, e ie diffonanze; la loro natura, ufo, e vera
definizione. Dico vera, perche la definizione f{in’ ora comunemente rice-
vuta, che le confonanze fiano cofa grata all’ orecchio, ingrata cofa le dif-
fonanze, & ben tutt’ altro che definizione.

Ma innanzi di profeguire fi fa neceffaria la efatta fpiegazione del prefen-
te fiftema, fopra il quale potendo occorrere due gravi difficoltd, fard che
la propofizione, e foluzione delle medefime ferva a render chiaro il fifte-
ma. La prima difficolta ¢ quefta. Nel diametro, come femplice retta li-
nea armonicamente divifa, dedotti 1 quadrati della frazione, del rifpettivo
avanzo , e del feno, il di cui quadrato fi forma dalla multiplica della frazione
nell’ avanzo, {i ha antecedentemente quanto fi ha pofteriormente ne’quadrati
della corda, complemento., e feno dedotti dalla dara divifione. Non fi ve-
de dunque la neceflaria cagione , per cui quanto {i pud aver nella fem.
plice retta linea, debba riportarfi alla figura circolare. Dico, che rifpetto
al prefente fiftema, da’ fenomeni fificamente dimoftrato armonico per ec-
cellenza, la cagione & neceffaria, ed anzi & una evidentiffima prov-aldel-

G a
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la gia dimoftrata natura armonica della figura circolare . Sia il diametro
divifo per 3; fia divifo dal. feno nella ragione 1, 2. Sara 1 il quadrato
di 1; fard 4 il quadrato di 2 fara 2 1l quadrato del feno. Indi in for-
za del feno la quadrupla geometrica continua, T, 2, 4. Riportata la
fteffa ragione al circolo nella corda dedotta da 1 del diametro, nel com-
plemento dedotto da 2 del diametro, e nel feno, che refta il medefimo,
come comune al diametro, e al circolo, fi trova cambiata la quadrupla
geometrica continua nella tripla armonica , perche¢ il quadrato del com-
plemento & 6, della corda 3, del feno 2. La proporzione in genere,
che nel diametro & geometrica , nel circolo fi converte in armonica. Il
feno in ifpecie, che nel diametro & mezzo geometrico, nel circolo fi cone
verte in eftremo armonico. Ecco fciolta la prima difficoltd , confermata
armonica la figura circolare, e dimoftrata la neceflita di riportare al cire
colo qualunque operazione fi faccia fopra il diametro rifpetto al prefente
fifico-armonico fiftema.

La feconda difficoltd & quefta. In forza di un principio aftratto indis
pendente da linee, e figure fi efprime in genere qualunque fproporzione.
In ifpecie, e precifione le proporzioni affegnate in note muficali anneffe
alla fettima figura, nelle quali fi contiene tutto il fiftema , fi rifolvo.
no in quefto principio per le frazioni . Li due efemp) primo , e fe-

1 I 1 1 1 2 3 4 3

—

1
condo in 1, 2, 3, 4,5, 6. Il terzo in 2, 3y 4,5, 6. 11 quarto

Lz 3 4 s .
per le ragioni compofte in 4, 9, 16, 25, 36+ Indi lo fteflo fiftema,
1 I 1 1 1
dell’ efempio fecondo in 1, 2, 3,455, 6.
L 23 & 3
dell’ efempio terzo in - 2, 3,4, 5, 6.
12 3 4 3

dell’ efempio quarto in - 4, 9,16,25,36.
Dunque inutile la riduzione al circolo di quel fiftema , che fi ha da un’
altro principio primo, e indipendente.

Dico, che quando rettamente s intenda il prefente fiftema, quefta dif-
ficolta non ha luogo. 1l fiftema & foftanzialmente fondato fopra le tre na.
ture di quantitd, armonica, aritmetica, geometrica. Nel prefente Capito-
lo fard evidente la deduzione del fiftema particolare da ciafcun genere,
univerfale da’ tre generi fuddetti di quantita. Percid effer deve dimoftrati-
vamente nota la natura particolare di ciafcun termine coftituente le pro-
porzioni in fenfo si rigorofo , che nulla giova al bifogno il faperfi fola-
mente in aftratto quale, e di qual genere fia la proporzione. Serva di e-

2 I 2
fempio la tripla armonica efpreffa , come fopra, in 3, 3, 9. In quefta
efpreflione fi avra bens fcienza di proporzione , ma fard ben lungi dal
pro-
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produr fcienza relativa al prefente fiftema. Perche fi abbia tal fcienza, &
I
di neceflity effenziale il doverfi fapere, che il termine 3 & per fe armo-
2
nico; che il termine 3 & in due rifpetti: nel primo & aritmetico, come
fomma di unitd: nel fecondo & armonico, come mezzo armonico della ra-
2
gion dupla; che il termine 9 & in quattro rifpetti : nel primo & mezzo
geometrico della ragion dupla. nel fecondo ¢ eftremo armonico della tri-
pla: nel terzo & eftremo geometrico della fefquialtera continua . nel quar-
1
to deve cambiarfi in 4. Non bafta. E' forza fapere la natura particolare
delle ragioni coftituenty ciafcun fiftema; la cagione, e il modo, per cut
un genere di quantitd fi cambia in genere diverfo; il determinato confi-
ne di ciafcun fiftema particolare ; I’ ordine, il legame , il rifultato della
congiunzione de’ fiftemi ec. Tutto cid, e molto di pil in tal fenfo, e af-
petto fi vedrd nel prefente capitolo, e nel rimanente del Trattatto effer
{oftanzialmente neceffario alla coftituzione di quella tal fcienza di Armo-
nia, che intanto nel titolo del Trattato io chiamo con ragione vera fcien-
za, inquanto alla fua coltituzione integrale non bafta la fola fcienza del-
le proporzioni. Quefto effendo lo fpirito, e la foftanza del fitema, fe io
ricerco, che per efempio nella efpreflione della proporzione armonica a-
2 1 2
ftratta 3, 3, 9, fi dimoftrino le tre nature diverfe di quantita, e diftin-
2
tamente de’ quattro rifpetti del terzo termine ¢ fe ne dimoftrino due fo-
li, I’ armonico, e il geometrico come relativi a due ragioni diverle, e
dipendenti da una fola pofizione, & certo che per tal dimoftrazione & for-
za aflumere in precifione la mia figura, i miet dati, e la mia identica
pofizione, come principio primo. Quando dunque rettamente s' intenda 1l
fitema, non folamente la propofta difficoltd non ha luogo , ma anzi fi
converte neceffariamente in mia ragione. Che poi formato I’ univerfal fi-
ftema da’ tre dedotti fiftemi particolari, armonico , aritmetico, geometri
co: ftabilira fcienza, e legge di ciafcun fiftema particolare, e dell univer-
fale, la immagine di quefta fcienza, e di quefta legge poffa efprimerfi con
le frazioni, non vi ha dubbio alcuno. Ecco dunque la legittima fpiega-
zione della difficoltd. Confiderato da una parte il principio aftratto delle
frazioni come fcienza di proporzione; e dall’ altra la divifione armonica
del diametro nella fettima figura , il trafporto delle ragioni rifpettive al
circolo, e nulla pilt, & certo che in quefto fenfo il principio aftratto &
I' efemplare, il circolo & una immagine di quefto efemplare. In tal fenfo
mi valgo io fteflo di quefto principio nel Capitolo primo per enunciare
1 fenomeni, quali certamente non potrei giudicare armonici, fe anteceden-
G 2 te-
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temente non mi fofle noto quefto principio aftratto. Ma dimoftrato il cir-
colo armonico, anzi radice armonica per intrinfeca natura , e percid ne-
ceffariamente confiderato come un principio dimoftrativo armonico per fe
primo nel fenfo qui fopra efpofto, ch’ & il legittimo, e a cui fi trovery
corrifpondente a tutto rigore il prefente Capitolo, e tutro il Trattato, &
altrettanto certo , che il circolo nella fettima figura & I’ efemplare; qua-
lunque proporzione dedotta dalla fuddetta figura, e in qualunque modo
efprefla ¢ la immagine . Che il circolo rifpetto all” armonico fiftema fia
principio dimoftrativo per fe primo ; che in tal rifpetto il principio a-
ftratto delle frazioni non fia né primo, n¢ aftratto, ma abbia nel circolo
1 fuo principio, e le fue radici, lo dimoftro, e percid fia la fettima fi-
gura. Premetto faperfi comunemente, che da pefi adattati a corda pen.
dola fonora per la ferie de’ quadrati, 1, 4, 9, ec. fi hanno i fuoni ue

nifoni, o fia eguali a’ fuoni di una corda fonora tefa fu’l monocordo, e
I 1 I

— —

divifa per le frazioni in 2, 3, 4 ec. Fatta unifona la corda tefa al fuoe
no del primo pefo, il fuono dedotto da pefi 4 fard unifono al fueno del-
1 I
la corda 2, il dedorto da pefi 9 al fuono della corda 3 ec. Non fo poi
fe fi fapia, che nel diametro AM dal centro A condotto per circolo B
inb, Cinc,Dind ec, i fuoni dedotti da ciafcun pefo per ferie a-
ritmetica 1,2,3 »4 ec. fiano eguali 2’ fuoni della feric AM, Ab, Ac,
Ad ec. fuppofte linee fonore. Per formar la dimoftrazione bafta avverti-
I
re da una parte, che la corda A D dedotta da 4 del diametro & eguale
1 1 I
a 2 del diametro, la dedotta da 9 del diametro farebbe eguale a 3 del
1 I

diametro, la dedotta da 16 del diametro eguale a 4 del diametro ec.; €
dall’ altra, che il fuono del fecondo pefo & medio properzionale tra i fuo-
ni del primo, e quarto pefo , perche cosi ¢ il numero 2 tra 1,4; del
terzo pefo medio proporzionale tra i fuoni del primo, e nono pefo, pei
che cost il numero 3 tra 1,9 ec. Indi la dimoftrazione de’ fuoni dedotti
da’ pefi 1,2,3,4 ec. unifoni 2’ fuoni di AM, Ab, Ac, Ad ec. Cid
premeflo due cofe fono dimoftrativamente certe. La prima, che nel folo
armonico filtema fi trova la unica. ferie reale includeate le due quantitd
di natura diverfa, irrazionale, e razionale , credute fin’ ora incompatibili
nella ftefla ferie . La cofa & chiara , percht i fuoni de’ numeri quadrati
de’ pefi fono razionali: de’ numeri intermedj 2, 3, irrazionali. Egualmen-
I
te di AM 1, di Ad 2 rezionalis di Ab, Ac irrazionali. Ma e que-
fii, e quelli fono in ferie. Dunque ec. La feconda, che quefte due ferie
eguali ne’ fuoni fono radicali armoniche . Egualmente & chiaro , perche
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b 4 I I
Ab ¢ ¢ 2, Ac /3, Ad p 4; e i fuoni rifpettivi fono eguali a
fuoni di pefi 2,3,4; ec. Quanto da cio ne rifulea, fi fa evidente. Dun~
que nell’ armonico fiftema fifico , e dimoftrativo le frazioni efpreffe da

1 L 1
A2,A3,A3ec fono in prodotto : le linee AM, Ab, Ac ec.
fono in radice. Ma quefte fono le corde del circolo. Dunque riportando
il fitema armonico al circolo null’ altro fi fa, fe non che riportarlo al
fuo primo principio radicale , in cui fono rinchiufe per ferie le quantita
trrazionali, e razionali, e in quefte tutta la infinita ferie delle frazioni,
che nell’ armonico fiftema dipende realmente da quefto principio.s nulla a
cid oftando , che rifpetto alla pratica muficale non fi abbia ufo alcuno
delle quantitd irrazionali; bensi importando fommamente che fi fappia il
principio radicale, e reale del fiftema. Tralafcio poi di avanzar la propo-
fizione rifpetto a” pefi , in forza de¢’ quali ¢ fificamente , ¢ dimoftrativa-
mente poffibile la riduzione di una linea retta fifica elaftica a linea fifica
circolare per mezzo di corde fonore con certa legge adattate , e relative
alle corde del circolo. Quanto ho detto, credo fufficiente alla fpiegazio-
ne del fiftema, e perd torno da capo alla prima confeguenza.

Se il diametro fi deve dividere armonicamente; fe 1l diametto & capa-
ce di effer divifo in infinito dalla progreflione armonica, e dell’ infinito
non vi &, n& vi pud effere fcienza ; dunque & forza dimoftrare i confini
della divifione, da’quali refta determinato il periodo, o fia compimento del-
Ia divifione fuddetta ; e in confeguenza refta formato, e determinato il

. 'o . .
fitema armonico Muficale. Praticamente {i conviene , che quefto perio-

I 1 I 1 1

—

do, o compimento fia nella feftupla 1,2,3,4,5,6; ed il Zarlino fo-
pra il numero fenario ha detto cole belle, e molte, ma nulla concluden-
ti. In fomma cosi in pratica fi conviene, ma vi manca il pir, ch’ & la
dimoftrazione fino ad ora ignota. Quefta in qualunque modo fia affegna-
bile, & certo, che dev’ effer intrinfecamente dedotta dal principio fonda-
mentale del fitema. Principio fondamentale del fiftema fifico armonico &
la dupla @ priori. Dunque dalla dupla, come principio fondamentale fi des
ve dedurre la fuddetta dimoftrazione . Di fatto ¢ impoffibile dedurla da
altro principio, ed io finceramente le confeflo averlo inutilmente tentato
per pilt anni: prova eftrinfeca bensi, ma nello fteflo tempo evidente della
verita, e coerenza del prefente filtema. E perd credo con ragione, che fino
ad ora fiafi ignorata la dimoftrazione per quefto appunto, che non eflendo.
vi {e non un folo modo di affegnarla, e il modo dipendendo dalla cognizio-
ne intiera del fiftema, ignoto il fitema , di neceffitd doveva rimanere igno=
to il mode, € in confeguenza la dimoftrazione. Sia dunque la feguente pro-
pofizione, in cui oltre cid, che {i propone a dimoftrare, cade il luogo op~
portuno alla dimoftraziva, e fifica indicazione del principio del terzo fuono..
Pigs
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Propofizione Quinta . Figura VI

L]

IL diametro AM fia divifo armonicamente fino ad 6. Sari formata la
1 1 b 4 I I I b ¢

—

feftupla armonica in 1,2,3,4,5,6. Siano feni del circolo 2 B, 3 C,
I b & I I I 1 I 1

—

4 D.5 E, 8 F. Siano feni protratti 2 b, 3 ¢, 4d, 5 e, 6 f. Sa-
ranno corde rifpettive del circolo AB, AC, AD, AE, AF; faranno
ipotenufe de’ triangoli rifpettivi dedotti dal quadrato, Ab, Ac, Ad,
Ae, Af. In primo luogo fiano ridotti i quadrati rifpettivi de’ feni, e
feni protratri ( dimoftrati mezzi armonici , e aritmetici rifpettivi ) a ca-
tegoria comune di numero, e di ferie.

Suppofto il diametro AM 120, fard la feguente pofizione in catego-
via comune di numero, e di ferie )

Quadrati degli eftremi Quadrati de’ mezzi Quadrati degli eftremi

 armonici aritmetici eftremi cguali alla ferie
2400 C§ 3200 3600 ; c 4800 Iaz2
1800 Di 2700 Seni 3600 ec. 5400 Ia3
1440 Esi 2304 3600 5760 I a4
1200 Fé 2000 3600 6000 I1as

Si fuppone dimoftrato AB ( fono rudimenti primi geometrici ) mezzo

proporzionale tra il diametro AM, e il femidiametro A 2 ; e in confe-

4800 35400
guenza la fomma de’ quadrati degli eftremi 2400 1800 ec. fempre e-

7200 7200

uale al quadrato di AB 7200 per gli triangoli rettangoli compofti ne’ due
?ati dalle radici d¢’ quadrati degli eftremi, e nella ipotenufa da Ab fem-
pre coftante, € comune di tutti i triangoli.

1;' gll Z‘égg iiig’ ipotenufa comune A B. ¥ di 1800 lato; ipotenufa co-.
. >

v~ di 5400 lato;
mune AB ec.

Si offervi, e fi noti, che il principio & priori della fopra efpofta ferie &
la progreflione armonica, € le differenze fommate.
Progreffione armonica 60 30 20 15 12 IO
differenze 30 10 3 3 2
Eccettuata la dupla 60, 30, come principio @ priori, da cui fificamente
non
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pon fi ha, n& fi pud aver terzo fuono , refta ( come gid fi & detto al-
trove ) principio fifico attuale , concreto del terzo fuono la ragione fefs
quialtera 30, 20. Ma nelle differenze il principio concreto & il primo
termine 30, a cul fommato il fecondo termine 10, fard 40, a cui fom«
mato il terzo termine 5, fard 45, a cui fommato il quarto termine 3,
fard 48, a cui fommato il quinto termine 2, fard so. Sard dunque la
ferie della progreflione armonica ( efclufo il primo termine 60 ) alla fe-
rie delle differenze fommate, come la moltiplice 1ax, 122, 1233, ec

Perche¢ cosi 30 a 30 | come 1 a 1

20 a 40 I a 2
Is a 45 I a 3
12 a 48 I a 4

10 a 50 I a s
e perd come de’ triangoli fopraddetti ¢ ipotenufa comune AB / di
7200 ; cosi de’ triangoli dedotti da quefta ferie 20,40, 15,45, ec. fa-

2.0 15
ra ipotenufa comune la radice di 6o, ch’ ¢ la fomma di 40 45 ec.
60 6o

Indi ne verrd, che duplicata la ferie 20,40, 15,45, ec. in 40,80,
30,90, 24,96; 20,100; moltiplicata per 6o nel modo [eguente

eguale eguale
40 60 2400. 8o 60 48co.
30 60 1800. 90 60 5400.
24 P 6o 1440 . 96 Per 6o s760.
20 60 1200. 100 60 6000.

Dunque effendo eguale la ferie delle ragioni 2400,4800; 1800, 5400,
ec. alla ferie dedotta dalla progreflione armonica, e dalle differenze fom-
mate 20,40; 15,45, €., € in confeguenza eguali le due ipotenufe
rifpettive , ciot 4~ 7200, € p7 60, refta dimoftrata in AB la linea,
fopra cui ¢ fondata la progreflione moltiplice de’ feni protratti , come
mezzi degli eftremi formanti la fuddetta progreffione . Di pihr refta di-
moftrato A B come ipotenufa comune de’ triangoli compofti ne’ loro lati
dalla ferie armonica , e dalla ferie delle differenze armoniche fommate.
Gia fi fa comunemente effer quefte affezioni, e proprietd infeparabili dal-
la divifione armonica del diametro; e in cid nulla di nuovo . Ma farh
nuovo il progreflo, e la conclufione. Perche dato da una parte nel cir-
colo qualunque feno ( purcht razionale , € non in dupla col diametro )
e a ragguaglio il feno protratto, la ragione includente 1 due mezzi forma-
ti da’ due quadrati del feno, e del feno protratto fi trova coftante in in-
finito nel quadrato di A B, egualmente ipotenufa coftante in infinito de’
triangoli dedotti dalla ftefla ragione includente i due mezzi ; e in tanto

I
cid fuccede, in quanto AB ¢ R. 2, ¢ in quanto la ragione riful(tlante
a
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da’ due mezzi rifulta # priors dalla progreflione armonica , e dalle diffes
renze armoniche fommate . Dati dall’ altra parte due fuoni ( qualunque
ad arbitrio purcht razionali, e non in dupla ) fi trova terzo fuono coe
I
ftante in infinito il termine 2, di cul ¢ radice AB; e come il quadra-
to di AB ¢ un rifultato de’ quadrati de’ due lati formanti il triangolo
rifpettivo , cost il terzo fuono ¢ un rifultato fifico fonoro de’ due dati
fuoni; e come tutto cid fuccede in A B in forza della progreflione armo-
1
nica, cosi tutto cid fuccede nel terzo fuono 2 in forza della progreflio-
ne armonica. Dunque il principio ¢ comune, qualunque fia il modo fifi
co del terzo fuono. Ma tutte le affezioni , e proprieta fuddette rifultano
dimoftrativamente in A B in forza della figura Circolare. Cost nel terzo
fuono rifultano fificamente le ftefle affezioni , e proprietd in forza della
figura sferica infeparabile dal rifpettivo volume d’ aria moffo dalla corda
fonora ; e la sfera in folido & un circolo in piano . Dunque fi conferma
lo fteflo principio , e la ftefla cagione comune in folido, e in piano:
qualunque fia in folido il modo fifico dell’ effetto. Voglio dire, che nul
la importando il modo fifico, con cui fi produce quefto terzo fuono; ma
folamente importando, che la cagione delle affezioni fuddette in folido, e
in piano fia la ftefla, ciod la radice dell’ armonica progreffione ; perd
I
concludo di avere fcoperta, e flabilita in 2 la identity della radice armo-
nica in folido, e in piano: effendo affurdo, che della ftefla identica pro.
greflione poffano darfi due radici diverfe, fe ben fia diverfa la categoria.
Sia quefto a buon conto il guadagno di tal conclufione ( che non ¢ po-
co ) fatto nel progreffo iftituito principalmente per affegnare la dimoftra-
zione del fiftema fifico armonico , come determinato nella fua eftenfione
integrale alla feftupla. A quefta dimoftrazione fi vada ora incontro fu la

ftefla figura VI, e con lo fteflo progreflo,

Pyopofizione Sefta. Figura VI.

1

I
IN fecondo luogo da’feni 2 B. 2 C, 2 D, ec. dedotte le corde A B,
I I 1
AC, AD, ec., e da’feni protratti 2 b, 2 ¢, 2 d, ec. dedotte le ipo-
tenufe Ab, Ac, Ad, ec, fiano dedotti rifpettivamente 1 quadrati del-
le corde, e ipotenufe , e fiano ridotti a categoria comune di quantita.
Suppofto il diametro AM 120, come fopra , faranno 1 quadrati delle

I

—
L)
-

cor-
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corde AB 7200. delle ipotenufe Ab 7200.

A C 48co. Ac 5200.
A D 3600. Ad gs00.
AE 2880. Ace 4176.
AF 2400. Af 4o00.

Eccettuati 1 due quadrati di AB 7200, di Ab 7200, com’ eguali,
i rova, che 1 due quadrati di AC 4800, di Ac 5200 fono come
£2 a 13. Dunque duplicati in 24, 26, fono come il mezzo armonico

24 , il mezzo contrarmonico 26 della fefquialtera geometrica difcreta
arm. contrarm.

20, 24, 25, 26, 30. I due quadrati di AD 3600, Ad 4500, co-
me 4 a 5. Dunque duplicati in 8,10, come il mezzo armonico 8, il

. . . | l
contrarmonico 10 della dupla geometrica difcreta 6,8,9,10,12. I due
quadratidi AE 2880, Ae 4176, come 20 a 29. Dunque duplicati in
40, 58, come il mezzo armonico 40, contrarmonico 58 della ragione

. . . . . 1 1

2,5, ridotta a proporzione geometrica difcreta in 28,40,49,58,70.
Finalmente 1 due quadrati di AF 2400, Af 4000, come 3a5. Dun-
que fenza duplicarli fono eguali al mezzo armonico 3, contrarmonico §
della tripla geometrica difcreta 2,3,4,5,6. Aggiunti dunque gli eftre-

mi rilpertivi a’ fudetti quadratl, come mezzi, faranno
eftremi mezzi armonici contrarmonici

eftremi ragionidegli eftrenm
4000 A C 4800 Ac 5200 6000 2 a3
2700 A D 3600 Ad 4500 5400 2 a4
come
2016 AE 2880 Ae q176 5040 2as
1600 AF 2400 Af 4000 4800 2a6

Dunque relativamente o’ quadrati delle corde, che appartengono al cir
colo, e a’ quadrati delle ipotenufe, che appartengono al quadrato, fi tro-
va il quadrato circofcritto di natura contrarmonica ; fi conferma il circo-
lo ifcritro di natura armonica. E cio in genere. In {pecie poi gli eftremi
di quefta pofizione non convengono , n¢ poffono convenire nella fomma,
perche 1l calcolo ¢ ridotto al mezzo contrarmonico. Ma cid nulla oftando
all’ intento, fia la fomma degli eftremi 4000 2700 2016 1600

6000 5400 5040 4800
10000 8100 7056 6400

La indicazione dimoftrativa del principio compofto di quefta progref

fione formata dalle fomme ¢ AB, Ab, 1 di cul quadrati formano la
7200

fomma di 7200. Perché le fomme rifultate hanno tutte radice quadra-
) 14400
ta; ciot 100 di 1000; 90 di 81co; 84 di 7056 8o di 6400. Ma
H egual-
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egualmente la fomma 14400 ha radice quadrata, ch’ ¢ 120. Dunque la
indicazione dimoftrativa del principio compofto di quefta progreflione &
in AB, Ab, come quadrati. Ma il diametro AM ¢ 120. Dunque il
principio radicale della progreffione radicale 100,90,84,80 { tutte radi.
ci quadrate ) ¢ nel diamerro A M, come 120. Dunque dal diametro
AM fottratra la ragione fefquiquinta, ch’ e tra 120, 100, la linea rets
ta, che rimane 100, fard ipotenufa del triangolo rettangolo continente
n€ fuoi due lati le radici della ragione 4000, 6000. Dal diametro A M
fortratta la ragione fefquiterza, ch’ & tra 120, 90, la linea, che rimane
90, fary ipotenufa del triangolo continente ne’ fuoi due lati le radici del
la ragione 2700, 5400. Dal diametro A M fottrarta la ragione fuper 3
parz. 7 ch’ & tra 120, 84, la linea, che rimane 84, fard ipotenufa del
triangolo continente ne’ fuoi due lati le radici fiella ragione 2016, 5040.
Finalmente dal diametro A M fottratta la ragione fefquialtera , ch’ & tra
120, 80, la linea, che rimane 80, fard ipotenufa del triangolo conti.
nente ne’ fuol due lati le radici della ragione 1600, 4800. Dunque nel
diametro AM diminuito per la ferie delle fuddette ragioni refta” dimo-
firata la linea, fopra cui & fondata la feconda pofizione dedotra da’ mez-
zi armonici, e contrarmonici nella fteffla categoria di quantita.

Ora fi vuol vedere cofa fignifichi, e dimoftri la ferie radicale 120, 100,
90,84,80. La fignificazione, e dimoftrazione ¢ patente. Quefta ferie &

I I I I I

- et e

dedotta dal diametro divifo nella feftupla armonica 1,2,3.4,5,6; non
1 I
pil, che farebbe fino a 7, non meno, che farebbe fino a 5; e il dias
metro per neceflity dimoftrativa del calcolo & 120. In confeguenza 6o il
femidiametro. Si riducano quefti due termini in precifione, 120, 60, a
proporzione geometrica difcreta, in cul fiano affegnati tucti affatto 1 meze
zi contrarmonico, aritmetico, geometrico ( rifpettivo al prefente fiftema )
e armonico. Altri non vi fono n¢ poffono effervi di prima pofizione, e
’ contrar. aritm. geom. arm.
femplicita. Sara dunque, 120, 100, 90, 84, 80, 60 dupla geome.
trica difcreta con rurti affacto 1 fuoi mezzi. Dunque la ferie radicale
120, 100, 90, 84, 80, ¢ identica alla dupla geometrica difcreta de-
dotta dallo fteflo termine 120. Ma la dupla & gid dimoftrata princi
pio univerfale del fiftema armonico . I mezzi contrarmonico 100, a-
ritmetico 9o, geometrico 84, armonico 80, fono i centri rifpertivi
della dupla ; e nell’ affegnazione di tutti 1 mezzi, come centri, re-
fta intieramente , e intrinfecamente confumata la ragion dupla a rag-
guaglio del diametro divifo fino alla feftupla armonica , coficché come
al diametro 120 primo termine corrifponde 14400 prima fomma , cosi
al mezzo armonico 8o ultimo mezzo corrifponde 64co ultima {omma
delle ragioni dedotte dalla feftupla armonica . Dunque nella feftupla
re-
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refta dimoftrato il periodo , o compimento della eftenfione integrale det
fiftema fifico armonico: non pilt, né meno; perché a ragguaglio ¢ confu-
mata integralmente, e intrinfecamente la ragion dupla , che in genere &
il principio univerfale del fiftema armonico; e in fpecie , e precifione &
radice quadrara della ferie dedotta dalla feftupla armonica , e confumara
nella feftupla armonica. Indi ne* viene, che profeguendo la divifione del
1 1
diametro in 7, che immediatamente fuccede a 6, e deducendo a raggua-
glio la radice quadrata , il termine dedotto diftrugge immediatamente il
fiftema confonante, e lo converte nel fiftema geomertrico continuo , che
come fi vedra in quefto Capitolo, & il fiftema delle diffonanze, che vuol
dire I’ oppofto al fiftema confonante. Ecco la dimoftrazione. Moltiplican-
do per 7 1 termini 120, 100, 90, 84, 80, faranno 840, 700, 630,
1

588, 560, fark 540 il dedotto da 7, e I aggiunto alla ferie delle radi-
ei quadrate. Di turca la ferie effendo 840 1l tondamento e come diame-
tro, e come termine principale della ragion dupla, che corrifponde in ar-
monia al Baffo fondamentale, ¢ certo che congiunto 840 a 700, fi for-
ma la fefquiquinta, e fi determina la dupla 840, 420, a fiftema aric-
metico confonante aggiungendo il termine §60. Congiunto 830 a 630,
fi forma la fefquiterza, e fi determina la dupla 840, 420, a filtema a-
ritmetico confonante . Congiunto 840 a 588, fi forma la fuper 3 parz. 7,
e fi determina la dupla a fiftema geomerrico confonante ; s intenda fem-
pre il geometrico del prefente fitema , non mai il geometrico continuo.
Congiunto 840 a 560, fi forma la fefquialtera, e fi determina la dupla
a fitema armonico confonante . Ma congiunto 840 a 540 fi forma una
ragicne geometrica continua compofta di due fefquiquarte, o fiano in pratica
due terze maggiori, percht comparando la forma geometrica, 16, 25, alla
rifultata 84;:;, 540, che in numeri primi & 14, ¢, la differenza ¢ zz;’
o fia di 35, e perd talmente minima rifpetto all’ armonico fiffema, ch’
& innegabile il rifultato di due terze maggiori continue . Dunque prefup-
ponendo €id, che fard dimoftrato nel prelente Capitolo, ed &, che dalla
geometrica proporzione continua, come da principio primo, proceda il fi-
ftema diffonante, refta dimoftrato che il termine agglunto 540 diftrugge
1 due fiftemi confonanti, armonico, aritmetico , e li converte nel fifte-
ma diffonante, ch’ @ il fuo contrario. Dunque il compimento del- filtema
confonante ¢ nel termine 560. Dunque & nella feftupla relativamente a
quattro mezzi della dupla in genere, e al mezzo armonico in fpecie, e
precifione . Dopo il fondamento dell’ affegnata dimoftrazione puo fervire
d indicazione dimoftrasiva di quanto fi & ftabilito il quadrato iferitto al

I
circolo . Si troverd , che il feno dedotto da &

inclufo nel quadrato
H i

egita

PQ/
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I
iferitto. Se fi vuol dedurre da 7 profeguendo la divifione dalla feftupla
alla fetrupla, fard efclufo dal quadrato ifcritto. Ma I ifcritto al cireoferit-
to & in ragion dupla. Dunque rifpetto alle due fuddette figure la feftupla
armonica & inclufa nella dupla; la fetcupla armonica efclula . Servird e-
gualmente d indicazione fificamente dimoftrativa dello fteflo la corda di
I I I I

tre fuoni, 1,3,5. Se 3,5, fono mezzi armonici ( ¢ lo fono ), fuppon-
I

gono per neceflitd la feftupla: non potendo 5 eflfer mezzo armonico, fe-
I 1

non fuppofto 4,6.

Se dunque la eftenfione integrale del filtema armonico & determinata
dalla feftupla armonica, fi dovra contenere tutto il fitema muficale den-
tro la feftupla ftefla, Cosi rigorofamente fi & fin’ ora proceduto, cost de-

vefi procedere fino al fine. Sia dunque la figura fettima, a cul fia con-
giunta la figura muficale.

Figura VII. Congiunta con gli efempi mmficali, 1,2,3,4.

N quefta figura fi efpone primieramente la feftupla armonica nel dia.
1 1 1 I 1

— - et e e

1 I I I I
A2 30, A3 20, A4 15, A5 12, A6 10. Dunque fuppofto il dia-
metro AM come una linea fonora, i fuoni relativi faranno identici a’
fuont efpofti nell’ efempio muficale I.

Secondariamente fi efpongono in categoria comune di quantita le ragio-
ni formate da’ quadrati del diametro AM, e delle corde AB, AC,
AD, AE, AF. Egualmente fi efpongono le ragioni formate da’ qua-
drati d¢’ complementt MB, MC, MD, ME, MF; e le ragioni for-

I

1 I 1 1
mate da’ quadrati de’ feni 2B, §C, 4D, SE, 6F. Sono i feguenti .
Quadratidi AM diametro, Quadrarti Quadratt
e delle corde de’ complementi de’ feni
AM 3600 x
AB 1800 MB 1800 z B goo
AC 1200 MC 2400 3 C 800
AD goo MD 2700 2 D 675
AE 70 ME 2880 5 E 576
AF oo MF 3000 6 F 500

Alle
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Alle ragioni formate da’ quadrati del diametro, e corde fono eguali le
ragioni dell’ efempio muficale 2. ( feftupla armonica, come fopra ). Alle
ragioni formate da’ quadrati de’ complementi fono eguali le ragioni dell’
efempio muficale 3. Alle ragioni formate da’ quadrati de’ feni fono eguali
le ragioni formate dall’ efempio muficale 4. Come tuttt i rifpettivi quadrati
fono 1n categoria comune di quantita, cost gli efempt muficalt corrifpondenti
fono a tutto rigore in categoria comune di note muficali; e perd fuppofto
Clolfaut nota graviffima di tutti gli efempi 3600, tutte le altre note corrifpon-
dono identicamente a’ numeri qui fopraflegnati a ragguaglio dell’ efempio .
Ora deve elaminarfi quefto efemplare in ciafcuno degli elempi partico-
lari. Il primo, e il fecondo efempio & identico; e fe ben null’ altro con-
tenga fe non la feftupla armonica come eftenfione integrale del fiftema,
¢id non oftante molto vi & da efaminare, e ftabilire in forza delle proprieti,
e confeguenze di tal pofizione. La proprieta fifica univerfale & il terzo fuo-
no infeparabile dal fiftema, di cui & radice armonica. Sard dunque Cfolfaut

I
1800, ottava di Cfolfaut graviffimo 3600, il terzo fuono ( in radice 2 )
che rifulterd dalle note muficali fuddette intefe non folo a due a due fuc-

eeflivamente, g ma wie prefe infieme ; §
= . —
AN @ (@) 4 i- [®)]
o8
F Y2
terzo Suone & Suomo

¢ non folo prefe tutte infieme nell’ ordine dimoftrativo della progreffione
LLLLL
armonica, coficcht i termint componenti la feftupla armonica 2,3,4,5,6,
debbano effer efpofti tutei integralmente, e con I’ ordine rigorofo della pro-
greflione armonica ; ma prefe ancora lato modo , o fi elpongano rturti i
termini della feftupla integralmente, o qualunque parte ad arbitrio; o fi
efpongano con I' ordine rigorofo della progreflione, o con ordine diverfo,
purche il tutto fi contenga nella feftupla armonica . La ragione & evis
I

dente, perch’ & fifica. Se il terzo fuono coftante in 2 & la radice fifico~
I
armonica, e il terzo fuono 2 fi ha egualmente dal tutto , e dalle parti
della feftupla armonica in qualunque modo difpofte , fi-dovra per forza
fifica intender il fitema muficale nel modo efpofto. Sard vero bensi, che
dalla feftupla integrale armonicamente difpofta fi avrd in rifultato mufica-
le I ottimo effetro ; ¢ da qualunque parte difpofta in proporzione armo-
nica fi avrd effetro migliore , che dalla fteffa parte difpofta in modo di-
verfo. Anzi fard il primo Canone pratico muficale che le parti cantanti,
e fuonanti fi difpongano piucché fia poffibile in armonica proporgione tr'z;: Jora .
UL=
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Tutto cid & vero per la ragione, che tale & la natura del fiftema armoni.
co nel fuo principio coftitutivo, qual principio tanto & pihi perfetto, quan~
to & piut femplice, perch’ & principio di unita, e queﬁa unitd integralmen-
te ¢ coftituita dalla feftupla, mtrmfecamente dall’ armonica proporzione.
Ma come qualunque parte della feftupla, e in qualunque modo difpofta &
non folamente parte integrale di tal unith, ma di pit nel terzo fuono ha la
fteffa radice fifico-armonica, che ha tal unitd, ch’ & il fuo tutto ; cosi deve
ftabilirfi, che nel modo fuddetto fi abbia a intendere il muficale fiftema .

Da quefta legge ftabilita nafce per corollario 1l fecondo Canone pratico
muficale, che pare oppofto alla legge. Ma non ¢ vero , che anzi la con-
ferma. 1l Canane & quefto. Che nelle parti integrali della feftupla armom-

l I I I I
@y 1,2,3, 4. 5,6, non fi pongano infierae quefti tre termini, 1 2,4,
benche contenuti nella jq/iupla La ragione ancor qui & evidente ; perché fi-
fica, Se il terzo [uono ¢ la radice fifica del fiftema armonico, ¢ fificamen-
l l

te impoﬂibile, che queftt tre termint 1, 2, 4, poffano convenire al fifte-
ma armonico, perche fono due duple. La dupla, come principio prlmo
potenzmle, non ha, né¢ pud avere radice fifica, e perd non produyce, n&
puo produrte terzo fuono. Dunque nelle due duple fuddette non vi &, ne
pud effervi fe non il principio potenziale dell’ armonia ; non mai " armo-

nia attusle, e determinata. Saranno dunque poffibili in tre termini le com-
1 I 1 I I I 1 l

—_ — -

binazioni 1,3,4. 2,5,6. 3,4,5 ec., percht da tutte fi avrd I ar-

I X
monia determinata. Sard ripugnante la combinazione di 1, 2,4, perchd
da quefta non fi ha fe non il principio dell’ armonia. Si aggiunga che dal-
la proporzione geometrica continua procedono # priori le dl[Tonanze, come
fi vedra tra poco; e 1 tre termini fuddetti fono in proporzione g:eomemca
continua. Dunque fe ben fia impoffibil cofa, che la ragion dupla dell’ ar-
morico filtema in qualunque modo poffa diventar diffonanza attuale ; non-
dimeno & chiara la difconvenienza, quando fi difponga nella fteffa propor-
zione, da cui procedono le diffonanze attuali.

Dalle cofe fin’ ora fabilice nafcono molte ricerche relative alla idea pra-
tlca del fitema muficale. La prima ricerca nafce dal modo, con cui qui
s intende la feftupla , definita cftenfione integrale del fiftema armonico.
E' certo, che praticamente, e nclle compoﬁzioni muficali , e nela fifica
eﬂenl\one della mufica vocale s € molro pit della mufica iftrumentale fi
trafcende di molto la feftupla rifpetto o’ confini di grave, e acuto. Perche
la  mufiea iftrumentale ( rifpetto gli firumenti di ufo comune ) abbraccia
cinque otrave almeno ; la mafica vocale ( nello ftato naturale delle voci
umane di uomo, e donna) appre(fo a poco quattro ottave. E perd prati-
cameote 1 conﬁm di grave, ¢ acuto eccedono di molto la feftupla , 1chc:

ncl-
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nella fua eftenfione integrale non contiene {e non due ottave, e unaquin-
ta. Tutto cid ¢ vero, ma non ofta al fiftema . Il di pit della feftupla
ftabilita , che praticamente fi ufa rifpetto al grave, e molto piu rifpetto
all’ acuto, null’ altro & foftanzialmente fe non 1 termini della {eftupla re-
plicati per dupla, o fia ottava in grave, e in acuto, Per efempio I’ ul-

I
timo termine della feftupla in acuto ¢ 6, ch’ ¢ Gfolreut ultima nota del
primo, e fecondo efempio muficale. Praticamente o in voce, o in fuono
I

fi fentird 12, ciod la ottava acuta dello fteffo Glolreut . Softanzialmente

1 I
& 6, di cui & dupla 12; e cost tutto a ragguaglio . Ma fard fificamen-
te , e dimoftrativamente impoffibile poter aggiungere al fiftema feftuplo
o in grave, o in acuto un termine qualunque , che non fia dedotto per
dupla da un termine integrante la feftupla. Da cid nafceil terzo Canone
muficale ; ed &, che la feflupla armonica eflenfione integrale del fiftema , [
pud dilavare in grave, e in acuto moltiplicando per dupla i termini integrans
ti la feftupla.

La feconda ricerca nafce dal modo, in cui deve concepirfi il prefente
fiftema; cio¢ un tutto concepito come unitd integrale, e come unitd pri
ma, In cui non le parti compongono il tutto , ma quefto fi divide nel-
le fue parti. N& meglio pud intenderfi rifpettivamente al fiftema ( fi ri-
levera ad evidenza dentro quefto Capitolo ) che riflertendo fempre alla
corda fonora tefa ful Monocordo, dalla di cut percuffione fi hanno 1 tre

1 1
fuoni 1, 3, 5. Quefta corda, ch’ & il tutto, e la unitd prima integrale,
1 I
fi divide armonicamente da per {e nelle fue parti 3, 5, che fono i due
fuoni di confenfo oltre il fuono graviffimo della corda intiera . E' certo,
che finora non fi & concepito in talmodo il fiftema pratico muficale, an.
zi fi & concepito al contrario . Perche fi fono primieramente ftabiliti gl
intervalli del fiftema, ciot la ottava, la quinta, le due terze, maggiore,
e minore, e le due fefte, maggiore, e minore. Ommetto la quarra, per-
cht veramente fopra quefto intervallo vi e ftata {empre varieta d’ opinio-
ni; chi I’ ha voluto confonanza , chi diffonanza, ma di cid a fuo luogo.
Quefti intervalli fi fono chiamati confonanze, ciafcuno da fe; ciog la ot-
tava ( ch’ & la dupla ) confonanza perfetta; La quinta ( ch’ ¢ la fefquial-
tera ) confonanza perfetta; Le due terze maggiore, e minore, le due fefte
maggiore , € minore ( che fono la fefquiquarta, la fefquiquinta , la fuper
2 parz. 3, la fuper 3 parz. 5 ) cialcuna da fe confonanza imperfetta.
E {i fono chiamate, anzi definite confonanze, percht I accordo, che vi &
in ciafcuna tra i due eftremi grave, e acuto coftituenti I intervallo, pro-
duce un effetto grato all’ udito, Secondariamente poi da quefte confonans
ze
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ze fi ¢ compofto per fomma il tutto, ch’ & la feftupla, 1n cur ( come fi
& detto fopra ) fi conviene col prefente fiftema . Cosi praticamente fi &
intefo, e s intende ancora in genere il fiftema muficale. Dico in genere
per diftinguer dagli altri chiunque lo intende prefentemente in modo di-
verfo; ed ella ben fa, qual uomo, e quanto diftinto dagli altri in quefto
particolare abbiamo qui in Padova nella perfona del P. Vallotti noftro
Maeftro di Cappella. E' dunque evidente la diverfitd, anzi oppofizione di
concetto. Ma ftanti le cofe {in qui dimoftrate, ¢ ftabilite & altrettanto e-
vidente qual fia il concettofalfo, quale il vero; e in confeguenza daqual
parte vi fia il bifogno di emenda, e correzione . Per altro¢ cofa ftrana,

I 1

che dopola fcoperta del fenomenodella corda di tre fuoni 1, 3, 5 (non
mai_replicato abbaftanza ); feoperta di molti anni; fcoperta di notizia uni-
verfale ; fcoperta, in cui 1l fifico linguaggio & chiaro talmente, ch’ ¢ im-
poffibile non intenderlo, un errore di tal fatta non fia univerfalmente e-
mendato. Sia dunque emendato almeno tra noi fificamente, e dimoftrati
vamente convinti. E perd s’ intenda per fempre il fiftema armonico mu-
ficale come prima unitd in genere , e come un tutto determinato dalla
feftupla, ch’ ¢ la fua integrale eftenfione ; le di cul parti integranti fono
1 1 1 I 1

—_

2,3, 4,5, 0, quali parti congiunte coltutto, e tra loro, formano per

1 1 I
ferie ol intervalli 1, 2, ch’ ¢ la ragion dupla, o fia ottava; 2 ck’
8 ’» 2 8 P s 25 3
1 I
¢ la fefquialtera, o fia quinta; 3, 4, ch’ ¢ la fefquiterza, o fia quar-

I I ) 1

ta; 4, 5, cb’ & la fefquiquarta , o fia terza maggiore; 5, 6, ch’ ¢ la
fefquiquinta, o fia terza minore.

Se fi ricerca di qual natura fiano quefti intervalli, fi rifponde, che fo.
no della natura del tutto , di cui fono parti integranti. Se fi ricerca di
qual natura fia il turto, fi rifponde, ch’ & di natura armonica, ciod na-
tura di unitd ; e perd identica alla natura non mai ben concepita, perche
non mat ben intefa di perfettifiima confonanza. Accid poi fia ben intefa,
bafta rifletter di nuovo ( dopo le cofe fpiegate, e ftabilice ) &’ fenomeni fi-
ficoarmonici defcritti nel Capitolo primo. Cosi s intendera effer identica
la natura confonante muficale alla natura armonica determinata dal dimo-
ftrato feftuplo confine. E qui verrebbe opportuna una curiofiffima, e figni-
ficantifima dimoftrazione, che confifte nel provar dimoftrativamente, che
ficcome la progreflione armonica dentro il circolo arriva alla feftupla, oltre
di cui non vi € progreflione ; cosi la regreflione armonica verfo il principio
primo dentro lo fteffo circolo arriva alla feftupla, oltre di cui non vi & re-

greflione. E perd dalla feftupla fi trova confinato, e determinato il circolo
in
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in tal modo, che il circolo forma circolo in fe fteflo, e torna da capo.
Ma non torna conto il divagar troppo, € bafta al bifogno quanto fi & gia
dimoftrato per corregger la 1dea delle confonanze concepite fin’ ora ( come
fi & derto fopra ) ciafcuna da fe, come elemento primo, e indipendente
dall’ altro; e tutte aflieme componenti la feftupla per fomma. Tanto @ fal
fa quefta 1dea, quanto che vedremo tra poco, che qualunque intervallo,
o fia la fteffa dupla febben principio potenziale, o fia la fefquialtera febben
principio attuale del fiftema, quando fi confideri per fe, e come indipen-
dente dal fiftema feftuplo armonico, pud effer egualmente confonanza, e
diffonanza muficale. E' chiaro, perche la dupla, appunto come principio 4
priori , nel fuo centro formaro da’ mezzi contrarmonico , aritmetico, geo-
metrico, armonico ( dimoftrato nella fefta propofizione ) contiene le radi-
cl quadrate della feftupla eftenfione. E pero ¢ dimoftrativamente impoffi-
bile la feparazione di quefti due concetti, dupla integrale ( ciod dupla geo-
metrica difcreta con tutti 1 fuoi mezzi ), e feftupla integrale ( ciot fifte-
ma feftuplo armonico ) perche realmente formano circolo tra loro. Quan-
do dunque fi voglia confiderare la dupla da fe, e indipendente dal feftuplo
fitema, & certo, che tal dupla non ¢ quella del prefente fiftema, e perd
non ¢, n& pud effer principio primo. Se non & la dupla del fiftema, pud
effer egualmente confonanza, e principio di diffonanza muficale nel fenfo

I I

fopra efpofto di 1, 2, Z: a ragguaglio, e molto pitr rutti gli altri inter-
valli fopraccennati. Da quefto primo errore & nato meceflariamente il fe-
condo, ed &, che nella pratica muficale comune s intende, che qualun-
que confonanza fia coftituita da due foli termini, grave, e acuto, e nul-
la pit. L’ errore & patente. Non vi &, n¢ vi pud effer confonanza, fe
non vi fia proporzione armonica. Non vi &, n¢ vi pud efler proporzio-
ne armonica, fe non vi fiano tre termini, il mezzo, e 1 due eftremi.
E nel dimoftrato prefente fiftema non vi pud effer proporzione armonica,
fe non relativa alla integrale feftupla-eftenfione. E' dunque notabile la diffe-
renza del modo d’ intender le confonanze muficali, perche vi & la differen-
za da due termini a fei. Altro &, che due termini ( qualunque ) del feftu.
plo fiftema s intendano confonanti, perché fono parti integranti del fifte-
ma: altro &, che due dati termini per fe, e fenz’ alcuna relazione s’ in-
tendano formanti una confonanza. Il primn concetto & vero, il fecondo fal
fo; ed & un corollario di quanto fi ¢ dimoftrato, e {tabilito, Da quefto co-
rollario nafce il quarto Canone muficale, ed &, che gl intervalls di otta-
Va4 , quinta, quarta, terza maggiore , e terza minove, Come parti integrants
del feftuplo armonico fiftema, ¢k & la perfettsffima confonanga insegrale, fonc
tutti confonanti , perché fono della natura del fuo tutto, o fia della fua wnirta
antegrale , ch’ & la [eftupla armonica .

La terza ricerca nalce dalla mufica univerfalmente praticata. La noftra
mufica pratica abbraccia due generi diverfi di armonia: quello, che fi chia-

ma



66 TRATTATO DI MUSICA.

ma di terza maggiore, e nafce dalla divifione armonica della corda fonos
I ¥ I 1 3

— — " — — o . .
ra in part ineguali 2,3,4,5,6; E quello, che fi chiama di terza mi.
nore, e nafce dalla divifione aritmetica della ftefla corda in parti eguali

13233,49596'

in note muficali

-
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dlvnﬁop ¢ L A aymonia Jterzz
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E' certo, che tutto il {in’ ora ftabilito appartiene unicamente al gene-
re di armonia di terza maggiore, che vuol dire alla divifione armonica;
in niun modo al genere di armonia di terza minore , che vuol dire alla
divifione aritmetica. E benche fi confefli, che I’ armonia di terza mino-
re, come dedotra dalla divifione aritmetica, fia quafi prefa in preftito
dalla fcienza Aritmetica; e fi confefli, che il fiftema armonico ( ch’ & I’
armonia di terza maggiore ) fia per natura I unico, e per eccellenza il
primo, nulladimeno vi & il debito in chi fi propone di formare un fiftema
univerfale di abbracciare i due generi diverfi del fiftema, e ridurli ad un ge-
nere folo, che fia I’ univerfale. Altrimenti nello fteflo fitema vi faranno
due principj diverfi, il che & affurdo, e fi oppone alla vera ideadi filtema.

La ricerca & non folo ragionevole, ma neceffaria . Percht di fatto
la noftra mufica ¢ fondata egualmente fopra i1 due fuddetti generi &
armonia ; e di fatto nulla fin qui fi & detto del genere di armonia di
terza minore . Intanto da quefta ricerca fi prenda quello fi pud. Si con-
viene tra noi, che tanto il genere di armonia di terza maggiore, quan-
to il genere di armonia di terza minore fi eftenda fino alla feftupla, e
nulla pit . Convengo con la mufica pratica in quefta propofizione, per-
che in breve la propofizione fard dimoftrata. Si confefla, che il fifte-
ma armonico ( ch’ ¢ il genere di armonia di terza maggiore ) fia per
natura I unico, per eccellenza, e perfezione il primo; e il fiftema aritme-

tico
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tico ( ¢i’ & il genere di armonia di terza minore ) fia ftraniero, e accis
dentale riguardo alla mufica, come mendicato da una fcienza diverfa, ck’
¢ I’ Aritmetica; e tanto per fe, quanto comparato all’ armonico fia im=
perfetto, e mancante. Quefto fin’ ora & ftato il fentimento comune, a cui
nulla affatto aggiungo del mio.

Delle due parti di quelta propofizione accordo affoluramente la prima,
che il genere di armonia di terza maggiore fia per natura I’ unico, e il

perfettiffimo, perche quefto ¢ il voluto principalmente dalla natura, che
r I
cosi fi fpie%a e nella corda di tre fuoni 1,3,5: armonia di terza mag-
giore; e nel pedale degli Organi, dove molti fuoni tra loro diverfi, per=
ch armonicamente difpofti (e perd armonia di terza maggiore ) forma-
no un folo fuono; e principalmente nel terzo fuono, quale dimoftrativa-
mente & |” unico, e vero Baffo , o fia fondamento delle date parti ar-
monicamente difpofte ; e perd fempre Baflo, e fondamento di armonia di
terza maggiore . Quefta propofizione in riguardo al terzo fuono & tal-
mente , e si firestamente vera, che fe foffe poflibile la invenzione di quel ta.
le ftrumento, che o fuonato da fe, come il violino capace di due fuoni equi-
temporanei, o fuonato col fuo eguale, come I’ Obot incapace di due fuoni
equitemporanei , producefle il terzo fuono di forza tale, ch’ eguagliaffe la for-
za det fuono naturale dello ftrumento, fopra tale ftrumento farebbe impoffibi-
le la eflecuzione della mufica dedotta dalla divifione aritmetica, cioé pratica-
mente mufica compofta per terza minore. La prova & gia fatta con due Qboe .

ed un Violino. L. armonia muficale di terza minore era .
3o
.
s —
)

T terzi fuoni rifultanti, che chiaramente fi
diftinguevano , fono;

Ot Aot G

perche di f—= di
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St <0 te¥Q0
Ferzp Siono Suono Suono
§’ immagini chiunque ha fenfo ragionevole di mufica qual orrido effet-

to producano tali Baffi, o fiano fondamenti pofti a confronto di rtali par-
ti. Di fatto cosi fu rilevato da quanti intervennero alla prova, ch’ erano
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otto Profeffori di mufica. Per lo contrario nello fteflo atto, e tempo della
prova ridotte le fteffz note muficali a terza maggiore in

Jam

¢ rifultando I’ unico terzo fuono

A —
ar
% 1130 SUoho

S’ immagini chiunque I’ ottimo effetto prodotto da tale armonia, in
cui il Baffo dimoftrativo armonico & il rifultato fifico terzo fuono. Cosk
di fatto fegui per comune giudicio, e confenfo de’ fuddetti Profeflori. Co-
si feguiry mn perpetuo appreflo chiunque, benche di gran lunga in si fatta
prova i terzi fuoni rifultantt non eguaglino di forza 1 fuoni naturali.
In tal rifpetto accordo la feconda parte della propofizione, che I armonia
di terza minore comparata all’ armonia di terza maggiore fia imperfetta,
e mancante di molto. E per lo contrario I’ armonia di terza maggiore fia
la perfettiffiima, ¢ la immediatamente, e principalmente voluta dalla na-
tura in s} fatto modo, che per eccellenza s’ intenda , e fi chiami giufta
mente in genere I’ armonia muficale. Quanto poi a quella parte della fe-
conda propofizione, in cui fecondo il modo comune d’ intendere fi & det-
to, che I armonia di terza minore fi ¢ prefa in preftito dalla fcienza
Aritmetica, e fia quafi ftraniera, e accidentale alla mufica, cid nego al~
folutamente ; e per lo contrario dico, che il fiftema dell’ armonia di ter-
za minore non folo ¢ infeparabile dal fiftema dell’ armonia di terza mag-
glore, ma anzi ¢ lo fteflo identico fitema, che per fe , e indipendente-
mente da qualunque principio diverfo include i due generi di armonia.
Lo dimoftro,

Propefizione Settima. Figura VII, congiunta
con gli efempi muficali .

1 1
DAta la feftupla armonica in A M diametro 60, fard A 2 30, A320,
I 1 T

A:]: 15, A; 12, A6 10. Saranno gli avanzi, o fiano complementi del
I I T I I
diametro, 2 M 30, 3Mgo, 4My4s, 5M48, 6 Mso, quali fuppofti li-
nee fonore, faranno 1 fuoni rifpettivi in note muficali gli affegnaci nell:‘
efempio muficale 3. Data ka dupla geometrica difcreta in note mfuﬁcah
on-
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fondata fopra Cfolfaur 60, che corrifponde al diametro AM 6o fuppofto

linea fonora, fara. [ Data la fefquialtera geometrica dif~
creta in note mu- ficali fondata fopra lo fteflo Cfol-
faut come diame- ' tro 60, far.
30 3 p— { J:
js. ?O‘ o |
T
#04% 50
Co

Dunque eccettuata nell’ efempio 3 muficale la prima nota Cfglfaut 30,
in cui la ferie fuperiore armonica forma unitd con la ferie inferiore de¢’
complementi, la feconda nota Gfolreut 40, e la terza nota Ffaut 45 fo-
no identiche 2’ due mezzi, armonico 40, aritmetico 45 della fopraffegna-
ta dupla geometrica difcreta. Egualmente la quarta nota Elami 48, ¢ Ia
quinta ultima nota 50 fono identiche a’ due mezzi , armonico 48, arit-
metico 50 della fopraffegnata fefquialtera geometrica difcreta . Ma le wre
note 30,40,45 dell’ efempio muficale 3 fono complementi delle tre no-
te 30,20,15 dell’ efempio muficale I, percht cosi fono nel drametro
A M. Egualmente le due ultime note 48,50 dell’ elempio muficale 3
fono complementi delle due ultime note 12,10 dell’ efempio muficale I,
perche cosi fono nel diametro; e nell’ efempio muficale T gli eftremi di
30,20,15 fono in dupla, gli eftremi f5,12,10 fono in fefquialtera.
Dunque refta dimoftrato, che nell’ efempio muficale 3 le due note 40,45
fono 1 due mezzi armonico, e aritmetico della dupla; Le due note mu-
ficalt 48,50, fono i due mezzi armonico, e aritmetico della fefquialce-
ra, perche fono gli avanzi, o fia complementi rifpertivi delle fuddette ra-
gioni. Ma il fitema aritmetico di armonia di terza minore ¢ fondato fu
la divifione aritmetica della fefquialtera, o fia praticamente quinta; e la
ultima nota Elafa 5o dell’ efempio muficale 3 & dimeftrata divifione arit-
metica della fefquialtera, o fia quinta. Dunque il fiftema arumetico di
armonia di terza minore & fondato fopra la ultima nota dell’ efempio mu-

I

ficale 3, qual nota corrifponde nel diametro alla linea 5 M. Ma que-
fta ha 1l fuo principio nel fitema fuperiore feftuplo armonico, di cui re-
lativamente ¢ complemento . Dunque it fiftema aritmetico ( c¢h’ & I ar-
monia di terza minore ) non folo & infeparabile dal fiftema armonico
( b’ & I’ armonia di terza maggiore ); ma anzi ¢ lo fteflo identico fi-
ftema, che per fe, e indipendentemente da qualunque altro principio ine
clude i due generi di armonia; ch’ & quanto fi doveva dimoftrare.

Riducendo la dimoftratione a pratica muficale, fara I ar-
monia intiera di Elafy 50, ultima nota dell* efempio 3. ( [fT) =0

%o
o
ne

Il Clolfaur acuto 30, che forma otrava col Cfolfaut gra- o
ve 60, fi fuppore per fitema, come per fitema fi fuppo- %”
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ne la dupla principio primo & priori, perch® dimoftrata. Il rimanente del-
le note muficali ¢ la quinta col mezzo aritmetico qui fopra dimoftrato.
Ma accid meglio s’ intenda twocid praticamente, fi fupponga Cfolfaut 60
( che nella figura & il diametro ) Baffo fondamentale di tutta I’ armonia,
eome lo & in fatto; e fi fupponga Baffo coftante, come tafto fermo, a
confronto di tutte le note muficall dell’ efempio I, e dell’ efempio 3, de-
dotte dalla figura, Sara. o

895 =

(/= o o)

.(X)

—o T
o8 %

Si trova, che come fopra il terzo Cfolfaut coftante vi fono a confron.
to le due note Ffaur, Clolfaut, e perd Ffaut divifore aritmetico deHa ot-
tava Cfolfaut, cfolfaur ( nulla importando che cfolfaur acuto fia piu alto
un’ ottava ); cosi fopra il quinto Cfolfaut coftante vi fono a confronto le
due note, Elafy, Glolreut, e perd Elafa divifore aritmetico della quinta
Clolfaut, Gfolreut, ( nulla importando , che Gfolreut fia una quadrupla
pit alto ). Ecco adunque ad evidenza la formazione del filtema dell’ ar-
monia di terza minore in Elafa ultima nota dell’ efempio muficale 3.

Qui ella fi degni offervar meco in qual modo regga , e qual fiftema
produca il terzo luono, che certamente non ha luogo nell’ armonia di tere
za minore, anzi vi fi oppone. Siano pofte a confronto di Cfolfaut , co-
me Baflo coftante, e tafto fermo le note dell’ efempio muficale 3 trafpor-
tate in acuto nel Violino per dedurre pit fenfibilmente 1 rifpettivi terzi
fuoni; e per compimento della offervazione ft aggiunga la uluma nota

I

chiufa, dedotta dalla divifione del diametro oltre la feftupla in —7, coficche

s ()
I avanzo, o fia complemento fia7. Saranno Z—~

A al T -
\ /S & e o €
-8

I's

- T

13
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In queffa offervazione & certo, che ciafcuna nota muficale de’ terzi fuo-
ni per fe & radice fificoarmonica delle due note foprappofte ; e in tal fenfo
tutto & armonico, e tutto appartiene all’ armonia di terza maggiore .. Ma
¢ certo altrettanto di certezza dimoftrativa, che il progreflo de’ terzi fuo-
ni & aritmetico ; e che polte in armonia equitemporanea le cingue note
de’ terzi fuoni, formano in precifione il fiftema arimetico, cro¢ I' armo-

nia
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nia di terza minore. ° Sia poi, o non fia aggiunta la ultima
notachiufa, refta fem- : pre vero il fiftema, percht date le quat-
tro note fuperiori de’ - terzi fuoni in armonia equitsmporanea,
vi § intende la quin- - ta inferiore , ch’ & il Baffo fondamenta-
le. La offervazione e curiofa , e interefflante , perch’ & fifica.

La fua indicazione & la tripla geometrica difcreta 6,5,4,3,2.

Si degni egualmente offervare , che le note feconda , e quarta dall’ e-
fempio muficale 3 fono complementi delle note terza , ¢ quinta dell e-
fempio muficale I; e fono tra loro nella flefla muficale denominazione,
Glolreut, gfolreut ottava; Elami, elami quadrupla. Le due note dell’ e-

1 1
fempio 1 fono identicamente 3,5 della corda , perche come 6o (ch’ &
I 1
tutta la corda ) 20,12 ; cost 1,3,5. E i complementi rifpettivi, che
fono le due note dell’ efempio 3, fono due mezzt armonici, Gfolreut 40

della dupla; Elami 48 della fefquialtera. AP

In confeguen- —y3o—~ za refta confermato quanto fi & -

indicato  al- -S40~ trove, che la corda di tre fuo- S
L r © 6o = 60

ni 1,3,5 ¢ relativa al feftuplo armonico

fitema, ed & di natura circclare.

Riducendo ora 2’ fuoi principj il fiftema univerfale, fi trova, che tutto fi
riduce alla ragion dupla intefa in due rifpetti. Nel primo rifpetto & come
indivifibile, edi potenza armonica. E chiaro nelle prime due note delf’ e
fempio mulicale I, ed & lo fteflo, che diametro, e {femidiametro . Nel fecon-
do rifpetto & come divifibile armonicamente ed aritmeticamente ne’ complemen-
ti della progreffione armonica, e come regrefliva al fuo principio primo per
moto circolare. E' chiaro nelle note dell’ efempio 3, quali {i partono dal-
la feconda nota della dupla, cio¢ da Cfolfaur 30, in cui formano unita
con la progreflione armonica dell’ efempio I e ritornano verfo il fuo
principio primo Cfolfaut 6o, paffando per li mezzi rifpettivi armonico, e
aritmetico della dupla, e {efquialtera, e fermandoli come m compimento,
e periodo di fiftema nella nota Elafa 50, quale identicamente corrifponde
al mezzo contrarmonico della dupla geometrica difcreta 6,8,9,10,12.
E con cid refta di nuovo dimoftrato quanto fi & ftabilito nel principio,
cio¢ che la ragion dupla & principio potenziale, la ragion fefquialtera prine
cipio artuale del fiftema armonico. Perche fe dalla dupla geometrica dif-
creta 6,8,9,10,12, fi fottri il mezzo aritmetico 9, refta 6,8,10,12:

in note muficali. SRy= Dunque in precifione il fiftema dell’ ar-
monia di terza mi- —y6— nore. Ma 10 ¢ il mezzo aritmetico della
fefquialtera 8,12 ; bOE}’ in 10 s incontra I’ ultimo termine feftu-
plo; e refta efclu- 1% foil mezzo aritmetico 9 delladupla 6,12,
Dunque la dupla in potenza fi ¢ concretata nella fefquials

era
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tera in atto; e in quefta s’ incontra, e fi compie la determinazione de’
due fiftemi di armonia di terza maggiore, e di armonia di terza minore.
Ella avra curiofica di fapere in qual modo fi debba concepire confonante
il genere di armonia di terza minore, giacche ¢ impoffibile, che fi poffa
concepire nel modo del genere di armonia di terza maggiore 3 perch’ &
impoffibile , che il terzo fuono radice coftante in irfinito dall’ armonico
fiftema, fia egualmente radice del fiftema aritmetico, quando gia ho fat-
to vedere qual confufione anzi ne verrebbe, fe nell’ armonia di terza mi-
nore foffero fenfibili abbaftanza 1 terzi fuoni rifulranti da tale armonia .
Io la prego di fofpendere per un poco la fua giufta curiofid, finche mi
fi apra il luogo opportuno.

Rimane ad efaminare I efempio muficale 4 dedotto dalle ragioni for-
mate da’ quadrati de’ feni. E' certo , che 11 prauco filtema muficale & co-
ftituito non folo dalli due generi di armonia di terza maggiore, e di ter-
za minore: madi pilida un terzo genere, che praticamente fi chiama di
diffonanze a confronto de’ due generi fuddetti, che fi chiamano di confo-
nanze. Quefto genere di diffonanze rifulta da una congiunzione equitem-
poranea di voci, o fuoni difpofti in tali ragioni, o fiano intervalli, che
non convengono n¢ col fiftema armonico di terza maggiore , n¢ con I
aritmetico di terza minore. Anzi in quefto genere benche la pratica mu.
ficale accerti nell’ effetto, perche forma giudice I’ udito, e il fenfo comu-
ne, non accerta perd nella cagione . Cio non fa maraviglia, perche fe
non {i & faputo fin’ ora il principio intrinfeco delle confonanze , molto
meno fi poteva fapere il principio intrinfeco delle diffonanze , che fono
intefe per il loro contrario. Di fatto come praticamente fi fono definite
fin’ ora le confonanze dall’ effetto, cio¢ un accordo di voci, o fuonl gras
to all’udito; cosi per lo contrario fi fono definite le diffonanze un’ accor-
do ingrato all’ udito, Per altro queﬁo terzo genere praticamente non s
intende eflenziale alla mufica, come s’ intendono gli altri due, ma fola-
mente accidentale ; coficche quando fi voglia, fi pofla far. a meno del di
lui ufo. Vuol dire in foftanza, che non & poffibile una compofizione mu-
ficale fenza confonanze; ¢ poffibile una compofizione muficale fenza dif-
fonanze. Quefte diffonanze poi fi fono intefe, e & intendono praticamente
nel modo fteflo, in cui fi fono intefe le confonanze ; ciot intervalli, o
fiano dlﬁanze compofte di due termini, che corrnpondono a due voci, o
due fuoni in relazione di grave, e acuto. Come fi fono chiamati, e de-
finiti confonanze gl intervalli di ottava, quinta ec., cosi fi fono chia-
mati, e definiti diffonanze gl intervalli di nona, fettima ec. E come la
pratica accerta il numero precnfo degl’ intervalli confonanti nella ottava,
quinta, due terze, maggiore, € minore, € due feﬁe, minore, € maggio-
re ( fopra la quarta eflendovi variera di opinioni ); cosi accerta cgual-
mente 1l numero degl’ mtervalll diffonanti nella feconda quarta, fefta,

fettima, e nona. (.051 s intende in comune fenza far torto a chi intens
de
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de altrimenti in particolare. Inoltre per il maneggio delle diffonanze vi
& una regola pratica a parte, quale prefcrive, che la nota diffonante deb-
ba apparecchiarfi con una nota anteriore confonante, e unifona alla nota
diffonante, che immediatamente fuccede . Indi la nota diffonante debba
rifolverfi in una nota pofteriore confonante , che difcenda fempre o per
tuono, o per femituono. Quefta ¢ la teoria, e la pratica del terzo gene-
re di diffonanza, neceffariamente premefla innanzi la dimoftrazione , e fpie-
gazione dell’ efempio muficale 4. Qualunque fia, feguo al folito il mio
metodo rigorofo di lafciarmi condurre dalla dimoftrazione, e dal fatto.
Dico perd, che i feni, come geometrici, fono le radici del fiftema dif
fonante, e fono infeparabili dal fiftema univerfale. Lo dimoftro.

Figura VII. Efempi muficali 243, 4.

PEr ridurre a categoria comune le pofizioni, ommeflo I’ efempio I, fi
prendano gli efempi muficali 2, 3,4, dedotti dalle ragioni formate da’
quadrati del diametro A M, e delle corde AB, AC, AD ec. da cul
fi ¢ dedotto I efempio 2 ; da’ quadrati delle futtefe MB, MC, MD,
1 I

ac. , da cui fi & dedotto I’ efempio 3 ; da’ quadrati de’ feni 2 B, } Cc,
L

4 D, ec., da cui fi & dedotto I efempio 4. E perd come corde , fut-
tefe,, e feni fono in categoria comune di quadrati , cosi le note muficali
degli efempi fuddetti fono in categoria comune di ragioni. Per formar la
idea di quefto rapporto fi dica. La prima nota Cfolfaut dell’ efempio mu-
ficale 4 & in ragion dupla con la feconda nota d¥l’ efempio muficale 2.

I
Cost il quadrato del feno 2 B ¢ in ragion dupla col quadrato della cor
da AB. La feconda nota Dlafolre dell’ efempio 4 ¢ in fefquialtera con
1

la terza mnota dell’ efempio 2. Cost il quadrato del feno 3 C @& in fefe
quialcera col quadrato della corda A C ec.

Cid premefo fi ponga a confronto muficale I’ efempio 4 dedotto da’
feni coll’ efempio 2 dedotto dalle corde; e vi fi fortoponga congiunto in
armonia equitemperanea il fiftema armonico a ragguaglio della fua fpiega-
zione fuccefliva nell’ efempio 2 : ricordandofi per le cofe dimoftrate, che
tal congiunzione non & di arbitrio, ma di eflenza fifica , e dimoftrati-
va del fiftema armonico , quale a ragguaglio della fua fpiegazione fi va

K COnNe
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congiungendo fino alla {eftupla in unicd

integrale di armonia. Saranno ‘ Q R Lg
In quefto confronto fi vede, che men- p A ‘ -
tre negli efempi di note fucceflive, 4,2,
fi wova la fefquialtera tra B dell efeme 7
pio 2, ¢ P dell’ efempio 4 (in pratica la 2
quinta tra Gfolreut, Dlafolre } , a ragguaglio syee—aqy Ce'— =

P e
H
:

di confronto nell’ efempio fotropofto di con. 242D -

giunziose fi trova un’ altra fefquialtera nel. —s

le due note congiunte AB ( quinta ira Do E‘g
Cfolfaut , Gfolreut ). Dunque in tal con- Ceo C& &
fronto fi trova la geometrica proporzio- FE ;:ln Bbo—o——0
ne, perche fi trova la fefquialtera conti 1905 W9 IV W@ S © I © NS O
nua , come 9,6,4; in note muficali. Congrunzione -

Q.4 Ma la felquialtera fortopofta AB
¢ la nawrale del fiftema armonico; ¢ lafovrapefta B vien de-
I

terminata da P, che cosrifponde al quadrato del feno 3 C.
I

Dunque in radice dal feno 3 C & determinata la fefquialtera geometrica
proporzione . Ma la natura di quantitd geometrica & foftanzialmente op-
pofta alle due nature diquantitd, armonica, aritmetica; perche dove que~
fte hanno per principio primo la unitd, febben in diverfo rifpetto, quella
ha per principio primo la duality, come i & dimoftrato nella formazione
de’ feni. Egualmente la progreffione geomerrica & foftanzialmente oppofta
alle due progreflioni, armonica, aritmetica, perche¢ dove quefte fono fon-
date fopra la infinita ferie delle ragioni fempre diverfe, quella ¢ fondara
fopra la infinita ferie della Reffa ragione moltiplicata . Dungue fe le
due proporzioni , armonica , aritmetica fono confonanti, la proporzios
pe geometrica in forza de’ contrarj fard diffonante . Ma I efempio
muficale 4 & dedotto da’ feni, e quefti fono infeparabili dalle corde,
da cui fi ¢ dedotto I efempio 2. Dunque il fiftema diffonante & fepa-
rabile dal fiftema univerfale, il che fi doveva dimoftrare.

Da quefta dimolftrazione nafce il quinto Canone muficale , ed &; che
tn genere qualungue accordo muficale [ara diffonante , fe vi [aranno nell
accordo due intervalli fimils di [pecie diver(a eccertuara { pin per ufo, che
per ragione ) la oitava . Per elempio due quintc 5 due quarte, due tere

ie maggior! ec. non gid intefe in ottava tra loro, come: __ O
perche le due quinte non fono di fpecie diverfa: ¢ la fteffa quin- e
ta replicata in otrava, ma intefe nel modo feguente, __ — by
dove 1 due intervalli bensi fono fimili, perche ” AEIOEw Q7
tanto il grave, quanto I’ acuto & intervallo di quin- o2-

ta ; ma fono di fpecie diverfa , percht il grave ha la fua ba.

fe
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fe in Ffaut, ¢ I acuto in Clolfaur. Di pit perche il Canone fia vero,
non & di neceffita , che i due intervalli fi congiungano tra loro in un
mezzo comune , coficche la fefquialtera , o fia quinta, fia geometrica
continua. Il Canone refta vero, febben la proporzione fia geometrica dif~
creta, € in generale qualunque volta fia duplicato nel modo fuddetto qua-
lunque intervallo componente I’ accordo muficale.

Nafce in ifpecie 1l fefto Canone mulficale , ed &, cbe de” due intervalli
Simili di [pecie diverfa fara il confonante quello, che intrinfecamente appartic
ne al fiftema armonico , o aritmetico . Savd il difJonante quello, che in niun
mado appartiene , né pud appartencre & due fuddetti fiffems. Si {piegherd tra
poco .

Dimoftrato, ¢ ftabilito il principio del fiftema diffonante in P dell e«
I

fempto 4, relativo al quadrato del feno 3 C, per confeguenza il pro-
greflo diffonante fard in Q, R, S, relativi 2’ quadrati de’ feni contenuti
nella feftupla . Di fatto C dell’ elfempio 2, Q dell’ efempio 4 fono tra
loro in felquiterza, o fia quarta . A confronto nell’ efempic di congiun-
zione fi trova un’ altra felquiterza di fpecie diverfa in BC, e quefta ¢ la
fefquiterza naturale del filtema armonico. Dunque la fuperiore , o fia a-
cuta ¢ la diffonante. Egualmente tra D dell’ efempio 2, R dell’ efempio
4 vi ¢ la fefquiquarta, o fia terza maggiore. A couironto nell’ efempio
di congiunzione {i tcova un’ alra fefquiquarta di fpecie diverfa in CD,
e quefta ¢ la fefquiquarta naturale del fiftema armonico. Dunque la fu-
pertore ¢ la diffonante. Finalmente tra E dell’ efempio 2, S dell’ efem-
pio 4 vi ¢ la fefquiquinta, o fia terza minore. A confronto nell’ efem-
pto di congiunzione fi trova un’ altra fefquiquinta di fpecie diverfa in
DE, ed & la naturale del fiftema armontco . Dunque la fuperiore ¢ la
diffonante. E qui compita la feftupla & compito il filtema.

Refta a vedere qual diftanza formi ciafcuno di quefti eftremi acuri
P, Q, R, S, a confronto dell’ eftremo armonico grave Clolfaur A, che
in precifione & il terzo fuono, e perd radice , bale , e in fomma Baflo
fondamentale di tutta I’ armonia . Comparato P dell’ efempio 4 a Cfol.
faut A dell’ efempio di congiunzione, la diftanza & di nona. Duagque real-
mente la nona & diffonanza, perché compofta di due quinte di fpecie di-
verfa. Comparato Q allo fteffo Clolfaur, la diftanza & di undecima. Dun-
que realmente la undecima ¢ diffonanza, perché compofta di due quarte.
A quefta diffonanza di undecima corrifponde identicamente in pratica la
diffonanza chiamata quarta, perché in pratica fi & prefa la diftanza degli
eftremi non da Clolfaur A dell’ efempio di congiunzione, ma da Clolfaut
C dell’ efempio 2, che veramente ¢ in diftanza di quarta da Ffaur Q
dell’ efempio 4. Da cid & vato in precifione I’ equivoco, e la confufione
fopra la quarta, di cui fin’ ora fi dilputa, fe fia confonanza, o diffo-
nanza . La quarta grave, ciot C dell’ efempio 2, B dell’ efempio di

K 2 cone
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congiunzione - ¢ confonante, perch’ & la quarta naturale del fifte-
ma feftuplo - armonico . La quarta acuta , ciod Q dell’ efem-
pio 4, C dell’ efempio 2 ¢ diffonante , perch¢ non
appartiene , né pud appar- [H—d= tenere al fiftema armonico,
e congiunta con la quarta grave for- {F—— ma la fefquiterza geometri-
ca continua. Non eflendofi ben di- ftinte fecondo la loro natu-

ra le due quarte, e non effendofi comparati fecondo la loro natura i due
eftremi , & nato I’ equivoco, e confufione fuddetta . Se poi in pratica
riefce pit comoda ( com’ & in fatto ) la fegnatura di 4, che di 11 ne
numeri, che fi pongono al Baflo organico , fi continui pure fenza fcru-
polo alcuno, purché s’ intenda nel modo fuddetto . La dilucidazione era
receflaria . Comparato R dell’ efempio 4 allo fleflo Cfolfaur A, la di-
ftanza ¢ di duodecima eccedente , o fia ( come praticamente fi chiama )

fuperflua : in note maficali. Dunque la duodecima fuperflua real-
mente ¢ diffonanza, perche compofta di due terze maggiori; la
grave natuarale del fiftema ar- I monico in CD dell’ efempio di con-
giunzione ; I’ acuta non appar- T tenenteal fiftema armonico tra D dell’
efempio2, R dell’efempio4: in note muficali. @~ Di quefta dil-
fonanza non vi &, né vi ¢ ftata mai idea pra- [E——¥— tica, e diventa
affatto nuova nel muficale fiftema. Vi ¢ ben- st la diffonan-

za , che in pratica fi chiama fefta ( ma rigorofamente & terzadeci-
ma , come fi vedrd a fuo luogo ), quale di primo afpetto pare a-
naloga alla qui fopraffegnata. Ma non & vero; & intrinfecamente diver-
fa. Percht la diffonanza chiamata praticamente di fefta effendo realmente
una terzadecima ( effendovi in quefta lo fteflo equivoco, che fi & fcoper=
to nella quarta in ragguaglio alla vera diftanza ), che vuol dire in fifte-
ma muficale di confronto, Q> non ha che fere con la duodecima
fuperflua ne per natura, ne B S~ per denominazione di lettera mufi-
cale. Non per natura, per- L22= che la duodecima fuperflua & fonda-
ta per natura fopra una T terza maggiore a confronto di un’
altra terza maggiore, ch’ & la naturale del filtema armonico, e la terza-
decima ¢ intrinfecamente fondata fopra la quarta acuta Alamiré, Elami,
a confronto della quarta grave Cfolfaut, Gfolreut , ch’ ¢ la naturale del
fiftema armonico. Non per denominazione di lettera muficale, perche la
nota acuta della duodecima fuperflua & Gfolreur X& , la nota acuta del-
la terzadecima & Alamiré , e perd le diftanze fono realmente diverfe,
zluella di duodecima , quefta di terzadecima . Sia dunque la duodecima

perflua una diffonanza di nuovo acquifto, di cui tra poco fi vedra I' u-
fo. Comparato finalmente S dell’ efempio 4 allo fteflo Clolfaur A, la
diftanza ¢ di quartadecima . Dunque realmente la quartadecima & diffo-
nanza, percht compofta di due terze minort di fpecie diverfa. La grave
in DE dell’ efempio di congiunzione, ed & la naturale del fiftema armo-
nico. L’ acuta tra bfa S dell’ efempio 4, e Gfolreur E dell’ cfcmp}i‘?éz,

c
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ch’ ¢ la non appartenente al fiftema armonico . A queflta diffonanza di
quartadecima corrifponde identicamente in pratica la diffonanza , che fi
chiama fettima; niuna differenza effendovi, fe non nel termine della di-
ftanza, che realmente deve prenderfi da Cfolfaur A grave , e in pratica
fi prende da Cfolfaut ottava acuta. Nel modo primo & quartadecima, e
fettima nel fecondo; ma & vero il modo primo, non il fecondo, perche
in foftanza cosi in quefta, come nelle alire diffonanze deve fupporfi la
pofizione del fiftema confonante innanzi di fupporre il filtema diflonante,
quale non fuffifte per fe, ma in forza del fiftema confonante , come ad
evidenza dimoftrativa fi & veduto negli efempi muficali. Da cid nafce il
fettimo Canone muficale, ed &, che non fi da, né pud darfi pofizione al-
cuna diffonante , fe non fondata fopra la pofizione confonante.

Offervando quanto nel fiftema diffonante fi & dedotto , e ftabilito, fi
trova, che il prefente filtema conviene con la pratica comune nella po-
fizione della nona, della undecima, o fia quarta, e della quartadecima,
o fia fettima. Ma non conviene in alcun modo nella pofizione della fecon-
da, perch¢ non ha, n& pud aver luogo in quefto fiftema: fegno, che non
vi ¢ tal diffonanza. H fallo & pratico, ed & nato dalla fertima, quale rifpet-
to alle note muficali componenti il fuo accordo, o fia armonia integrale,

& convertibile in molti modi . La fua pianta fondamentale & S
in cui la nora grave Clolfaur & il Baffo fondamentale . Nella [F—F
converfione , o fia tralpofizione di quefta pianta nafcono tre =
pofizioni . Prima, o che nel Baflo organico fi fe-
gna co 1 nume- . LS Seconda , ! che nel
Baffo organico fi +‘ - 31 Ea—

7 &

; 2

fegna. b Terza, —=~ che nel Baflo organico fi fegna ‘IJQ

— Qui ¢ la forgente del fallo. In'
quefta terza pofrzione i nume-
ri 2,4,6 pofti infieme fopra

la nota bfa, fi dicono in pratica diffonanti. Indi in ifpecte la feconda
( per il numero 2 ) & chiamata diffonanza. Ma il fallo & patente , Nel-
la pianta fondamentale fuperiore , Cfolfaur , Elami, Gfolreur & I’ ac-
cordo confonante , perche quefte tre note fono tra loro in armonica
proporzione . Aggiunta la nota bfa fi aggiunge al fuddetto accordo
una terza minore tra Gfolreat , Bfy , quale non pud non effer diffo-
nante, perche di fpecie diverfa dalla immediatamente fottopofta Gfolreut,
Elami, qual & la naturale del fitema armonico. Dunque la nota diffo-
nante ¢ in precifione bfa, fettima col Baffo fondamentale Cfolfaur. Nel-
la terza pofizione la nota, che in precifione forma feconda , a cut & re-
lativo il numero 2, ¢ Clolfaut, che nella pianta fondamentale & il Baf-
fo. Come dunque pud effere, che tal nota fia diffonante, fe quefta 2 il

Baf-
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Baffo fondamentale? Anzi tutto al rovefcio. In qualunque luogo £ tro-
vi per trafpofizione Cfolfaut, fara fempre confonante, e cosi Elami, Gfol-
reut, quall non cambiano natura per cambiar J.uogo , € pofizione . Sara
bfa diffonante in qualunque luogo, e pofizione fi trovi per la flefla ra-
gione, che non cambia natura per cambiar luogo . Dunque nella terza
pofizione non Cfolfaut , ch’ ¢ 2 nel numero , non Elami, ch’ & 4 nel
numero, non Glolreur, ch’ ¢ 6 nel numero, fono diffonanti ; ma la fo-
la nota dlﬁomnte ¢ bfa, a cul in numero corrlfpondcrebbc I, e non 2.

Dunque la_diffonanza chlamata feconda non vi ¢ n¢ in quefto fiftema,
nt in pratica muficale. E' un’ errore, che fi deve emendare, ¢ con I’ e-
fempio aflegnato altri molti di tal natura.

Efclufa per fempre la feconda come diffonanza, i deve indagare , fe
debba efcluderfi anco la terzadecima, ( in pratica feﬁa ), che nel prefen-
te fiftema non appare, e in pratica ¢ diffonanza di molto ufo. Nel fifte-
ma non appare, ma & inclufa nel quinto, e fefto Canone muficale dedot
ti dal fiftema . Se per il quinto Canone vi fiano nell’ accordo muficale
due intervalli fimili di {pecie diverfa, vi fara diffonanza. Dunque dato I’
accordo , - vi fard diffonanza , perche vi fono due intervalli fia
mili di % fpecie diverfa, ciot la quarta tra Glolreur, Cfolfaur;
e la quar- ta tra Elami, Alamire. Per il fefto Canone, di quc-
fit due T intervalli ﬁmxh di fpecie diverfa & confonante quello,
che appartiene al filftema armonico, o aritmetico; diffonante quello, che
in niun modo appartiene a’ due fiftemi {udderti . Dunque la quarta tra Gfolreut,
Clolfaut ¢ confonante, perch’ ¢ la naturale del fiftema armonico; la quar-
ta tra Elami, Aiamlré ¢ dlﬂ'onante, perch¢ in niun modo puo apparte-
pere al fiftema fuddetto . Dunque in precifione Alamiré & la nota diffo-
nante . Ma quefta ¢ in diftanza di terzadecima dal Baflo fondamentale
Cfolfaur. Dunque la terzadecima & vera legittima dI{Tonanz.a, e appattic-
ne al prefente fiftema, che con la pratica h accorda, ¢ conviene.

Rimane ad efaminare, fe quefto fiftema §i accordi, e convenga con la
pratica nel maneggio delle diffonanze , cio¢ nell’ qppaxecchlanlc , e rifol-
verle nel modo gia fpiegato. Per tal efame ritorniamo agli efempi muﬁ
calt 2,3,4, anneflh alla ﬁgun VII, dove tutto fi deve trovare , § &
vero il prefente fiftema . Nell’ cfempxo 4, ch’ & delle diffonanze , il pri-
mo prog:eﬂb ¢ da Cfolfaur ( nota comune di tuti gli efempi ) a Diafol-
&, In cul fi trova la prlma diffonanza, ch’ & la nona. A confronto di
tal progreflo fi trova nell’ efempio 2, ch’ & del filtema armonico, 1l pro-

I I
greflo da Cfolfaur 2 a Gfolreur 3. Effendo il filtema armonico il fonda-
mento principale dell’ univerfsle filema, perch’ & la radice, e cagione di
tuttocid, che fi trova nel fitema in particolare, fi dovra dire , che nel
I I
progreflo del fitema armonicoda Cfolfaut 2 a Gfolreut 3, ch’ & una fef-

qma‘
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quialtera, o fia quinta, fi trova prodotta a confronto nell’ efempio 4 la
tiffonanza di nona, che realmente & compofta da due quinte. Dunque I
efemplare, o fia forma & nella quinta del progreflo armonico . A quefto
intervallo di quinta, ch’ ¢ nell’ efemplare, corrifponde nell’ accordo equi-
temporaneo la feconda nota Gfolreut 40 dell’ efempio 3, a cui fi fotto-
ponga il Baffo fondamenrale Cfolfaut, che forma quinta col fuddetto Gfol-
reut 40. In tal precifo rifpetto di efemplare antecedente , e di efempio
confeguente fi trova il progreflo armonico dell’ efempio 2 all’ accordo
equitemporaneo de’ due efempi 3,4 . Percht nell’ efempio 2 il primo pro-

1

greflo & di dupla, ciot da 1 a 2 nell’ accordo equitemporaneo de’ due

efempi 3,4, fi trova la ragion dupla tra le due prime note d¢’ fuddetti

efempi, ma pofteriore alla dupla dell’ eferapio 2. In quefto efempio 2 il
1

fecondo progreflo ¢ di quinta tra Cfolfaur 2, Gfolreur 3, ma & di tri-
pla, fe I’ armonia fi confidera equitemporanea , come per natura deve
confiderarfi, cro: A ragguaglio negli efempi 3,4, le due note
feconde , Gfolreut % 40 dell’ efempio 3, Dlafolre dell’ efempio 4
fono tra loro in tri- — pla, ma pofteriore . Nell’ efempio 2 il terzo
= ol 1 1
progreflo & di quarta tra Gfolreut 3, Clolfaut 4 ; ma & di quadrupla, fe
I" armonia fi confidera equitemporanea. A ragguaglione’ due efempi 3,4,
le due note terze , Ffaur 45 dell’ efempio 3, Ffaut dell’ efempio 4
fono in quadrupla , ma polferiore . In fomma per abbreviare il con-
fronto quanto fuccede antecedentemente nell’ efempio 2 del fiftema ar-
monico , tanto fuccede pofferiormente negli efempi 3,4, rifpetto al lo-
ro accordo ecluitemporaneo . Egualmente quanto fuccede nel progreflo
fucceflivo dell’ efempio 2, cio¢ di otrava, quinta, quarta , terza mags
giore , ¢ terza minore , tanto fuccede nell’ accordo equitemporaneo

dell’ efempio 3 rifpetto al Baffo coftante fondamentale , come fi vede in
quefto efempio.

\0%aua quinig guarta m*‘fe;gz;%m Jede
. L)
— 55—
T v o § %
Dunque nel fiftema arnonico dell’ efempio 2 dedotto dalle corde vi &
I’ apparecchio antecedente di cié, che pofteriormente deve fuccedere negli
alr due fiftemi degli efempi 3,4, dedotti dalle futtefe , e da’ fent.
Quefto apparecchio del fiftema armonico, che nella divifione armonicadel
diametro nell’ efempio 1 fi pud chramar giuftamente forma , efemplare,
determinazione di quelle ragioni , che devono fuccedere negli efempi
2,3,4, dico, che & I identico dimoftrativo apparecchio delle diffonans
AN
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ze, e che in quefto apparecchio la pratica muficale fi accerda , e con-
viene col fitema . Lo dimoftro . La prima diffonanza ¢ la nona, ed
& diffonanza , perché compofta di due caunte . Dunque I apparecchio
dev’ effer una quinta, perch’ & la fua forma ; e deve trovarfi in pre-
cifione di Baffo fondamentale nella feconda nota Gfolreut 40 dell’ e«
fempio 3, perch® in quefta nota fi trova I' efempio formato in quine
ta. Ma ridotto a pratica muficale I efemplare , cosi fi trova in pre-
cifione. . Dunque refta dimo-
a "-&re“lﬁo-o-\ . &SSO%:QXQuinta

¥~

I JUINT Z o
fratoec. [ = e L T —————
(@)
I
ﬁ\a‘ ~~~~~~~ Pom—
progresso % gy 2o

Ma cost in precifione s’ intende, e fi opera in pratica muficale. Dun-

uve la pratica conviene con la dimoftrazione.

La feconda diffonanza @ la undecima, ed ¢ diffonanza, perché compo-
fta di due quarte. Dunque I apparecchio dev’ effer una quarta, perch’ &
la fua forma, e deve trovarfi in precifione di Baffo fondamentale nella
terza nota Ffaut 45 dell’ efempio 3, perche in quefta nota fi trova I’ e«
fempio formato di quarta. Ma ridotto a pratica muficale ' efemplare, co-

st fi trova in precifione. ,gwar;(.'g: conso: g)?issona: Dunque refta di«
moftrato, ec. Ma cosi In "l —g precifione s’ in-
tende, e fi opera in pra- tica muficale .
Dunque la pratica con- viene con la dis
moftrazione .

N Sa—

Z50 —
guaria G

La terza diffonanza & la duodecima fuperflua, ignota fin’ora alla prati-
ca muficale. E' diffonanza, perché compofta di duc terze maggiori. Dun-
que I apparecchio dev’ effer una terza maggiore, perch’ & la fua forma;
¢ deve trovarfi in precifione di Baffo fondamentale nella quarta nota E-
lami 48 dell’ efempio 3, percht in quefta nota fi trova I elempio formato
in terza maggiore. Ma ridottoa pratica muficale I efemplare , cosi fi tro-

. . appar ~onso: dissonan
va in precifione. iR )g:%“s Xa

Dungque refta dimoftrato,
 Sam—. ec.
PN
F5 o - =
HIZa maggicie®
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Ma cosi in precifione § intenderebbe, e operarebbe in pratica muficas
le, fe tal d@ﬂ‘onanza. foffe nota, e cosi dovrd ufarfi ora che & nota. Dun«
que la pratica conviene con la dimoftrazione.

Finalmente la quarta diffonanza & la decima quarta 3 ed & diffonan.
za , perche compofta di due terze minori . Dunque I apparecchio dev
effer una terza minore , perch’ ¢ la fua forma ; ¢ deve trovarfi in pre-
cifione di Baffo fondamentale nella quinta nota Elafa so dell’ efernpio
3, perché in quefta nota fi trova formato I' efempio di terza minore.
Ma ridotto a pratica muficale I’ efemplare, cosi fi trova in precifione .

v-DO) conso: be Dunque re{}q dimoftrato ec. Ma' cost m

precifione s’ intende, ¢ fi opera in prati=

ca muficale. Dunque la pratica coaviene
| con Ja dimoftrazione.

) '}issonanzz

P
gy

-
SOW"~3-.. =
Tz mingre &

A ragguaglio fi verificheri in genere qualunque efemplare dimoftrativo

a confronto di qualunque efempio pratico; e fe vi fard errore, non fard

mai nell’ efemplare dimoftrativo. E' vero bensi, che la pratica fi dilata

molto pili nell’ apparecchio delle diffonanze , perché non prende a rigore

la regola di apparecchiarle col precifo intervallo confonante , che pot

diventa diffonante ; ma qualunque intervallo conlonante ferve all’ apparec-

chio fuddetto . Per efempio nella nona I apparecchio @

P e < PP

una terza maggiore , e la diffonan- G —) za & uma qun-
ta. Nella qnd:ecrma? o fia praticamente : =2 quarta

I’ apparecchio ¢ una terza minore , la dil- Q_~__ {onan- o\
za ¢ una quarta ec. Cid nulla ofta al fi- ftema - L4

prefente, a cui bafta di produrre il principio primo, e uni-
verfale della regola dell’ apparecchio , da cut fi poffano poi
dedurre molte giufte conleguenze, ¢ regole particolari. Per altro la rego-
la pratica dilatata nel modo fuddetto ha 1l fuo fondamento nel Canone
quinto, ed 2 relativa alle diffonanze dedotte dalla proporzione geometrica
difcreta, come la regola del fiftema & intrinfecamente relativa alle diffo-
nanze dedotte dalla proporzione geometrica continua.

Rilevato il fondamento dell’ apparecchio delle diffonanze, e loro cofti-
tuzione nell’ efemplare armonico, da cui fi hanno antecedentemente come
forme le ragioni , che pofteriormente formano I’ apparecchio , indi fono
determinate diffonanze , & chiaro, che la loro rifoluzione dovrd trovarft
nello fteflo fitema armonico , ch’ ¢ il fondamento univerfale. Cio , che
praticamente s intende per apparecchio, coftituzione, e rifoluzione di{ difs

L o~
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fonanza gid fi & {piegato altrove, ma giova ripeterlo. S intende, che la
diffonanza non pud fuffifter per f¢ , ma deve dipendere intrinfecamente
dalla confonanza . Perd la prima pofizione & I’ apparecchio antecedente
della nota muficale confonante. La feconda pofizione ¢ la ftefla nota mu-
ficale confonante, che fi converte in diffonante . La terza pofizione ¢ la
fua rifoluzione in confonanza , ciod un paffaggio della nota diffonante in
una nota diverfa , che dev’ effer confonante e deve difcender fempre o
per tuono, o per femituono. E perd ¢ veriflimo, che la diffonanza non
fuffifte per fe, ma in forza delle confonanze, antecedente, ch’ & I’ appa-
recchio, confeguente , ch’ ¢ la rifoluzione . L’ apparecchio nel prefente
fitema fi & veduto ad evidenza dimoftrativa. Con eguale evidenza fi do-
vri vedere la rifoluzione . Premetto effermi ignota la ragione della pra-
tica muficale, per cui debbano rifolverfi le diffonanze difcendendo per tuo-
no, o per femituono ; non mai afcendendo. Se vi fia in pratica quefta
ragione, confeflo di non faperlo. E' perd cofa certa, che dev’ effervi per
dimoftrazione , fe cos) in pratica fi opera, e fi opera bene . Dico dun-
que, che nella rifoluzione delle diffonanze cosi in pratica deve operarfi,
come fi opera, perch cosi infegna la dimoftrazione del prefente fiftema,

ed & la fesuente.

Dato il fitema fe- - "‘Q_:-
ftuplo armonico nelle .y - ; C z
note muficali a con- €Sempio2 Y o 2 y =
fronto de!l fiftema del- — i ; / K
le diffonanze effendofi © H ,." ! / l)-é-
dimoftrato, che la for- L L ,‘,’i(t;l.n—

1 L gSempio : '
ma fefquialtera 2., 3 cs 7 7 1

¢ la producente la no-
na fortopofta Dlafolré, percht¢ compofta di due fefquialtere ; la forma fef-
1 1

quiterza 3, 4 la producente la undecima fotropofta Ffaur, perché compo-
fta di due fefquiterze ec.; ed effendofi dimoftrato, che le diffonanze in
tanto fono diffonanze , inquanto fono intrinfecamente coftituite dalla geoe
metrica proporzione , e perd per fe non fuffiftenti , perche incompati-
bili col fiftema armonico, ne viene di neceffaria confeguenza , e per
corollario , che non fuffiftendo da fe la debbano ritornare , donde
partirono ; e vuol dire in foftanza , che fi rifolvano nel principio flef-
fo, da cui hanno la origine, e in cui hanno la radice . Ma quefto
¢ 1l fiftema armonico ; dunque nel fiftema armonico devono rifolver-
fi. Non bafta. Per la ftefla confeguenza , e corollario fe la ragio-
ne antecedente del fiftema armonico ¢ la forma dell” apparecchio del-
la diffonanza , la ragione confeguente del fiftema armonico ( che fa-
rd antecedente alla rifoluzione della diffonanza ) dovrd effer la dforma
ele
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della rifoluzione , percheé per lo fteflo principio , e nello fteffo mo-
do, con cui il fitema geometrico fi parte dal filtema armonico, dee ritor-
narvi. Ma nel dato confronto del fiftema armonico , e del fiftema diffo-
I I
nante fi trova, che nel fiftema armonico dopo la fefquialtera 2, 3, fuc-
I I

cede la fefquiterza 3, 4; e la fefquialtera & flata la forma della diffo-
b3

nanza di nona, ch’ ¢ la fotropofta a 3, ed & ftata la forma dell’ apparec-
1 b 3
chio della nona. Dunque la fefquiterza '3', Z dovrd effer la forma della
rifoluzione della nona. Dunque la nota muficale, che in precifione deve
rifolver la nona, dovra effer la nota chiufa muficale pofta immediatamen-
te dopo Dlafolre , ch’ & la nona, perche nel fiftema armonico fuperiore
b4 I

dopo Gfolreut §, che formo la fefquialtera con 2, fegue immediatamen-
I I

te Clolfaut 2, che forma la fefquiterza con §, e a cui & unifono il fot-

topofto Cfolfaut chiufo. Profeguendo con tal metodo la dimoftrazione, ft

trova , che Ffaur undecima fi rifolve in Elami chiufo , unifono ad Ela-

1
mi 5 del fitema armonico fuperiore . Gfolreut 3¢ duodecima fuperflua fi

4
rifolve in Gfolreut naturale chiufo, unifono a Gfolreut 5 del fiftema ar-
monico fuperiore ec.
Ritornando con lo fteffTo metodo dimoftrativo alle due note muficali,

Cfolfaut ;~ del fiftema armonico fuperiore, Cfolfaut prima nota del fifte-
ma diffonante, qual &in ottavaacuta del foprappofto, fi trova, che que-
fta ottava nel fiftema diffonante & rifolura in Gfolreut chinfo, unifono a

T
Gfolreut 3 del fiftema armonico fuperiore , coficche in quefto efemplare
la ftefla ottava fa figura di diffonanza. E cid perche nel fiftema armoni-
1
o fuperiore vi & la ottava antecedente 1, 2, quale dovendofi congiun-
gere equitemporaneamente nell’ armonia univerlale, di necceflita fi trova-
no due ottave, ciod la quadrupla in geometrica proporzione , come qui

fi vede, F e perd nel quinto Canone muficale vi & la parentefi,

eccettyuan ta ( pit per ulo, che per ragione ) Ja ottava. Non ef-
fendo - diffonanza attuale, come ivi ho detto , il fuo paffag-
gio 1In / Glolreat non fi pud dire rifoluzione. Ma perd &certo,
| - I ¢
] . — 0.
che la H—¢ dupla geometrica 2 4 fi converte ¢ paffa neild fef-
I 1
quialtee & ra armonica 2 3. Ma le note muficali della rifoluzio-

L 2 ne
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ne delle diffonanze fono identiche alle note muficali del fiftema armoni--
co, come fi vede nelle note chiufe dell’ efempio 4 qui addotto. Dunque
tutte le diffonanze fuddette fi rifolvono nel loro principio, a cui ritorna-
no a ragguaglio con la fteffla legge, con cui partirono. Ma & impoffibi-
le, che vi ritornino ( com’ ¢ evidente ) fe non difcendendo a ragguaglio
per tuono, e femituono ( eccertuata fempre la ottava ); dunque 1n pra-
tica cost deve operarfi nella rifoluzione delie diffonanze, come fi opera,
perche cosi infegna, e dimoftra il prefente fiftema. Sia perd I ottavo Ca-
none muficale includente tutto il dimoftrato fin qui fopra le diffonanze;
che la diffonanza fia apparecchiata da nota confonante unifona, e fia vifoluta
in nota confonante , che a ragguaglio della diffonanza difcenda per tuono, o
femituono .

Confumate le dimoftrazioni degli efempi muficali 2,3,4, e perd ve-
duta in generale la natura de’ due fifteml, confonante, e diffonante, gio-
va difcendere al particolare , accid una volta finalmente fi arrivi a for-
mar giufta idea delle confonanze , e diffonanze muficali.

E' certo in primo luogo, che nel prefente fiftema gl intervalli, o fia.-
no ragioni di ottava, quinta , quarta ec. non poflono confiderarfi confo--
nanti, fe non come infeparabili dalla feftupla armonica, di cui fono parti
integranti; ed & certo, che in pratica fi confiderano per fe confonanti, co-
me elementi primi componenti la feftupla. Non potendo effervi errore nel
fiftema, & forza, che vi fia nella pratica.

Date in contrappunto le due parti feguenti, fi domanda, fe I’ intervallo

di quinta formatc , A _ da Glolreut del Baffo con
Dlafolre del Te- B : r—p—1 nore , e da Ffaut del Baf--
{o con Cfolfaut del -—4— +—+ Tenore fia confonante , o
diffonante ? Qua- r lunque delle due fi affer-
mi, & un’ errore, 6 perch¢ tanto & confonan-
te, quanto diffo- £ 6 £ — nante in legittimo, e ftret
to fenfo di con- 515 trappunto . Come fta I e-
fempio , le due Ly quinte fuddette fono con-
fonanti , ma non in forza dell’ intervallo di

gpinta; bens} in forza di tutto- ' accompagnamento dell’ armonia , ciog
1 terza, quinta,.ottava, che s intende infeparabile da Gfolreut, e Ffaut,
come Baflo fondamentale. E quefto accompagnamento & dedotto dalla fe-
Rupla, come fi vedra a fuo luogo. Alle ftefle due parti fi fotropon-

ga
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ga la terza parte, come nell’ efempio, ~ o
ed ecco le due quinte diffonanti nelle | e -
ftefle precife note muficali . Dunque lo 3=
fteflo identico intervallo ¢ confonante,
e diffonante fecondo il diverfo rifpetto
di tutta I armonia . Dunque per deter-/y: ﬁ
minarlo o confonante , o diflfonante bi- Y=
fogna fupporre tutta I’ armonia. Ma que-
fla ¢ la feftupla . Dunque | errore &
nella pratica, la verita & nel prefente fi- 9K 7

ftema.. ‘%ﬁ, -
-7 P
T F

E' certo in fecondo luogo, che dal prefente fiftema vien determinata
in particolare la perfezione maggiore , o minore di ciafcuna ragione in-
tegrante la feftupla armonica. La dupla, o fia ottava, & principio poten-
ziale dell’ armonico fiftema, ed ¢ 4 priori. Dunque & la perfettiffima di
tte le ragioni confonanti. La felquialtera, o fia quinta, & il principio
attuale del fiftema armonico, di cut ¢ la ragione determinante. La quin-
ta dunque farh perfettifiima ragione confonante , ed avri maggior forza
fifica della ottava . Per ifcoprire la natura delle ragioni confecutive , fi
torni agli efempi muficali 2,3, annefli alla Figura VII, e fi offervi di
nuovo cid, che gid fi ¢ offervato. Nell’ efempio 2 dopo la quinta Cfol-

1 1

faut 2, Gfolreut 3, fuccede la fefquiterza, o fia quarta formata da Glol-
1 1 I

reut 3, Cfolfaut 2. A confronto di Gfolreut 3 nell’ efempio muficale 3 fi

trova Gfolreut 40 dimoftrato mezzo armonico della dupla,

formante una quinta col termine grave Cfolfaut. In tal "

confranto fi trova la quinta fempre armonica e nell’ efempio (@)

-

P

.-

Pvl

1 o
2, e nell’ efempio 3 . A confronto poi di Cfolfaut 4 dell’e- (e'iu mea
fempio 2, fi trova nell’ efempio 3 Ffaut 45 dimoftrato mezzo aritmetico della

ftefla dupla , formante una quarta con lo fteflo termine’
grave Clol m faut. Intal confronto fi trova la quarta nell
efcmé)io 2 X — armonica, nell’ efempio 3 aritmetica. Dunque

oppia - (& gu areq Datura. Dungque non pud effer perfetta ragione,

effendo co- mune adue {iftemi in confronto. Dunque la

fefquiterza, o fia quarta ¢ ragione confonante imperfetta. Dopo la quarta

fuccede nell’ efempio 2 la felquiquarta, o fia terza magglore formata da
I I

Cfolfaut 4, Elami 5. A. confronto nell’ efempio 3 fi trova Elami 43

di--
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dimoftrato mezzo armonico della fefquialtera formante A
una terza maggiore col termine grave Cfolfaut . In tal :
confronto fi trova la terza maggiore fempre armonica, €
nell’ efempio 2., e nell’ efempio 3 .. Dunque la fefquiquar- (& terza

ta, o fia terza maggiore & ragione confonante perfetta. maggore
b4 te]

Dopo quefta fuccede nell’ efempio 2 la fefquiquinta, o fia terza minore,
1 I

formata da Elami §, Gfolreut 6. A confronto nell’ efempio 3 fi trova
Elafy 5o dimoftrato mezzo aritmetico della fefquialtera o
formante una terza minore col termine grave Cfolfaut. ﬁ/’
In tal confronto fi trova la terza minore nell’ efempio
2 armonica , nell’ efempio 3 aritmetica . Dunque di  (032terza
doppia natura. Dunque non pud effer perfetta ragione, mnore
effendo comune a due filtemi in confronto . Dunque la fefquiquinta, o
fia terza minore, & ragione confonante imperfetza.

A quanto fi & dedotto della perfezione della quinta, e terza maggio-
re, ¢ della imperfezione della quarta , e terza minore corrifponde fifica-

1 I
mente la corda una di tre fuoni, percht i due fuont di confenfo 3,5,
I

foro identici a Gfolreut 3 ( efempio 2 ) formante la quinta con Col~
1 I 1

faut 2; ad Elami 5 formante la terza maggiore con Cfolfaut 4. Se la

) S 4 I 1
natura include 3,5, efclude 47 ,6 ( Cfolfaut forma la quarta con Glol
1 I 1

reut 3, Glolreut § forma la terza minore con Elami 5 ), & fegno fifi-
co della perfezione di quelle ragioni, della imperfezione di quefte. Dun-
que ccsi ¢ fificamente, e dimoftrativamente, come fi & dedotto.

Non cosi in pratica. Il prefente fiftema conviene con la pratica nella
ottava, € quinta, come ragioni confonanti perfette. Non conviene col ri-
manente,, ch’ & la quarta, e le due terze, maggiore, e minore. La quar-
ta in pratica fi & intefa, ¢ s’ intende or confonante, or diffonante per I
equivoco fpiegato altrove. Le due terze fi chiamano confonanze imper-
ferre, perche poffono alterarfi con gli accidenti muficali di Y, e di |,
cambiando la terza maggiore . per b in terza minore ; !

la terza minore =TT per K in terzamaggio-
re. & o)
e

-

2

Quefto concetto & un errore. La quarta & ragione confonante , come

. . 9

tutte le altre contenute nella feftupla armonica; ed ¢ imperfetta, perch
di
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di doppia natura a confronto. Che le due terze fi concepifcano alterabili
dagli accidenti muficali, e perd fiano confonanze imperfette, ripugna a due
fiftemi, armonico, e aritmetico; e perd nego afloluramente la loro pof-
fibile alterazione in tal fenfo, e concetto. Nel cafo pratico addotto non
fi cambia la terza minore in maggiore , n¢ la maggiore in minore, ma
fi cambia un fiftema nell’ altro, e fi paffa dall’ armonia di terza mag-
giore all’ armonia di terza minore ( e cosi pel contrario ) non fo-
lamente per la terza cambiata, ma per I' ordine cambiato delle ragioni.
E perd la terza non & pih quella del rifpettivo fiftema , ma una terza
affatto diverfa. Ecco I’ efempio chiariffimo.

terza maggiore terza maggiore
del fiftema armonico, del fiftema aritmetico.
terza minore terza minore P

N
Iy

LN
o
o

del fiftema armonico ; &
1

X

del fiftema aritmetico.

Dunque falfo il pratico concetto della poffibile alterazione delle due
terze, € in confeguenza falfa la deduzione, che perd fiano confonanze im-
perfette. Refta dunque vero, che la terza maggiore ¢ ragione confonante
perfetta, perch’ & intrinfecamente armonica . La terza minore & ragione
confonante imperfetta, perch’ 2 comune a due fiftemi in confronto.

Da quefti due efempi pratici , e da quanto fi & ftabilito nel fiftema,
due cofe fi fanno pit ch’ evidenti. La prima fi &, che in quefto fiftema,
non ha pilt luogo quella tale oppofizione, in cui fi contiene intieramente
la idea avurafi fin’ ora del muficale fiftema ; ed &, che il tritono, la fe-
fta fuperflua, la feconda diminuita, intervalli compofti da due fole voci,
o fuoni, fono per fe, e indipendentemente da qualunque fiftema ingrati
all’ udito ; e pel contrario la ottava, la quinta, la quarta, le due ter-
ze ec. intervalli egualmente compofti da due fole voci, o fuoni, fono per
{e grati all’ udito. Tale oppofizione qui non ha luogo, anzi & una prova
evidentifiima della verita del fiftema. In genere non fi ha la formazione
del tritono, fe non data la fcala muficale . Non fi ha la fcala muficale,
fe non data la feftupla armonica. Si vedrd nel feguente Capitolo. In ifpe-
cie il tritono fi ha dal genere diatonico; genere primo, e univerfale, per-
chd immediatamente dedotto dalla feftupla armonica . La fefta fuperflua,
la feconda diminuita ec. fi hanno da due generi , cromatico , Enarmo-
nico: generi fubalterni, e dedotti. Si vedrd egualmente nel feguente Ca-
pitolo. In individuo dico, che intanto I intervallo del tritono & ingrato
all’ udito, inquanto la nota grave Ffaut divide aritmeticamente la ottava
Cloliaut, cfolfaur ; e la nota acuta Bmi divide armonicamente la qulin‘ta

Glol-
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Gfolreut, Dlafolre. che vuol dire quella quinta, ch’ & fondata fopra Gfol-
reut divifore armonico della ftefla ottava Cfolfaut, cfolfaur. La congiune
zione di quefti due mezzi, in cui refta bafe e fondamento dell’ armonia
la nota grave Ffaut, & ripugnante all’ armonico fiftema, da cui deve de-
fumerfi I’ armonia integrale, e la fua bafe . Quando dunque s inverta T
ordine foftanziale, e fi ponga in grave un termine per natura aritmetico
a confronto di un termine acuto per natura armonico, & certo di certeze
za dimoftrativa, che vi & ripugnanza nella pofizione. Dunque fard certo
di certezza fifica, che tal intervallo fard ingrato all’ udito. La mia pro.
pofizione & si precifamente vera , che ponendo per bafe , o fia termine
grave Bmi, ch’ ¢ I’ armonico, e per acuto Ffaut , ch’ & I arirmetico, I
mtervallo perde la fua afprezza si fattamente, che pofto a confronto dell’
inverfo, i fente da chiunque la notabiliffima differenza . Ma tuttocid &
una prova del fiftema generale, di cui ¢ deduzione , e confeguenza, e
cost a ragguaglio della natura degli altri intervalli. Dunque ec.

La feconda cofa cvidente fi & una confeguenza ; ed & la necefficy di
dover dedurre la natura intrinfeca delle confonanze, e la loro perfezione,
e ignpcrfeziqne dall’ armonia integrale , ¢ non dalle parti, o fiano ragio-
ni integranti.

Queft’ armonia integrale & la feftupla in genere, come gia fi ¢ dimo-
firato; in ifpecie la feftupla armonica, da cui I’ armonia di terza maggio-
res la feftupla aritmertica, da cui I’ armonia di terza minore. Di quefte
due armonie la perfettifiima , e la immediatamente voluta dalla natura
( com’ & chiaro ne’ fenomeni ) & quella di terza maggiore, ciod la feftu.
pla armonica, a di cui confronto {i trova molto meno perfetta I’ armo-
nia di terza minore, ciot a feftupla arirmetica. Dunque dalla maggiore,
o minor perfezione dell’ armonia dipendendo a ragguaglio I’ effetto, ch’ &
la confonanza, bifogna indagare in che confifta la maggior perfezione del
la feftupla armonica. Quefta confifte nella maggior, e piir perfetta unira
del fuo principio, e della fua radice dimoftrativa armonica , ch’ ¢ il cire
colo perfettamente uno in fe fteflo, a cui corrifponde fificamente, e iden-
ticamente il terzo fuono, come radice fifico-armonica petfettamente una
in fe fteffla. Non cosi la feftupla aritmetica. Il fuo principio ¢ il diame-
tro, come per fe linea retta, € come divifibile in parti eguali , e perd
aritmetiche. E' manifefto nella deduzione de’ feni dimoftrativamente im-
poffibile , fe non fupponendo il diametro divifo in parti eguali . In farti
il fiftema aritmetico dimoftrativamente dedotto nel prefente fiftema, & de-
dotto per fomma di parti eguali , che fono gli avanzi, o complementi
delle frazioni armoniche, Quefte fono fempre unith per propria intrinfeca
natura; quelli fono fempre fomme di unita per propria intrinfeca natura.
E quefta ¢ la radical differenza de’ due fiftemi, quale in foftanza fi ri-
duce alle due figure, Circolo ifcritto, Quadrato circofcritto, che vuol di-
ve alla prima pofizione del prefente fiftema. L’ armonia di terza maggio-

re
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re proctde dal circolo dimoftrato per intrinfeca natura armonico . L’ are
monia di terza minore procede dal quadrato dimoftrato per intrinfeca na-
tura aritmetico. Alla natura del circolo corrifpondono li fenomeni fificos
armonici. Alla natura del quadrato corrifpondono li fenomeni fificoarite
metici, tra’ quali & il timpano , o fia tamburo , e qualunque Cilindro
fonoro. Quanto & pit uno in fe fteflo il circolo del quadrato , tanto &
pib perfetta I armonia di terza maggiore dell’ armonia di terza minore,
e a ragguaglio le partl integranti la rifpettiva armonia. Perché quantun-
que fia vero, che le ragioni integranti le due feftuple armonica, aritme-
tica, fiano le flefle, ciod ottava, quinta, quarta, terza maggiore, e ter
za minore ; non & vero perd, che la ortava della feftupla aritmetica fia
eguale di perfezione alla ottava della feftupla armonica . Ne’ due fiftemi
I ordine ¢ foftanza, e cofa reale; e quindi la ottava pofta nel luogo gra-
viflimo della feftupla armonica & pili una, ¢ in confeguenza piu perfetta
della ottava pofla nel luogo acutifiimo della feftupla aritmetica , e cosi a
ragguaglio di tutte le ragioni integranti . In olue abufivamente chiamo
quefte ragioni integranti le due feftuple, A rigor dimoftrativo fono inte-
grant la feftupla armonica, di cui fono parti; fono componenti la feftu-
pla aritmetica, ch’ ¢ la loro fomma. E perd tanto piu fono di unith in-
trinfeca al fuo tutto nel fiftema armonico, di quello fiano nel fiftema arit-
metico.

Premefle tali nozioni, e fpiegazioni ¢ forza definire I’ armonia di ter
za maggiore , unitd fificoarmonica integrale di voci , o fuoni contenuti
nella feftupla. L’ armonia di terza minore , unith fificoaritmetica integra-
le di voci, o fuoni contenuti nella feftupla. A ragguaglio le ragioni dell’
armonia di terza maggiore, unitadi fificoarmoniche di voci, o fuoni intes
granti la feftupla. Le ragioni dell’ armonia di rerza minore, unitadi fifi-
coaritmetiche di voci, o fuoni componenti la feftupla. E fe quefte fono
le vere definizioni rifpettive a’ due fiftemi , armonico , aritmetico, I ar-
monia del fiftema diffonante dovra definirfi, unitd fificogeometrica di vo-
ci, o f{uoni fondati nella feftupla.

Quanto fiano lontane quefte definizioni dalla idea avutafi fin’ ora del-
le confonanze, e diffonanze, ella Sig. Conte lo vede, e lo intende. Ma
in quefte definizioni nulla effendovi di mio arbitrio , tutto effendovi di
neceffita fifica, e dimoftrativa, & forza cambiar la vecchia idea nella nuo-
va.

Si dird, che in tal modo & definica I’ armonia, non la confonanza, e
diffonanza. Rifpondo, che la confonanza, e la diffonanza & I effetto ine
feparabile dall’ armonia rifpettiva; e perd definita la cagione , & definito
P efferto, e a ragguaglio della cagione fuccede I’ effetto. Dalla perfectiffia
ma unitd come cagione, {i ha la perfettifima confonanza come effetto, e
perd gradevoliffimo all’ udito. Dalla unith meno perfetra fi ha la confo-
nanza meno perfetta, € perd meno gradevole all’ udito . Cosl a ragguas

M glio
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glio il tutto, e le parti di ciafcun fiftema. Si avverta folamente , che non
{i ¢ mai ben intefo il fiftema diffonante non folo nella cagiene, ma nem-
meno nell’ effetto, che pure dipende dal fenfo. Si ¢ definita la diffonar.
za un’ accordo di voci, o fuoni ingrato all’ udito, Io faccio giudice tut-
to il Mondo muficale di buon fenfo, ¢ mi dica, fe veramente la ben dife
pofta armonia della nona, della undecima, o quarta, della terzadecima,
o fefta, della quartadecima, o fettima ( diffonanze tutte ) fia cofa ingrara
all’ udito. E' fificamente impoffibile,, perch¢ nel fuo modo & unitd , ed
¢ nel circolo. Ha beniflimo il fuo gradevole per fe, e folamente pofta a
confronto dell’ armonia di terza minore , € molto pir dell” armonia di
terza maggiore fa conofcere la fua diverfita, Da c1d fi comprenda, fe le
definizion1 delle confonanze, e diffonanze potevano dipender dal fenfo
dell’ udito. Ecco il vero confronto, e la wera idea.

Nella corda fonora di un monocordo, nella corda pendola fonora rag-
guagliata co’ numeri quadrati de’ pefi eguali, la unitd delle ofcillazioni e-
quitemporanee & comune a tutte le tre proporzioni , armonica di terza
maggiore , aritmetica di terza minore, geometrica delle diffonanze. Della

Iz
proporzione armonica I 2 3 ec. nella corda del monocordo, e de’ pefi
1,4,9 ec. nella corda pendola fonora ¢ nota comunemente la unitd del-
le ofcillazioni equitemporanee. La inverfione della proporzione armonica
effendo la proporzione aritmetica, fuccede fificamente lo fteflo ; e bafta
I 11

riflettervi, perch¢ fia noto. Nella proporzione geometrica 4 6 9 ; o pu-
1 1 1

I 11 I 11

ec., da cut feparando 5 7 8, refta 46 E ; ¢ lo feflo

=
[=
l=x3
[e]
{4
-
o1
(4
[ 3

ca di 4 fino a 9 fono tutte infieme equitemporanee , lo faranno egual-
mente feparate, e divife in qualunque modo . Dunque la unitd delle vi-
brazioni, o fia olcillazioni equitemporanee & genere univerfale di unicd,
in cui convengono tutte le tre fuddette armonie. La cagione # priors & il
circolo, da cul in genere procedono , e fono contenute , ed & cagione,
come uno per fua intrinfeca natura: nulla a cid oftando , che le ofcilla-
zioni de’ pendoli fiano divertite dalla linea circolare dal pefo eccentrica-
mente cadente nel ritorno al fuo centro; ma baftando , che circolare fia
il fuo principio, il che ¢ fificamente chiaro. In forza di quefto principio
comune di unitd ¢ manifeftamente falfa la propofizione, che le vibrazio-
ni equitemporanee fiano la cagione delle confonanze, il fuo contrario del-
le diffonanze, n¢ vi ¢ bifogno di prova. Non convengono , n¢ poffono-
con-
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convenire le diffonanze con le confonanze nella unitd, come principio di
quantita. Principio della natura armonica ¢ la unitd, ceme il tutto; del-
la natura aritmerica la unitd, come la minima parte . Effendo compofta
la natura geometrica dalle due nature, armonica, aritmetica (i & dimo-
ftrato nella formazione de’ feni ), ha il fuo principio nella dualita, e non
nella unith. Dunque ec. Non convengono le diffonanze nella unita della
radice fifica del terzo fuono con le confonanze dell’ armonico fiftema, di
cui & proprietd individua, e particolare la radice fifica del terzo fuono ad
efclufione non folo delle diffonanze , ma ancora delle confonanze dell’ a-
ritmetico fiftema, come fi & dimoftrato a fuo luogo. Non convengono fi
nalmente le diffonanze con le confonanze nella unitd del feftuplo perio-
do, e compimento, in cui convengono tra loro I’ armonico, e I aritme-
tico fiftema. Dipendono bensi dalla natura circolare della feftupla, di cui
fono legictime deduzioni .

Le confonanze poi dell’ aritmetico fiftema , o fia I’ armonia di terza
minore conviene con I’ armonia di terza maggiore, e delle diffonanze nel
genere comune di unitd delle ofcillazioni equitemporanee. Conviene in u-
nitad con I' armonia di terza maggiore nel genere particolare della feftu-
pla eftenfione, ¢ in confeguenza delle ragiont ( bencht mverfe ) compo-
nenti la feftupla: eguali alle integrantt la feftupla armonica. Conviene e-
gualmente con I’ armonia di terza maggiore nella unitd , come principio
primo di quantith; febben quelta come minima , quella come maflima.
Il diverfo rifpetto non diftrugge la intrinfeca natura del principio comu-
ne, ch’ ¢ la unitd, e lo fteflo fi dica delle ragioni inverfe della {feftupla
eftenfione. Appare in oltre, che offervato il numero delle ofcillazioni e-
quitemporanee della feftupla aritmetica,

in tal rifperto convenga in unitd con pss

P armonico fiftema, perché i numeri " 0)

fuddetti fono certamente in armonica @ S—
progreflione . Appare, ma non ¢; an- ~ b

zi fon certo effervi ervore nel modo & z0 20 1S in 10

comune d tntender il numero delle . , L. e
S 8 . '€ mumeri 9Ne oscillazioni e uitempord
ofcillazioni. Se il pumero delle ofcil- Mazoom e ' *
lazioni ¢ infeparabile dagli archi formati dalle o'cillazioni , e in confe-
guenza dall” area contenuta dagli archi, & certo di certezza dimoftrativa,
I X
che nella proporzione armonica 1 E} ec. le aree fommate degli archi

Iz
delle ofcitlazioni fono nella fteffa proporzione 1 2 3 ec.; € nella propoi-
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zione aritmetica I1,2,3, fono nclla fteffa proporzione 1,2,3 ec. Ecco
la dimoftrazione. F
Mentre AB ofcilla una volta per I arco &

1 .
AFB, AC2 ofcilla due volte per I arco'A "DC| B B

I
AGC, AD3 ofcila tre volte per I’ arco
AHD. Ma ¢ per fe dimoftrato da’ quadrati,
I

che I area dell’ arco AGC & 4 dell’ area dell’
I

arco AF B; I’ area dell’ arco AHD ¢ 9 dell
area dell’ arco AF B. Dunque A C ofcillando
due volte, mentre AB ofcilla una volta, A C formerd due archi AGC
I L
di Z. I uno nelte loro aree. Dunque fommate faranno 2 ;¢ lo fteflo a
1

ragguaglio di AD 3. Dunque mentre A B produce nel fuo arco area 1,
b4 I
A C produce ne’ fuoi due arehi area 2, AD ne fuoi tre archi area 3 ec.
Dunque le aree fommate degli archi rimangono in proporzione armoni-
ca, come fono le linee producenti gli archi . N& giova la oppofizione,
che pud farfi dicendo, che non fi fa fe gli archi fiano di circolo, o di
curva in genere; € perd la dimoftrazione fuppone cid, che fi deve ante-
cedentemente dimoftrare. Cid nulla gjova, perché nulla deroga alla fud-
detta dimoftrazione, quale null’ altro prova, n¢ deve provare , fenonché
I
I area dell’ arco AFB & come 1 all’ area dell’ arco AGC, come 4;
t
dell’ arco AHD come ; Siano archi di circolo, fiano di curva in ge-
nere, faranno fempre archi fimili. Dunque fempre vi farh tra le loro aree
la dimoftrata ragione. Cid dimoftrato, e premeflo; che il numero delle
ofcillazioni delle corde in progreffione armonica fi dica univerfalmente ef-
fer in progreflione aritmetica 1,2,3,4, ec., peiche mentre la corda 1
X I

ofcilla una volta, la corda 2 ofcilla due volte, la corda 3 tre volte ec.;

e cid fi pretenda ben detto, e intefo, quando le aree fommate degli am~

chi delle ofcillazioni fono dimoftrativamente in progreflione armonica ;
b o

quando il numero 2 null’ altro fignifica, fe non le due ofcillazioni di 2 e~

quitemporance ad una ofcillazione di 1, e perd come fommate, 1l nume-

h

ro 3 le tre ofcillazioni equitemporance di 3, e perd come fommate ec.;

quan-
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quando lo fteflo numero & fegno dimoftrativo di quantitd di parti ine-
guali nel fenfo firetto della numerazione delle ofcillazioni , tutte ineguali
(cafo, in cui diventa affurdo I’ aftrazione del numero delle ofcillaziont
dalla loro quantitd, perch¢ non avrebbero quel numero, fe non foffero
quante come fono ); fe quefto non & errore, non fo piit qual poffa ef-
fer errore. Ma tuttocio di paflaggio.

In due generi di unita non conviene, € non pud convenire I’ armonia
di terza minore con I’ armonia di terza maggiore, ciot nella radice fifi-
ca del terzo fuono, e nella relazione al rifpettivo principto . La radice
fifica del terzo fuono, come fi & detto, ¢ proprieta fingolare dell’ armo-
nico fiftema, quale ha per fuo immediato principio il circolo, ch’ ¢ la
fua radice dimoftrativa. Il fiftema aritmetico non ha , n¢ pud aver tal
radice,, perché ha per fuo radical principio il quadrato . Indi per confe-
guenza la relazione diverfa, percht diverfo & il principio. Refta dunque,
che la fola armonia di terza maggiore abbta in fe fleffa cinque generi di
unith ; e fono, la unitd delle ofcillazioni, del feftuplo periodo, del prin-
cipio primo di quantitd , della radice fificoarmonica del terzo fuono, e
della immediata relazione al circolo, come uno. Indi la fua particolare,
e diftinta perfezione. Il filtema aritmetico, o fia I’ armonia di terza mi-
nore ha in feftefla tre generi di unitd; e fono, la unitd delle ofcillazio-
ni, del feftuplo periodo, e del principio primo di quantitd . Il fiftema
geometrico, o fia delle diffonanze ha in fefteflo un folo genere di unitd,
ed & la unith deHe ofcillazioni. Cinque, tre, € uno, e tutto nel circos
lo. Tanto bafti del terzo Capitolo, ch’¢ quafi riufcito un Trattato.

CA-
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CAPITOLO QUARTO.

Della Scala, e del Genere pratico Muficale,
Origine, Ufo, e Confeguenze.

Ll armonia & congiunta la melodia, o fia cantilena. Se dall’ armo-

nia la cantilena, o dalla cantilena fi abbia I’ arimonia, {i & vedu.
to nel capitolo antecedente nel fiftema armonico, in cui il wto, ch’ ¢ I
armonia, e la unitd integrale, deve fupporfi innanzi le part, dalle qua-
Ii i ha la cantilena. Lo fteffo fi vedra nel capitolo prefente. La diffe-
renza tra armonia, e cantilena fi &, che nell’ armonia le voci, o fuoni
fono equitemporanei, percht fono tutti in unitd integrale ; e perd fono
tutei nello fteffo rempo. Nella cantilena le voci, o fuoni fono fucceffivi,
perché non fono in unitd integrale, ma individua ; e perd non fono nel
tempo fteflo, ma fucceflivamente . Il pratico efemplare della cantilena ¢

la fcala comune di terza maggiore, S dacui ¢
N A0S
Nl
dedorta la fcala di terza minore. NN}
He 7 4
&

}

In quefta fcala fi trovano li cost chiamati minimi componenti mufica-
li, ciot tuoni, e femituoni ; li tuoni formati dalle due ragioni fefquiot-
tava, ¢ feflquinona ; li femituoni dalla ragione fefquidecimaquinta, Il pri-
mo tuono fotto fegnato & in ragione fefquiottava, il fecondo in fefquino-
na, il terzo in fefquiottava , 1l quarto in fefquinona , il quinto in fel-
quiottava; e perd tre fefquiottavi , due fefquinoni . Quelli fi chiamano
maggiori, quefti minori a ragguaglio della ragione. Li due femituoni fo-
pra {egnati fono in ragione felquidecimaquinta , e fi chiamano maggiori,
perché vi & un’ altro- femituono pratico , che nafce dal 3% aggiunto alla
nota naturale, qual ¢ in ragione fefquiventefima quarta, e pe-

rd minore del femituono naturale della fcala. Di quefta fcala,
e di tali mmni. | mi componenti fiamo debitori agli antichi Gre-
€i, e I’ abbia- mo adottata come ottima , percht la pili ferm-

plice, e fecondo natura . Dico la pit femplice , perché 1 Greei ten-
tarono I' ufo di componenti pit minimi , e perd divifero la cantilena
in tre Generi, Diatonico , Cromatico , Enarmonico . L.a {cala fopraffe-
gnata ¢ la naturale del Genere Diatonico, e perd il femituono in ragio-
ne fefquidecima quinta & il minimo intervallo del Genere Diatonico. Al-

tri
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¢yl femituoni di minor ragione ufarono i Greci , ma li divifero dal Ge-
nere Diatonico e formarono il Genere Cromatico . Aleri ancor pit mi-
nimi, e formarono il Genere Enarmonico. Di quefti tre Generi il Dia~

Py

tonico & il fempliciffimo, e fecondo natura ; € come fu in pofleffo uni-
verfale tra gh antichi Greci, cosi & dopo migliaja d" anni tra noi mo-
derni, e lo fara fempre . Perch® quando in pratca fi adopri intervalle
minore del fefquidecimoquinto, I’ orecchio di chi efeguifce , e di chi af
colta non regge a cosi fino, e minimo accordo. La fperienza lo manife-

fta , perche fi confonde pur troppo in pratica il femituono di ragione

fefquidecimaquinta col femituono di ragione fefquiventefima-
quarta , bench® ancor quefto fia fecondo natura. Que-
flatla : vera caglone, per cui fi ¢ abbandonato inties
ramen- | te 1l Genere Enarmonico , e fi & ritenuto il
Diato- nico ; ciod la fomma facilitd della efecuzione di quefto,

la fomma difficolea della efecuzione di quello. Cid bafti per iftruzione fuf-
ficiente di quanto dagli Antichi, dalla pratica comune, e dal confenfo
univerfale ¢ ftabilito fenza impegnarfi in faperflue erudizioni, e nella fpie-
gazione , ¢ formazione d¢’ due Generi Cromatico , Enarmonico : cofa
tanto pilt inutile, quanto che nel prefente Capitolo vedremo la forgente
dimoftrativa di ciafcun Genere; non gid fecondo i nomi impofti da’ Gre-
¢, ma fecondo la loro intrinfeca natura.

Procedendo col mio metodo ho debito di dedurre dal prefente fiftema
la fteffa fcala, e gli ftefli Generi, fe tale fcala, e tali Generi fono voluti
datla natura. Premetto effer fificamente , e dimoftrativamente certo, che
la fcala de’ Corni da caccia, delle Trombe da fiato , e marina , non &
intieramente la feala fopraflegnata ; e pure in tali ftrumenti non vi ha
luogo I'arbitrio umano, ma la fola natra. Ecco le due fcale a confronto.

4L s de

L=« £ AL £ 7 w8
Scala d¢’ fuddetti ftrumenti um % ;) e gl”gh
e 7

,LcL o O

(@) ~7

Scala pratica comune.

o
o

b | —

Primieramente nella fcala de’ fuddetti ftrumenti vi ¢ una nota mufica-
le di piu, ch’ ¢ la fettima nota, quale non vi &, n¢ vi pud effere nel
la fcala pratica comune. Secondariamente la quarta , e fefta nota della
fcala comune inferiore non fi accorda con le relative della fcala fuperio-
re; e per quefto non vi ho pofta la linea di congiunzione , come nlelle

ale
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altre tutte, quali fi accordano tra loro all’ unifono , e fono identiche di-
moftrativamente. Perch¢ dove nella fcala fuperiore vi & la ragione di 11
a 10 tra le due note terza, e quarta, nella fcala inferiore tra le due no-
te relative terza, e quarta vi & la ragione di 16 a 15, ciot il femituo-
no maggiore. Dove nella fcala fuperiore vi ¢ la ragione di 13 a 12 tra
le due note quinta, e fefta, nella fcala inferiore tra le due note relative
quinta, e fefta vi ¢ la ragione di 10 a g, ciod il tuono minore, Dun.
que concludo effer dimoftrativamente , ¢ fificamente impoffibile la de-
duzione della fcala pratica comune dalla fcala armonica de’ fuddetti ftru-
menti naturali.

Ma nel prefente fiftema effendo tutto dedotto da’ principj fifico , e di-
moftrativo dell’ armonia integrale , ho debito di ricercare tal deduzione
ne’ principj fteffi. Principio primo dimoftrativo & la dupla in genere. Da
quefta ridotta a proporzione geometrica difcreta con tutti li quattro mezzi
fi ¢ dimoftrato ( propofiz. fefta, figura VII.) proceder la feftupla eftenfio-
ne, di cui fono radici quadrate I’ eftremo, e 1 mezzi della dupla. E pe-
rd nella dupla, e ne’ fuoi mezzi, come in radici, fta I’ armonia feftupla
integrale. Ma le radici dimoftrativamente fono lo fteflo, che le bafi dell’
armonia fificamente , ciot Baffi fondamentali . Dunque tutti li termini
fuddetti, perche tutti egualmente radici quadrate, fono bafi dell’ armonia.
E cid in genere.

Da quefta propofizione dipende la nozione intrinfeca della natura della

quinta diminuita , che in pratica fi adopra come Baffo fondamentale. -
=
La fua radice dimoftrativa & il mezzo geometrico 84 ; <

e perd giuftamente in pratica & Baflo fondamentale , fe

1

ben tra il femituono maggiore Py e il femituono tormato dal
mezzo 84 A ( tnnu- Y¥=—==2—— meri primi 21, 20 ) vi fia
la differen- Y& za di - 63 a 64. Per altro la in-
trinfeca di- ‘ vifio- ne dimoftrativa del tuono
maggiore ) {fefquiottavo AR 1 ¢ quefta;

e la dimoftrazione & chiara nel pro- : dotto  JFO—XO—"I=
di 14 per 15-210, di 20 per O % 21 - 0 FE GO

420; € 210, 420 ragion dupla, come N
il prodotto di 8 per 9-72, di 6 per 6-36 ; ciod 1524 2220
36, 72. e come 8,9, lono li mezzi formand il cen-

tro geometrico difcreto della dupla 6, 12 ; cosi il centro fteflo 9,8, &
divilo nelle ragioni producenti la dupla ; quali ragioni foftanzialmente fo-

no
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no la fomma di 6,8; di 6,9; e di 8,125 dig,12,¢ 6,8,9,12,
6 6 8 9

e p— —

T4 13 20 21
dupla geometrica difcreta.

In fpecie poi, anzi in precifione firileva negli efempj muficali 2, 3,4,
annefli alla figura VII, che le note muficalt 40,45, dell’ efempio 3
( dimoftrate mezzi armonico, aritmetico della dupla 30, 60 ) fono bafi

I X

d’ armonia, percht fono Baffi fondamentali delle due note relative 3,4
dell’ efempio 2, e delle relative Dlafolst , Ffaut dell’ efempio 4.
a Cos) egualmente fuccede nelle due note muficali 48, 50,

0. 5 dell efempio 3 ( dimoftrate mezzi armonico, aritmetico

EE della fefquialtera 40,60 ), quali fono bafi dell’ armo-
I 1

I_;eo?; nja formata dalle due note relative ; , 6 , dell’ e(m-
pio 2, e dalle due note Glolreut P&, Bfa dell’ efem-

b

plo 4. ¥ -

-

z R

Anzi in maggior precifione fi trova, che nell’ armonia dipendente da’
due mezzi della dupla non vi fono terze maggiori , perch® quefte appar-
tengono alla fefquialtera, o fia quinta armonicamente divifa ; e fi tocca
con mano la diftinzione dell’ armonia procedente dal Baflo fondamentale
de’ due mezzi della dupla dall’ armonia procedente dal Baflo fondamenta-
le d¢’ due mezzi della fefquialtera . Sono due modi veramente di-
verfi di armonia. Perche la prima procedente da’ due mezzi della dupla
¢ bensi in proporzione armonica rifpetto 2’ termini relativi dimoftrativa-
mente dedotti. Ma tale armonia non & ancora determinata , e concreta-
ta; il che tanto & vero, quantoch® pud ridurfi all’ armonia di terza mi-

3

nore aggiungendo agli ftefli termini le note chiufe muficali.
Ma non cost rifpetto all’ armonia procedente da’ due mez-
zi della fefquialtera, perché quefto modo & determinato, e
concretato all’ armonia di terza maggiore da’ termini rela-
tivi dimoftrativamente dedotti . Ed ecco provato praticamente il fonda-
mento del prefente fiftema nelle due ragioni ; dupla potenza armonica, ¢
pero
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perd principio potenziale ; fefquialtera atto armonico , e perd principio
attuale del fiftema. E' chiaro, che di quelli due modi di armonia il pri-
mo ¢ di maffima femplicitd, perch’ ¢ nella dupla; il fecondo & di minor
femplicitd, perch’ ¢ nella fefquialtera. Egualmente ¢ chiaro , che quefti
due modi fono nella tripla, come ragione di fiftema, perch® fono inclu-

I I

fi dagli eftremi 2,6 dell’ efempio 2.

Cid premeflo, e ftabilito fi fi evidente la origine della fcala comune
diatonica. Si trafporti I’ armonia della feftupla armonica: non tutta, per-
ché¢ fuperflua ; ma quella fola porzione, che determina il fiftema armoni-
co, fopra le tre prime note muficali dell’ efempio 3, gia ftabilite di na.
tura di Baffi fondamentali. La porzione di armonia, che determina il fi-

ftema armonico), ¢ la quinta, o fia fefquialtera armonicamente divifa. 3~
Le tre prime note muficali dell’ efempio 3 fono I’ eftremo, e i [

due mezzi armonico , aritmetico della dupla geometrica difcreta
6,8,9,12;. Il trafportodi quella tal porzione

di armonia non & di arbitrio, ma di neceffitd, perche
effendo il fe- ftuplo fiftema armonico dell’ efempio 2 il
primo, e il 6 ¢ principalmente voluto dalla natura, e il fi-
ftema dell’ e- -~ fempio 3 procedendo dagli avanzi del pri-

mo, non pud aver alira legge di armonia fe non la determinata dal pri-
mo, ch’ ¢ il fuo principio , ¢ la fua cagione . Dunque la fopraffegnata,
Dunque I’ armonia delle tre note prime muficali dell’ efempio 3 fari.

ﬁ];h Dico, che nelle tre armonie fi trova la origine della
7 DRSO W fcala comune diatonica in precifione di note muficali,
i 8- e in precifione di ragioni . La precifione delle note mu-

ficali & patente , perch® feparate le note dalle tre rif-
pettive armonie; indi congiunte fucceflivamente tra loro fecondo la idea
pratica della fcala per righe, e fpazi, verrd in rigor dimoftrativo la fcala.

o

'z D oY J
>~ o n()GZ) 2z

)
)
E per corollario cominciando dalla prima nota muficale Clolfaut, e
trafportando in ottava acuta le note gravi, verrd la fcala comune.

a0 e
?f 2Y OL=)
Y
27

Dunque la fcala procede dall’ armonia , non I’ armonia dalla fcala.
Dunque nel fiftema muficale i tuoni, e femituoni non fono i minimi come
ponenti ; bensi le minime parti fucceflive integranti.

Che
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Che queftd fcala fia la comune in precifione di ragioni, fi dimoftra. Sia-

no. AFr —r— Saremno;r : faranno. -
~ [©) . . ~ J -
P — = o
150 323 120 S . Q -
240 192 260 270 2i6 i%o

Dunque far3 .
v tuono THONO Semit: tuond tuono tuono  Semu;,
la fcala. p ™maog. _ arin: ngrclw‘t mag: __ min: &‘mamﬂanuai:e‘

A=A O SR
- = — P — —
[ O AP e
. S - - -
2%0  ibo 19+ 125 L=20 105 _G0 90

Dunque eguale alla fcala comune in precifione di ragioni.

Scoperta, e ftabilita la origine della fcala, vediamone I’ ufo . La fca.
la, che veramente fi ufa, & la fuddetra in precifione di note muficalt,
ma non in precifione di ragioni. La cagione fi & I’ organo , e clavicem-
balo coftituiti dall’ ufo direttori, e regolatori dell’ armonia muficale . Di
fatro il Baffo organico rinchiude tutta I’ armonia ; e cantanti, e fuonatori fi
accordano con I’ organo per ben’ intuonare. Ma organo, e clavicembalo
( fe non fi moltiplichino 1 tafti a difmifura ) non hanno altro intervallo
perfettamente accordato, fe non la ottava; e quafi tutti gli aleri interval-
li di quinte, quarte, terze maggiori, e minor, tuoni, e femituoni fono
accordati per difcretivo temperamento , e non fecondo la ragione , o fia
forma dell’ intervallo rifpettivo . Dunque & impoffibile I’ ufo della fcala
fuddetta in precifione di ragioni, perche in tal neceflario temperamento le
ragioni reftano alterate nella loro forma. Per averne idea comcreta, nell’
organo, o clavicembalo tre terze maggiori, e quattro terze minori devo-
no compire, ¢ integrare una ottava

terze magglo;l p. ,AV R
S (@) Z
(@) 7
— _—
oitauc
terze m:noril. ( - ’f\
P 4 ~
Fa A4 7
\J ~7

) . ottaua, ) .
Dimoftrativamente tre terze maggiori non arrivano a integrare la otta
va. 64. 8o. 100. 125. quattro terze minori eccedono la ottava.

64.  ottava 128
625. 750. 9oo. 1080. 1296.
625. ottava 1250.

Dunque nel temperamento bifogna accrefcer la forma 4,5, delle terze
maggiort, perch arrivino alla ottava ; bifogna diminuire la forma 5,6,
delle terze minori, percht non eccedano la otrava. Il peggio fi &, che

2 que-
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quefto tal temperamento non ha certa legge. Chi lo vuole eguale, chipil,
emeno partecipato, chi pilt inun luogo, che in un’altro. Cio tanto & vero,
quanto che prefentementee in Tralia, e fuori d’ Italiafi ftudia molto pertro-
varquel tal temperamento ragionevole, incui convengano, efi accordino le
nazioni ( in cio tra loro difcordanti), le quali fanno ufo comune di quefta
mufica, edi quelti trumenti, Ma il cafo & difperato, perché nonvi & luo-
go a témperamento nella forma delle ragioni di fiftema; e il pretendere
di diformar le ragiont con ragione & contraddizione manifefta. Quefto cafo
ha pil bifogno di prudenza, che d altro; ed io fodo mfinitamente il fen-
timento del Padre Vaalloti noftro Maeftro come il pilt ragionevole di tut-
1, perche il pii prudente. Egli, dice, che fi deve lafciare &’ tafti bian.
chi dell” organo tutta la loro naturale perfezione ; si perché fono li natu-
rali del Genere diatonico; si perche¢ di quefti nel fervigio Ecclefiaftico fe
ne fa il maggior ufo: riducendo la maflima imperfezione a que’ tafti ne-
ri, che fono i pil lontans dal Genere diatonjco , e di quafi niun’ ufo.
In olire offerva qual piacere rifulta fuonando I organo ( ed egli & flato
eccellentiflimo fuonatore, come ora & compofitore eccellentiflimo, e vero
Maeltro dell’ arte fua ) dal confronto della perfezione maggiore, e mino-
re degli accordi rifpetto alle varie modulazioni, che occorrono. Se iltems-
peramento foffe eguale, o poco pi poco meno, non vi farebbe certamen-
te_quefto chiaro ofcuro, quale in pratica produce ottimo effetro . Cosi e-
g!l intende, e per mio giudicio talmente bene, che non vi fia rifpofta ra-
gionevole in contrario . Io nel mio Violino, dove fuonando adoppia cor-
da poffo incontrar fificamente la forma dell’ intervallo, di cui & fegno fi-
{ico dimoftrauvo il tal terzo fuono, che deve rifultare , ho il vantaggio
per me , e per i miei fcolari della ficura intonazione , € in confeguenza
dell’ ufo reale della fcala fuddetta in precifione di ragioni . Bifogna perod
avvertire , che quefta {cala , bench® dimoftrativamente dedotta, non ¢&
perfetta intieramente in ciafcun poffibile confronto delle note muficali co-
ftituenti. Tra Dlafolré 160, Alamiré 108 in note muaficali vi ¢ la quin-
ta, o fia fefquialtera , la di cui forma ¢ 3,2. Ma comparando 160,
108 alla forma 3,2, vi & la differenza di 80,81. Dunque di tanto ec-
cede Alamir¢, o manca Dlafolre per effer quinta perfetta. Lo fteflo fuc-
cede tra Dlafolreé , Ffaut, terza minore in note muficali . Ma la forma
della terza minore effendo 5,6, e li numeri dimoflrativamente rifultati
eflendo 160, 535 ; comparati alla forma 5,6, fi trova la fefla difleren-
za 80,81, di cui o eccede Ffaur, o manca Dlafolré . Quefta ragione dif-
ferenziale di 80,81, & il coma muficale famofo , fopra la di cui parti-
zione per il temperamento dell’ accordo tanto fi & difpurato, e fi diputa
ancora. Per me lo lafcio a f{uo luogo, dove la natura lo ha pofto fenza
penfare a dividerlo; e folamente offervo, ( perché me ne da I’ occafione )
che nella fcala fuddewta fi trova tal imperfezione non gia nell’ armonia

di
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di rerza maggiore, £ ma nell’ armonia di terza minore
15 O H . - s
y—Q- bon gia S In genere ; pcmhﬁ: A—-
JZo KT & ar- b= monia di terza mi- O NN O)
S di - agioni perfette No
nore di ragioni perfette fe- 4

condo la forma; ma in fpecie , e precifio-
ne imperfetta, perche dipendente da Ffaur, ch’ & mezzo aritmetico degli
eftremi dupli della fcala, come per il contrario & perferta I’ alera, perche
dipendente da Gfolreut mezzo armonico de’ fuddetti eftremi dupli , e da
Cfolfaut termine principale della dupta. Quefto ¢ un nuovo fegno dimo-
ftrativo della perfezione dell’ armonico, della imperfezione dell” aritmetico
fitema. Nulla di pih m’ impegno in quefto punto, fopra cui attenderd,
che fi accordi tutta la mufical Profeflione.

Paflo alle confeguenze, che vuol dire alla foftanza del contrappunto in-
clufa intieramente nell’ armonia, e nella {cala. Si andera per me {volgen-
do, e fpiegando in tutte le fue parti, le quali fono molte, foltanziali, e
relative a watto il fitema. Per ordinare il difcorfo premertto cid, ch’ ella
fa come nozione pratica comune; ed &, che il Baffo organico non effen-
do una femplice nota muficale, come fono le appartenenti alle parti can-
tanti, e fuonanti, s’ intende in pratica, che porti feco infeparabilmente, ¢
per propria intrinfeca natura I” accompaguamento di terza, quinta, € ot-
tava ; qual accompagnamento fi {piega ( in cambio di note muficali fo-
prappofte ) co’ numeri 3,5, 8, intendendofi la nota muficale del Baffo

terza gufnta oHaua

per il numero 1. o & _ P =5 s
[ s ®) [ [ ) 5

NIy W) LY i)
—O O @) (@) ?E 3

Queflti numeri non i fegnano mai fopra il Baflo fondamentale, perche
vi s intendono come infeparabili dal medefimo. Altri numeri dedotti de
queflti devono fegaarfi, e vi & percid la regola pratica, che vedrem»d tra
poco . Efamintamo ora quefti numeri indicanti le note dell’ armonta integra-

le. Si¢ dimoftrato, che la eftenfione integrale dell’ armonia ¢ la feftupla.

LA

tevzae min.
Wz Comprende in fe ftefla, come fi vede nell” efempio,
una ortava, una quinta, una quarta, uUna terza mag-

~f—@ang— giore, ed una terza minore . Quando nella pratica
- armonia del Baffo organico vi fiano in:lufi tutt
quefti intervalli, bifognard dire, che vi fia in compendio I armonia in-
tegrale, e perd che in pratica ottimamente s’ intenda. Ma cosi & di fat
to, perché in quefte quattro note muficali vi fono tui gl intervallt

fad-
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fuddetti. _ & S < Dunque nell’ armo-
nia del O ————1t— Baffo organico indi-
) (@) kS ) 8

omaua guinta. JUATER TORA P AL s
N 7712‘9.‘ min. - . .
cata da . . ) fuppofti numeri 3 vi
¢ il compendio dell’ armonia feftupla integrale . Dunque in pratica & ot-
timamente ftabilito il Baffo fondamentale co’ fuddetti numeri infeparabilt

dalla nota indicante il Baffo fondamentale.
A quefta pofizione di pratica armonia corrifponde dimoftrativamente la

porzione m—&~ del feftuplo fiftema foprapponendovi la fola otrava del
Baflo fondamentale , quale per dignitd vi s* intende, perch” &
la dupla fondamentale del fiftema . Egualmente alla fuddet-
ta pofizione corrifponde fificamente il terzo fuono , ch’ & il vero
Baflo fifico, perch’ & la fua radice: o ©- - nulla 1m-
portando, che il terzo fuono rifpetti- ‘$F—I—L1 ty— vo alla
quinta, e alla quarta fiain ottavaacuta — del terzo
fuono. rifpettivo alla terza maggiore, + & callater
za minore; ma unicamente importan- do, che

fia Cfolfaut, come lo & fificamente. E perd & inevitabile la pofizione di
Cfolfaut, come nota di Baffo fondamentale, perché di neceffity fifica, e
dimoftrativa ¢ tale rilpetto al fiftema armonico di terza maggiore, di cui
prefentemente fi tratta.

Cio premeflo, la prima confeguenza, che nafce dalle tre note mufica-

li dell’ efempio 3 4py- ( intefe fempre coms Bafli fondamentali
di armonia ) ¢ la Y& nozione delle cadenze muficali , e della
loro natura. Si e

= dimoﬂrato Glolreut 40 mezzo armonico,,
Ffaur 45 mezzo  ~° %0 45 aritmetico della dupla, o fia ottava Cfol

faut , cfolfaur , ciod . ~ < 30
Z =
) 0O
o~ 306 co. o~ _ 30O
~ O @ e770 Ivia: |1 @-ez20 Pt 70
T - - -
5500 o0

La cadenza & denominata dal mezzo, e perd date quefte due note fuc-
ceflive e fi chiama cadenza armonica, perche procede dal mezzo

armoni- JrH—— co al fuo eftremo. Date quefte due note, FPye———
fi chia- L ma cadenza aritmetica, perch® procede = A A
dal mezzo aritmetico al fuo eftremo. Date -
quefte due note , g fi chiama cadenza mifta, perche

procede dal mez- {F+O=% zo aritmetico al mezzo armonico. La caden-
Za armonica fi & chiamata dagli antichi Greci Autentica , la

ca-
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cadenza Aritmetica Plagale. Nulla a noi per ragione de’ nomi ; bafta fa-
pere la loro dimoftrativa deduzione. La idea di quefte cadenze & appref-
fo a poco la ftefla, che rifulta dal difcorfo ben formato. Cid, che nel
difcorfo & il fenfo del periodo, & nella compofizione muficale la cadenza.
L’ effetto fifico della cadenza armonica & di armonia forte , maeftofa , € vivace .
Dell’ aritmetica di armonia languida, ma dolce. Della mifta di armonia fo-
ftenuta, e non intieramente determinata: quafi punto ammirativo del dif-
corfo. La loro intrinfeca natura rifpetto @’ principj primi & di mezzo ad
eftremo, di centro a circonferenza: veri fulcri fifict dell’ armonia fuccef-
fiva. Il loro ordine ¢ dimoftrativo , perche infeparabile dalla loro natu-
ra, e origine. La cadenza armonica ¢ dimoftrativamente la prima, e pe-
ro la principale, e perfettas corrifponde al fiftema armonico. La cadenza
aritmetica ¢ dimoftrativamente la feconda, e perd meno principale, ¢ me-
no perfetta: corrifponde al fiftema aritmetico. La cadenza mifta ¢ dimo-
ftrativamente la terza , e perd la meno principale , e meno perfetra di
tutte : corrifponde al fiftema $eometrico , perché compofta da due mezzi
armonico, aritmetico. Dato I’ ordine dimoftrativo delle tre cadenze, qua-
1i devono neceffariamente intenderfi inclufe da due eftremi, da’ quali han-

no la origine, ciot dalla ottava, © fand
m-
J1Z -
[ !*\
= o~~~ TN
B He) 1 Py AY N )
R T O L4 A
—{ ~ @) (@M . (o
L - »
-\-armonica aritmetica mistarf -/-
. [N
estremu duplt

Da queft’ ordine dimoftrativo di cadenze , che forma un progreflo di
note di Baffo fondamentale , nafce come da radice la modulazione mufi-
cale ; e voglio dire il paffaggio di una nota di Baffo fondamentale ad un’
altra nota diverfa di Baffo fondamentale . ( Spiego in tal modo il nome
di modulazione per uniformarmi al fentimento , e intelligenza comune,
perche cosi in pratica s* intende la modulazione muficale, che in tal fen-
fo, ma pit generale fi chiama paffaggio da un tuono ad un’ altro, come
fi fpiegard a fuo luogo ). Perd ne viene, che per formar la integrale mo-
dulazione di Cfolfaut ('in pratica fi dice coftituire il tuono di Cfolfaut,
e coftituire il tuono di Clolfaut vuol dire principiare , e finire il periodo
muficale in Cfolfaut fecondo la patura delle cadenze a Cfolfaur apparte-
nenti ) la pianta dimoftrativa fia la fuddetta , e in rigor matematico fia
inalterabile si in foftanza, che in ordine , perch’ & principio primo , ed
efemplare @ priori, da cui poi la pratica deve , e pud dedurre altri modt
di modulazione, ma fempre da quefto dipendenti. L

a
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La feconda confeguenza, che nafce dalle tre note medefime dell’ efema
pio 3, come formanti le tre cadenze , ¢ come inclufe dagli eftremi du-
oli; in fomma come dimoftrativamente affegnate nell’ addotto efempio,
In cui foftanza, e ordine & inalterabile , fi & il numero armonico della
vera fcala organica , ¢ non della fuppoita . Mi fpiego. Praticamente fi
adatta la fcala diatonica comune al Baffo fondamentale, e a queita fi fo-
prappone per legge il tal numero organico indicante la tale armonia con-
tenuta nelle parti cantanti, o fuonanti, delle quali quelta fuppofta fcala
¢ il Baflo fondamentale. Li numeri organici, che per legge fi foprappon-
gono , confeffo di non faperli intieramente, perché nelle ricerche da me
fatte per averne efatta cogpizione ho trovato ne’ Maeftri, ¢ Compofitori

varie opinioni, La maggior parte perd conviene ne’ feguenti foprappofti.

G
— 5 € S 3
. &()v
'Ur\()

Per intender la loro fignificazione bifogna notare in primo luogo, che
quella nota, quale non ha numero alcuno, porta feco infeparabilmente

5
( come fi & detto fopra ) li numeri 3, clo® terza, quinta, ottava. Non
fi fegnano, ma vi § intendono . Qualunque di quefte note & per fe, e
per propria intrinfeca natura il vero Baflfo fondamentale , il che fi & dis
moftrato co’ numeri ftefli , come compendio della feftupla ; e fi rileva
fificamente dal terzo fuono . Percht come fi ¢ farto vedere piu volte,

dato Py /ﬁ% dato Iy % dato . ‘f|\ . - ‘
< %

terzo sLOoND

tazo Zuono te1'20 suo*o 8

5

Dunque la nota, fopra cui s intende il numero 3, & il vero Baflo
armonico fondamentale. Sia dunque chiamato ( fecondo I efempio addot-
to ) Cfolfaut prima bafe.

In fecondo luogo Cfolfaut come prima bafe includendo nella fua ar.
monia altre note , poffono egualmente prenderli quefte per Baffi fonda-
mentali ogni qual volta confervino efattamente nel loro numero organico I’
armonia di Cfolfaut . Per efempio I' armonia di Cfolfaur come prima

bafe, &. gw)ﬂmw‘ Lafciando fuori Cfolfaut , pud prenderfi E-
lami, ch’ JJ=13E ¢ la fua terza maggiore, e porlo per Baffo
fonda- Ly mentale con la condizione , che li numeri
foprap- poiligli confervino I' armonia di Cfolfaut .

Dun-
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Dunque per neceffita dimoftrativa il numero organico di Elami ( in prati-
[}

o5 S
ca fi chiama I’ accompagnamento ) fara. ‘JE=5—43- Perche I’ accompagna«
mento di Cfolfaut effendo, © & _ fottratto Cfolfaut , refta. 56
1l numero 3 di Cfolfaut fi)33-3— diventa la nota fonda-
mentale Elami ; il nume- ro 5 di Cfolfaut diven-
tail numero 3 di Elami il numero 8 di Cfolfaut

diventa il numero 6 di Elami; e li due numeri 3,6, vogliono dire terza,
e fefta. Il numero 3 non fi fegna, ma vi s intende. Il numero 6 fi deve
fegnare, perch’ & il fuo fegno precifo diftintivo; e come vi s intende il nue
mero 3 fenza fegnarlo, cosi vi s intende il numero 8 ( ch’ ¢ la ortava
di Elami ) fenza fegnarlo. Si chiami dunque Elami ( come terza maggiore
di Cfolfaut ) feconda bafe a diftinzione di Cfolfaut, ch’ & la prima bafe.
Lafciando fuori Cfolfaur, Elami, pud prenderfi Gfolreut, ch’ ¢ la quinta
di Cfolfaut, e porlo per Baffo fondamentale con la fteffa condizione di con-
fervare ne’ fuol numeri organici la fteffa armonia di Cfolfaut. Dunque per
neceflitd dimoftrativa il numero, o fia accompagnamento organico di Gfol-

'S N '9-1'epficac-a.
reut fard. g Perche]’ armonia di Cfolfaut effendo ¢’
fottratto ' f-—2— Cfolfaut,Elami,refta. :8: G g
Il nume- ro§ diCfolfaut di- A U_4. 2
venta la nota fondamentale

Gfolreut; il numero 8 di Cfolfautdiventa il numero 4 di Gfol-
reut ; il numero 3 di Cfolfaut trafportato per otrava acuta in10, diventail

numero 6 di Gfolreut. Quefti due numeri 4 fidevono fegnare, perché fono
il fegno precifo diftintivo, e vi § intende il numero 8 ( ottava di Gfol-
reut ) fenza fegnarJo. Si chiami dunque Gfolreut ( come quinta di Cfol
faut ) terza bale a diftinzione di Elami feconda bafe, Cfolfaut prima bafe.
Altre note muficali non vi fono nell’ armonia di Cfolfaut, fe non la fua

8

. .S

ottava acuta, ma in quefta fi torna al numero primo 3.

Di quefte tre bafi & chiaro, che la prima ha in fe tutta la forza dell’
armonia, perch’ & la principalmente voluta dalla natura. La feconda bafe
ha forza minore, ma ben ufata ha molta vaghezza. La terza bafe & di
forza minima; e non molti fono que’ cafi , ne’ quali fi poffa ufare con
buon’ effetto ; € cid circa I ufo in generale . Ma la foftanza ¢ quefta,

che pofto per efempio Gfolreut per Baffo fondamentale col numero 4,
ch’ ¢ il numero della terza bafe, fi deve intendere, che la di lui prima
O bafe
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bafe fia una quinta piu fotto ., Dato Elal,ni per Baffo fone
damentale fegnato col nume- ' J2 ro 6, ch’¢ 1l numero del-
la feconda bafe , fi deve in- L) tendere, che la di lui pri-

ma bafe fia una terza pilt toi"z’gg M {otto. o~ G
|

A ragguaglio pofto per efem- §ase pio o)

Alamire per Baflo fondamentale fenza numero al- — O
cuno, fara prima bafe. La fua terza , cb’@ il nu- ““Seconda prima
mero 3, fard la feconda bafe; la fua quinta, ch’ & kase asc

il numero 5, fard la terza bafe; e tutte le tre bafi faranno della ficffa
armonia. Ma foprappofto il numero 6 allo fteffo Alamire , ch’ & il nu-
mero della feconda bafe , fary cambiata immediatamente I’ armonia pri-

ma, e fard Ffaur la fua prima bafe, una terza pih fotro. Allo fteflo” A.

lamire foprappofto il numero 4, ch’ & il numero della terza bafe, fary
egualmente cambiata l_’ armonia prima, e feconda , e la fua prima bafe
fard Dlafolré, una quinta pih {orto. .

Cid fpiegato ritorniamo 2’ numeri organici della fcala diatonica comune
pofta per Baffo fondamentale, e intefa dalla maggior parte de’ Maefhri,
e Compofitori, come legge dell’ accompagnamento . Sia ridotta tutta a

srime bafl . G
P Py £ & £ 3o
[ ~ O
- ~ ()] 7
D A4
——Sata c’.:ganicu comune
e F=NNE & EV-SRN @]
5 O =4
0O [ (2
05—

[J;"ZTH&. Gasi

In quefto efempio due cofe fono evidenti. La prima , che I’ armonia
fuperiore, e inferiore & intrinfecamente la fteffa. La feconda, che il pro-
greflo delle prime bafi ¢ talmente difordinato, e irregolare , che veduto
da qualunque mediocre Compofitore fi conofcerd, e confeffard impratica-
bile. Ma fe cost ¢ ( e cosi ¢ di fatto ) come fi pud praticare il progref~
fo della fcala fuperiore, la quale intrinfecamente & lo fteffo ? E perd fe
peflimo I uno, e I’ altro, come fi pud ftabilire per legge di accompa-
gnamento organico? Il fallo & nato da un falfo fuppofto. Si & fuppofto,
che la fcala convenga tanto al Baffo, quanto a qualunque delle parti
cantanti, e fuonanti; e fia quel dato, in cui tutte le part gravi, medie,
e acute debbano convenire. Il fuppofto ¢ manifeftamente falfo, perche la
fcala conviene di natura intrinfeca alle parti medie, e acute . Le cadenze
convengono di natura intrinfeca alla parte grave, ch’ ¢ il Baffo fondamen-
tale; e le due cadenze principali procedono dimoftrativamente per falto, e

non



TRATTATO DI MUSIC A. 107
non per fcala, come fi & veduto nell’ efempio delle cadenze . Per il con-
trario avendo io fatto vedere la deduzione della fcala diatonica comu-
ne dall’ armonia delle tre note di Baflo fondamentale, e
e la deduzione delle tre cadenze inclufe da’ fuoi eftremi M=

dupli, ~ S A~ dico, che 2
foprap- " {7+ U ——c—U pofta la fca-

la dia- f— S] Q L. tonica comune alle note del
Baffo "Cadenzg armw: aqritine. mista. fondamentale dimoftrativa-

mente ordinate nelle cadenze, ¢ negli eftremi, quefte faranno il Baflo
fondamentale della fcala diatonica comune, € fi avra il vero numero or-
ganico conveniente alla vera fcala.
) &
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Le note fottopofte fono dimoftrate ; le foprappuite fono dimoftrate.
Dunque ec. Ma cosi doveva effere , perche fe la feala fi ¢ dedotra dall’
armonia delle tre note; o~ e fe da quefte tre note fi fono
dedotte , e ordinate le .ET tre cadenze , & chiaro, che la
{cala fi rifolverd nell ar- monia del fuo principio, e della
{ua radice. Ecco dunque >0 ad evidenza I’ inganno , in cui
fi ¢ incorfo. Tanto & lontano, che la fcala poffa convenire al Baffo fon-
damentale , quanto che anzi la fcala & una deduzione dal Baffo fonda-
mentale. Non nego gia , che per arte , e per deduzione da’ princip) pri-
mi non poffa formarli una fcala, e valerfi di una fcala per Baffo fonda-
mentale. Lo concedo, e lo approvo, ma fenza pregiudizio di quefte due
propofizioni. La prima, che n¢ per natura, n¢ per arte fard mai deduci-
bile con ragione la fcala ufara, e offervara come legge dalla maggior par-
te de’ Compofitori, e Suonatori di organo, e clavicembalo . La feconda,
che per fe, per propria intrinfeca nawra, e per principio primo ¢ fifica-
mente, e dimoftrativamente certo, che la fcala diatonica comune non pud
aver altri numeri organici nell’ armonico fiftema, fe non 1 fopraflegnati a
confronto delle cadenze . Salve quefte due propofizioni , troppo vi & da
dedurre con ragione, e con ottimo effetto. Tanto & vero, che i Compo-
fitori del fecolo decimoquinto, uomini eccellentiffimi nell’ arte, ufarono per

Q =2 Bal
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Baffo fondamentale la fcala feguente coftituita quafi tutta di prime baft.
§ © La regola principale di quefta fcala & I' ar-

AT —r monia , o fia I' accompagnamento poffibile
A B di terza (o maggiore, o minore ), di quin.

ta naturale, e di ottava in qualunque nota
della fecala. K
o o &

] D] —

La ottava acuta vi s’ intende 15—

Refta efclufo Bm}, come prima bafe, perche la di lui quinta naturale
non vi ¢ ( vuol dire la quinta, o fia felquialtera nella fua forma di 3,
2; o come fi conta in pratica, compofta di tre tuoni, e un femituono ) ;
ma in vece ha una quinta diminuita di un femituono , ch’ & in ragione

di 128, 135.

335 Q £()10%
e Q40
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%;inia —gmnia
minuita  /9iusta

La feala diatonica comune non ammettendo nelle fue note n& ¥ , ne

b > perché non pud effer alterara nella fua natura; e le prime bafi non
ammettendo in quefta fcala, fe non le quinte giufte naturali ; perd Bmi
non pud effer nota di prima bafe. Deve poi effer feconda bafe. Perch’ ef
fendo la penultima nota, che con la ultima deve formar la cadenza armo-
nica per determinare il tuono di Ciolfaut, non pud effer fe non feconda
bafe, perche di Bm\ feconda bafe ¢ prima bafe Gfolreut, che con Cfolfaut
forma la cadenza armonica,

Quefta feala, ch’ & compofta di.unitd armoniche, e aritmetiche integras
li, e perd per intrinfeca natura tra loro difgiunte, ha molte, e particolari
bellezze, ma infeparabili da qualche cruditd di modulazione, da cui buona
parte de’ fuddetti Compofitori o non ha potuto difenderfi a cagione della
pianta fteffla congiunta a molti impegni artificiali ; o non ha voluto, non
facendone ftima. Quefta cruditd, e afprezza di modulazione nafce precifa-
mente da Elami terza nota della fcala, perche fi & voluto coftituire prima
bafe. Da cid ne viene, ch’ effendo legge univerfale dell’ armonia, ( legge
dedotra dalla fua natura ) che non folo vi fia la intrinfeca congiunzione
delle parti col fuo tutto, ch’ ¢ il Baflfo fondamentale nell’ armonia equi«
temporanea ; ma che fi mantenga la congiunzione, e il legame dell’ armo-
nia fucceffiva tra tutto, e tutto, ciod tra le note fucceffive di prima ba-
fe, le quali fono tutte Baffi fondamentali, & certo, che nella fcala fuddet-
ta la coftituzione di Elami prima bafe fi oppone a quefta legge , che per fe
¢ verifima, Perche effendo chiufo Elami prima bafe da Dlafolré anteriore
prima bafe, da Ffaut pofteriore prima bafe, fard I" armonia delle tre note

{uc-
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fucceflive di prima bafe. & Nel legame, o fia relazione di
queft’ armonia fuccefliva AT vi fono due tritoni (il tritono &
un’ intervallo compofto di &2 = tre tuoni, due maggiori , uno mi-
nore, la di cut forma ¢& 32,45, €1l di cul accordo & al-
pro, € duro, e perd proibito dalla pratica, in cui non fi ammette fe
non con particolari condizioni ). Ecco I efempio. Dunque

OL \-‘

un tritono afcendente da Ffaut a Bmi, un’ altro T S AV = o difcen-
te da Bmi a Ffaut. Dunque relazione , e lega- =5 me di ar-
monia cattiva , e contro la natura dalla feala, quale co-

me pratico principio primo , dev’ effer legge della ottima armonia si e-
quitemporanea, che fucceffiva. Effendo impoffibile, che vi fia difetto ne’
primi principj, & fegno, che il difetto & nella deduzione d&’ principj. Si
efamint dunque il principio primo della fcala fuddetra . La pianta dime-
firativa di quefta fcala fta nella dupla geometrica difcreta 6,8,9,12,

e DG . s .
confiderata nelle due fefquiterze 6,8, 9,12, congiunte ne’ loro eftremi

dalla ragione fefquiottava 8,9, formante il centro della proporzione; e
perd in note muficali fard. d

@)
L - -

E' certo, che il progreflo naturale della ferie delle proporzioni geome-
triche difcrete & fecondo il progreffo del numero aritmetico, ciod dal me-
no al pili, che in pratica corrifponde dall’ acuto al grave; ed & certo, che
volendofi formar fcala della quarta acuta Clolfaut 6, Glolreur 8, la ftef-
fa fcala dovry formarfi della quarta grave Ffaut g, Clolfaut 12, perchd
fono ragioni eguali. Dunque fecondo 1l progreflo naturale delfa proporzio-
ne la formazione della quarta acuta dovrd dar legge alla formazione della
quarta grave . Dunque ¢ impoffibile , che trovandofi Bmi feconda bafe
nella quarta ridotta a fcala, fi poffa trovar Elami pri=

~ & 4
ma bale nell’ altra quarta ri- AT dotta afcala; >

. |
eperd onell' una, onell’ altra | di quefte due J° U565
note muficali vi & I’ errore. Ma in Bmi
non vi pud effere, perche per natura della fteffa fcala non puo

effer prima bafe, anzi per neceffita della cadenza armonica dev’ effer feconda
P ) P

N

bafe . Dunque I’ errore & in E- ¢  lamiqualeinforzadell’ eguaglian-
za dev’ effer feconda bafe. AOEm Ma pitr; Lo dev’effer per ne-
ceffitd dimoftrativa. La fo- oSy ftanza dell’ armonia nella fcala
fuddetta afcendente fi ridu- ce nella fua pianta femplice al-
le due cadenze armoniche, ARy ((:-6' la prima delle quali &
determinata da Ffaut , la = feconda da Clolfaur ;
€ perdo la prima caden- = za determina 1l tuc-

Y S ¢
n0, o fia la modulazione €GOl AM: iy Py, la feco(r‘xfle‘; n
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110 TRATTATO DI MUSICA.
Clolfaut . Dunque per neceflita della fua pianta femplice ( ed & necefs
fita dimoftrativa ) deve trovarfi nella pianta compofta la cadenza armo-
nica in Ffaut, come fi trova in Clolfaut, per formar il tuono in Ffaut,
com’ ¢ formato in Cfolfaut . Dunque la pianta compofta dovra effer,

N /f\ -e. . 6' F=% .

21D X SE- N © .54 ¥ da cui la fcala. ADE O M Cosi
T O . 0 ~ )<

@1%0)] la fcala & otti- IOAS ma

nella fua armo- nia

equitemporanea, e fucceffiva , e cosi non vi & errore . In confeguenza
non vi fard crudita, né durezza nelle rifpettive modulazioni.

Giova poi fapere in qual modo, e con qual ragione fiano pofte nella
fuddetta fcala le due note Dlafolré, Alamire, come prime bafi, e come
bafi di armonia aritmetica, ciot di terza minore. Per faperlo con ragione
bifogna faper antecedentemente la legittima relazione, e diftanza , che vi
¢ tra le due fcale di terza maggiore, e di terza minore. Voglio dire, che
dall’ armonia di terza maggiore deducendofi la fcala di terza maggiore ;
dall’ armonia di terza minore deducendofi la fcala di terza minore, come
fi fa dimoftrativamente qual ¢ la prima nota della fcala di terza maggio-
re, cosi deve faperfi dimoftrativamente , qual debba effer la prima nota
della fcala di terza minore; e in confeguenza in qual relazione, e diftan-
za {i trovino tra loro quefte due fcale ; il che & infeparabile dal faperfi
in qual relazione, e diftanza fiano tra loro le due armonie di terza mag-
giore, e di terza minore. Il faper quefto non & poca cofa, perche per
faperlo dimoftrativamente bifogna affegnare una nota di Baffo fondamen-.
tale, che ncllo fteffo tempo includa in fe ftefla le due armonie di terza
maggiore, ¢ di terza minore in diverfo rifpetto; ma tanto I affegnazio-
ne, quanto il rifpetto diverfo devono effere dimoftrativi. Quefta tal nota
di Baffo fondamentale , includente in {e fteffa le due armonie di terza
maggiore, ¢ di terza minore in diverfo rifpetto, vi & nel prefente fifte-
ma, ed ¢ la ulima nota Elafy 50 dell’ efempio 3 anneffo alla Figura
VII. Che includa in fe fteflo le due armonie fuddette & chiaro . Perche
pofto Elafa per Baffo fondamentale delle due note a confronto , ciot di

: .
Glolreut 6 dell’ efempio 2, e di Bfa dell’ efempio 4, fi trova Elafa pri-

ma bafe di armonia di terza maggiore . Pofto Elafy ( fecondo Ila.
propria natura di mezzo aritmetico del- la fefquialtera , o fa
quinta - gid altrove dimoftrato) a confronto di Clolfaut
. -1 2
gravnf-t )] fimo, come BafTo_fon- damentale coftante ( e-
gual- mente altrove  dimo- ftrato ) , e a confronto
b 4 -
dello feffo Glolreut 6 dell’ efempio 2., | fitrova Elafa feconda ba-

{e
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fe di armonia di terza minore, di cui & prima bafe Cfolfaut Baffo coftante.
~ Dunque refta dimoftrato , che Elafa include in fe fteflo le
I — due armonie di terza maggiore, e di terza minore. La fua
affegnazione ¢ dimoftrativa, come fi vede dall’ annefla Fi-
gura VIL Tl rifpetto & dimoftrativamente diverfo, perche I
armonia_di Elafa ¢ di terza maggiore rifpetto a’ feni, e di
A 6,\ terza minore rifpetto alle corde. Dunque ec. Affegnata que-
Lo - fta nota , {'eﬁa dimoftrato , che la fcala di terza magglore

P alla fcala di terza minore & In diftanza di fubfefquiquinta,
“ase’ o fia di terza minore. Percht da Elafy prima bafe ( armo-

nia di terza maggiore ) a Cfolfaut prima bafe di Elafy feconda bafe ( ar-
monia di terza minore ) vi ¢ la diftanza di terza minore . Le fcale di
terza maggiore, € di terza minore fono dedotte dalle armonie rifpettive
di terza maggiore, e di terza minore. Dunque dalla fcala di terza mag-
giore alla fcala di terza minore vi & la diftanza di terza minore . Dun-
que data qualunque fcala di terza maggiore , la fcala relativa di terza
minore fara piu grave di una terza minore. Dunque data la fcala di terza
maggiore in Cfolfat}t , la relativa di terza minore fard in Alamire, Data la
fcala di terza maggiore in Ffaut, la relativa di terza minore fard in Dlafole
r¢. Quefte in precifione fono le due note Dlafolre, Alamiré di prima ba-
fe, pofte nella fcala fuddetta, e congiunte relativamente al fuo principio di
armonia di terza maggiore, da cui procedono nella fefquiterza, o fia quarta

comune, AT —5TOT; B — o .=
M= da cui -~
S

L’ effetto dell’ armonia di quefta fcala nelle fue modulazioni non pud
non effer ottimo, perche include in fe fteffa le due armonie di terza mag-
giore, € di terza minore a differenza della fcala dedotta dall’ armonia
delle tre cadenze, quale & tutta per intrinfeca natura di armonia di tere
za maggiore. E pero quefta, ch’ ¢ tutra di genere armonico, avrd bensi
pit forza; ma quella, cb’ & mifta de’ due generi, armonico, aritmetico,
avrd pi varietd, e piht dolcezza . Chi faprd opportunamente valerfi o
dell’ una, o dell’ altra, o della loro congiunzione fecondo la natura de’
Temi muficali, avrd I effetto, che pretende ottenere . Conchiudo , che
rifpetto all’ armonia, e modulazione io non trovo nel prefente fiftema fe
non quefte due fcale fole, come principj primi, e leggl univerfali. Qua-
lunque altra da quefte diverfa, fe fara buona, e regolare , fara di arte,
e di deduzione: non fard mai prircipio, ne legge.

La terza confeguenza, che nafce intrinfecamente dalla fcala fuddet:a,
come formata di note fucceflive, ¢ la fpiegazione della natura di ciafcu.
na nota della fcala, rifpettiva a due fiftemi, confonante, e diffonante.
Alla fcala fuddetra fi fortoponga Cfolfaut , come Baffo fondamentale co-

ftan.



112 TRATTATO DI MUSICUA.
ftante, e nella fcala fi diftinguano le note dell’ accompagnamento confo-
nante di Cfolfaut, cio¢ di terza, quinta, ottava, dalle note, le quali nc-
ceffariamente reftano efclufe dall’ accompagnamento. Sard dunque.
e QO
e S i
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Dalle note efclufe fi deduce praticamente la natura , e I’ ordine con-
giunto al maneggio delle diffonanze , come altrove fi ¢ dedotto dimoftrati-
vamente. La natura, percht qualunque delle note efclufe {i voglia congiun-
gere all’ accompagnamento confonante , la proporzione dell’ accompagna-
mento, la quale per fe ¢ di genere femplice o armonico, o aritmetico, di
venta compofta di doppio genere, ciod o armonico, € geometrico ; o arit
metico, € geometrico; e perd incompatibili tra loro, fe non nel fiftema
diffonante. L’ ordine delle diffonanze congiunto al loro maneggio , perche
Dlafolré, come nona, ¢ la prima diffonanza, e fi rifolve nella fua nota
proflima Cfolfaut difcendente per tuono. Ffaut , come undecima, o fia
quarta, & la feconda diffonanza, e fi rifolve nella fua nota proflima Elami
difcendente per femituono. Alamiré come terzadecima, o fia fefta, & la ter-
za diffonanza, ¢ fi rifolve nella fua nota profima Gfolreut difcendente per
tuono. Le tre note della rifoluzione delle diffonanze fuddette fono le pre-
cife dell’ accompagnamento confonante del fottopofto Cfolfaur, come prima
bafe ; ciot Cfolfaut, come prima bafe, rifolve la nona; Elami, come fe-
conda bafe di Cfolfaut, rifolve la undecima; Gfolreut, come terza bafe di
Cfolfaut, rifolve la terzadecima. E perd le fuddette tre diffonanze fi rifol-
vono fopra la fteffla prima bafe Cfolfaut per intrinfeca natura della fcala, e
della coftituzione del tuono di Cfolfaut rifpetto alle fue cadenze armonica,
aritmerica, quali { come fi & veduto altrove ) apparecchiano, e rifolvono
le fuddette diffonanze,

Non cosi della quartadecima , o fia fettima Bmi, che nell’ ordine &
la quarta diffonanza . Avendo proffimo difcendente per tuono Alamire,
quale non ¢ inclufo nell’ accompagnamento confonante di Clolfaut, perche
non & n¢ terza, n¢ quinta, né ottava, ma fefta di Cfolfaut, & pero im-
poffibile, che la quartadecima, o fia fettima fi rifolva in confonanza fo-
pra la fteffa bafe, di cui & diffonanza. Percid nella rifoluzione della fet-
tima ¢ forza, che la prima bafe della diffonanza paffi ad una bafe diver-
fa per rifolvere la diffonanza. Ma quefta ron potendofi rifolvere fe non

in
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in confonanza , e i numeri confonanti non effendo fe non 3,5,8, non
potra la fettima effer rifoluta, fe non in terza , in quinta, e in ot
tava rifpettive ad una bafe diverfa. Se in ottava , fard. __ 4 J

\J

Se interza. A d Se in quinta. 4 ; P
- O
g— —©—  —
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In quefto efempio della fcala diatonica comune congiunta al Baffo fon-
damentale delle cadenze vi fono turte le diffonanze pratiche muficali: non
vi fono le due diffonanze dedotte dal prefente fiftema, ciod Gfolreut 3&,
Bfa, dell’ efempio 4 anneflo alla Figura VIL Di quéfte fi parlary in fi-
ne del Capitolo, perché non fono del genere diatonico.

La quarta confeguenza, che nafce dalla fcala, e dal Baffo fondamenta-
le fuddetto, ¢ la mifura, o fia battuta muficale; il fenfo, e periodo mu-
ficale ; il ritmo, o fiano gli accenti muficali. La mifura . Due note fuc-
ceffive fono neceffarie per formar cadenza, ciot uno de’ mezzi della dupla
col fuo eftremo, e li due mezzi tra loro, come gid fi & fpiegato. Ma fi of-
fervi, che come nell’ efempio tutte le cadenze fi fono riportate a Cfolfaut

N (x]\

nota principale del tuono, e 2’ due mezzi rifpettivi

( prima intenzione di natura ), cosi fenza dubbio OO
aicuno in feconda intenzione di natura fi poflono
confiderar le cadenze in loro ftefle, come nafcono immediatamente, e di-

O~~~

. . P 9 .
moftrativamente, ciot. ‘O~ 7~ 1Y In quefta pofizione
. > ——— A>3 ] . X .
¢ chiaro , che le ca- 0O 13- denze fono di egual
patura tra loro, come le note, che lacoma

pongono. E la nota, che propone la cadenza, & di egual natura alla no-
ta, che determina la cadenza , come il mezzo & di egual natura al fuo
rifpettivo eftremo. Se di natura egugle, dqnque di valor eguale di tem-
po, quando fi vogliano ridurre a mifura di tempo le note fuddette ( co-
fa neceflaria in pratica per ridurre, e mantenere In unitd equitemporanea
di armonia le parti cantanti, e fuonanti ). Dunque le otto note mufica-
li formanti le quattro cadenze devono effer tra loro di egual valore, per-
cht fono tra loro di egual natura. Indi il tempo alla breve , in cui
ciafcuna cadenza forma una battuta di due tempi eguali , uno in gil,

P P al
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P alro in fu. —— o0& o Da quefto tempo, co-
me da prin- HELFSOT_ ' cipio primo di mi-
fura procedono £ T glt altrl tempi egua-
li ; e quefto tempo ha correlazio-
ne con la for- _ .o ma 1,2, della du.
. T Y ol (2
pladifegnatain & X © Dl o © Tt T linea 4 B C .
Come AB¢e- guale in lincaa BC,

cost 1a prima nota della battuta ¢ eguale in mifura di tempo alla fecon-
da. Come AB, BC integrano la linex AC, cosi le due note integra-
no la battuta. Olire la forma di mifura 1,2, vi & la forma di mifura

2,3 ; come quella dalla dupla, cosi quefta dalla fefquialtera ABC .
Come A B ¢ eguale.a BC, CD, cosi la prima nota ¢ eguale a ciafcuna
delle altre due in quefto tempo. Come AB, BC, CD integrano la li-
nea AD, cosi le tre note eguali integrano la battuta di quefto tempo,
che praticamente fi chiama di Tripola (nome corrotto da Tripla ) . Come
le due ragioni dupla, e fefquialtera fono il fondamento integrale del mu.
ficale fiftema, cosi i due tempi fuddetti relativamente dedott1 fono il fon-
damento integrale della mifura, o fia battuta, oltre di cui nulla vi & da
fperare di buono. Cid tanto & vero, quanto che molti avendo tentato al-

tre forme di mifura, invece di buon effetto han trovato fomma confufios

ne; e cosi fuccederd fempre.

Da tal mifura, per cur fi dividona le fuddette cadenze, nafce il fenfo
muficale, e da molti fenfi il periodo. Si ¢ detto altrove, che la cadenza
¢ fulcro di armonia. Qui fi conferma, e fi fpiega. Nell’ efempio foprad-
dotto il primo progreflo del Baffo ¢ da Cfolfaut ( nota principale del tuo-
no ) a Gfolreur mezzo armonico, ¢ con cid fi forma una cadenza, e una
batruta. Qui vi & dunque fenfo muficale, perche vi ¢ la ragione dell’ eftre-
mo al mezzo armonico. Il fecondo progreflo ¢ da Cfolfaut a Ffaut mezzo
aritmetico, € con cid fi forma un’ altra cadenza, e battuta. Qui egualmen-
te vi ¢ fenfo muficale, perch® vi & la ragione dell’ eftremo al mezzo a-
ritmetico. Ma quefto fecondo fenfo & certamente diverfo dal primo quane
to ¢ diverfo il mezzo aritmetico dal mezzo armonico . Dunque tra il
primo, e il fecondo fenfo vi ¢ intrinfeca divifione, perché vi & intrinfe-
ca diverfitd. Il punto di quefta divifione io lo chiamo fulcro di armo-
nia, quale fi trovari fempre tra la nota, che determina la cadenza, e la
nota fuccefliva, che propone la nuova cadenza . Se poi ad altri piacefle
chiamarlo altrimenti, fi chiami pur come fi vuole; bafta che cosi s in-
tenda, percht cosi ¢. Da quefti fenfi determinati dalle cadenze fi forma
il periodo intiero di quattro battute di tempo alla breve , come fi vede
nell’ efempio fuddetto, e quefto ¢ I’ efemplare di natura, a cui nulla ag.

giun-
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giungo del mio, fe non la offervazione. Non perd deduco la confeguen-
za, che quefti primi efemplari devano effer legge inalterabile univerfale.
Mancarebbe alla mufica una bellezza, ch’ & la varietd in qualunque rif-
petto. Ma dird bensi, che la varieth flefla deve avere in ciafcun rifpec-
10 il fuo efemplare, accid non § divaghi a talento; e che il determinar
le cadenze a fuo luogo, e il ridurre il fenfo muficale a giufto periodo
giova infinitamente alla fpiegazione del tema, che fi propone, e alla chia-
rezza, e intelligenza del tema in chi afcolta.

Dalle cadenze ridotte a battuta nafcono gli accenti muficali , cio¢ ac-
centt lunghi, e brevi nello fteflo fenfo, che fillabe lunghe, e brevi. Se
il ritmo de’ Greci voglia dir quefto, o aluo, nulla a me. Io intendo
accento lungo, e breve. Quefto nella noftra mufica & un punto di vifta
curiofo. E' certo, che noi abbiamo nella mufica le note corrifpondenti al

(%3
valor delle fillabe. Dato per efempio un dattilo nella parola barbara , abbias
mo in giuftiffima relazione una minima, e due femiminime, .
perche la minima vale due femiminime, e perd in precifio- HT T2
ne la minima & la fillaba lunga , le due femiminime fono ]
le due fillabe brevi. Abbiamo una femiminima, e due ‘arbara

crome - per la fleffa ragione , che la femiminima vale due
crome , 7~ ¢ perd quella, fillaba lunga , quefte fllabe Iiire-
vi. Abbiamo per la ftefla ragione una croma , e due
femi- léargara crome p ec. Sunque appare , che adat-
tando un dattilo a tre no- TY7 te muficali in gesere , la pri-
ma delle quali vaglia il ¥ doppio delle due feguenti, fia

confervata rigorofamente la Crtara  nawra di quantitd delle tre fil-
labe + ciod la prima lunga, e le altre due brevi. Appare, ma non ¢. La
cagione non dipende dal valor delle note , le quali rigoroflamente ne’ dati efem-
pj corrifpondono al valor delle date fillabe . Dipende dal luogo della battuta,
dove fi porranno le tre note fuddette. Sia il tempo ordinario, ch’&il piui co-
mune, e le tre fillabe fiano efpreffe da una femiminima, eda due crome. Ec-
co in quanti luoghi della battuta di tempo ordinario ¢ poffibile la pofizione .

Z__ 509 2 ' S_pep 4 o—p-
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“barbara - tarbara bavtara bartara

Altre pofizioni non fono poffibili, percht fi torna afla prima. Ora ¢
un fatto, che la prima, ¢ la terza pofizione rifponde efartamente al valor
delle fillabe. La feconda, e la quarta non rifponde altrimenti , perche la
{econda fillaba, ch’ & breve, diventa lunga, e il rifultato della pronunzia
muficale ad onta della nota breve, e contro la volontd del mufico & real-

mente birbira. Le note muficali effendo fempre le fleffe, il dattilo fem-
P 2 prs
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pre lo fteflo, & chiaro, che la ragione del cambiamento della fillaba bre-
ve in lunga & il luogo, e non altro. Ma nella prima, e terza pofizio
ne il dattilo refta nella fua giufta forma di mifura, e il luogo della filla-
ba lunga & il principio, e il mezzo della battuta , ciot il primo , e il
terzo quarto; Per il contrario nella feconda, e quarta pofizione il datti
lo non refta nella fua forma, ma fi cambia in un’ Antibacchio; e il luo-
go della fillaba breve cambiata in lunga & il mezzo della battura, e il
principio della fuffeguente, cio? { come fopra ) il primo, e il terzo quar-
to della batruta . Dunque per natura intrinfeca del luogo nel principio,
e nel mezzo della battuta di tempo ordinario vi & I’ accento lungo ( e in
confeguenza la fillaba lunga ) indipendentemente dalla parola, e dall’ ar-
bitrio umano. Cid tanto & vero, quanto che fottoponendo lo fteflo dattilo
alle ftefle tre note in modo, che la ultima fillaba fia principio, o mez-

zo di battuta,

- la ultima fillaba diventa lun-

-~ < ~ (-‘ / 7 A YA g
ga , barbari ; [TV =% n¢ la diligenza del mufico
nel pronunciar- 7

f—rp § la, ne I del fito-

4 a, n¢ I’ arte del compofito

re nell’ abbre- Sarbava barbara viar la ultima nota quanto
fi pud rimedia al fatto, che cosi inevitabilmente fuccede. Io non ho al-

tra ragione di quefto fatto, fe non la fopraffegnata delle cadenze ridotte
a bartuta, come compofte di due note di egual natura , e perd di forza
eguale ; come fulcri di armonia; e come fenfi muficali. E' certo, che di-
videndo I efempio addotto delle cadenze nel modo feguente

ec., ¢ fottoponendovi tanti dat-

m—t tili , reftano intieramente nella
— ' | loro forma. E' certo, che traf-
Carbara o~ AL o ponendo in qualunque altro mo-

do la fuddetta pofizione , quan-
do con la fillaba lunga non s incontri la cadenza o in battere , 0 In
bl

levare , ciot o nel principio , o nel mezzo della battuta, le fillabe
brevi fi cambieranno in fillabe lunghe . E' certo finalmente , che fe
per obbiettare fi affegni I' efempio fuddetto in note fempre unifone,

nelle quali appare che non vi fia
wm cadenza, io rifponderd, che vi &
| —— 2~ cadenza intrinfeca nelle prime ba-
" Karbara (=~ ) fi fortopofte. Altro &, che non fi

_ voglia la cadenza nell’ armonia

- (9) propoftafi dal compofitore , quale

S N o -+ 3 pud proporfi , fe vuole , una, €

pi battute fopra lo fteflo Baflo
fondamentale: altro &, che in fpecie nella maggior parte di tali cafi pra-
tici non vi fia intrinfecamente la cadenza; e che in_ genere, e fecondo il
primo efemplare di natura non fi voglia dall’ armonia muficale la caden-
za
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za nel luogo fudderto. Quefto bafta, ed avanza per la mia ragione, da
cui fon perfuafo, e convinto ; ciot che I accento lungo ne’ due luoghi
indicati proceda dalla forza della cadenza, di cui quello & 1l luogo naturale.
Si voglia poi, 0 no la cadenza dal Gompofitore, refta non oftante I’ accento
lungo ne’ due luoghi fuddetti, come indipendente dall’ arbitrio umano, dalle
note, ¢ dalle fillabe. Il pit fi &, che mi & noto abbaftanza il pregiudizio
contratto dal lungo ufo della battuta, per cui una Orcheftra intiera per
lo pit fi accorda nell’ accentare, o fia percuotere con maggior forza la
prima nota di ciafcun quarto del tempo ordinario , e molto piu le due
note del battere, e levare del tempo alla breve , perch® o cosi fi vede
batter la mifura dal direttore della Orcheftra, o cosi ciafcuno batte da {=
o co’l piede, o con la mente. E perd formato , e prevenuto I' animo
dal coftume di fentire in que’ lnoghi una nota piui forte, e in apparenza
pit lunga delle altre , va cercando ragione di cid, che alro non & fe
not ufo, e pregiudizio. Lo {o benifimo, ma cid non oftante rimango
nella mia opinione. Il fatto fi &, che indipendentemente da coftume mu-
ficale ho offervato pilt volte io fteflo i balli popolari,, e contadinefchi
diretti da un Cembalo : Strumento , com’ ella fa, fenza fuono, e che
( non poflo dire, fi fuona) fi tratta dalla mano fottopofta a forza di fole
percuffioni. Tre cofe ho rilevato ad evidenza ; percuffioni maggiori, e
minori equivalenti a lunghe, e brevi; relazione efatriffima alle due mi-
fure muficali di tempo alla breve, e di tripola ; le percuffiont maggiori
fempre nel principio della mifura relativa. Giacchd tal occafione qui, e
in villa ¢ frequente, ella Sig. Conte non la perda, e offervi; avrd ma-
raviglia, e piacere di tanta precifione . Effendo io convinto da un fatto
di natura, e perfuafo, che in eguali circoftanze lo fteflo debba fuccedere
appreflo qualunque Nazione, devo credere allamia ragione appoggiata, €
provata da un fatto, che mi libera da qualunque fofpetto di pregiudizio.

Tuttocid refta mirabilmente confermato dalla natura delle note difcor-
danti. Quefte note rifpetto all” armonia non fono nd¢ confonanti, n¢ diffo-
nanti. Non confonanti, percht in niun modo fono inclufe nell’ armonia
dell’ accompagnamento confonante di terza, quinta, ottava ; e fi vuol di-
re, che non fono nd in terza, n¢ in quinta, né in ortava del Baflo fon-
damentale. Non diffonanti, perche febben le note difcordanti s’ incontrano
negl’ intervalli di nona, undecima, terzadecima , e quartadecima, quqll
tutti fono intervalli delle diffonanze, e perd comuni alle note difcordanti,
¢ alle diffonanti; nondimeno la loro natura, e il loro maneggio & ben di-
verfo dalla natura, e maneggio delle note diffonanti. Percht quefte devono
apparecchiarfi, e rifolverfi ; quelle fi maneggiano fciolte da quefta condi-
zione, per fe fole, afcendenti, e difcendenti. Le due condizioni neceffarie
al loro ufo fono; prima, che fiano chiufe tra le note confonanti anteriori,
e pofteriori dell” accompagnamento fuddetto di terza, quinta, ottava, alle
quali devono effer congiunte , come a loro principio, e loro (fchclo.;tro

quafi
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( quafi vefti del corpo di armonia confonante ). Seconda, che nella battu-
ta muficale abbiano il loro luogo precifo , fuori di cui I’ ufo loro diventa
un follecifmo muficale. La loro origine ¢ dalla feala afcendente, e difcen-
dente, ridotta a battuta in modo, che le note dell’ accompagnamento con-
fonante di terza, quinta, ottava fi trovino nel principio, e nel mezzo

della battuta : fuppofto il tempo ordinario, e {uppofto Clolfaur Baffo fon-
damentale coftante, come prima bafe.
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In quefto efempio, ch’ & di prima femplicitd , e perd efemplare della
deduzione di mod: infiniti, & chiaro non effervi cadenza alcuna , perche
il Baffo & una fola nota, e prima bafe coftante. E' chiaro , che le note
della fcala fottofegnate fono I accompagnamento confonante di Cfolfaut
prima bafe, e fono tutte nel principio , € nel mezzo della battuta. E’
chiaro (e convengo con la intelligenza, e pratica univerfale ) che I’ an-
reporre , o il pofporre per un quarto le fuddette note fottofegnate & un

. errore (4
follecifmo muficale. frore.
| mm
i | | 1 | )

Ma quefta fcala effendo dedotta per arte ( r‘ifpctto alla mifura , o fia
battuta ) dalla fcala anteriore , dimoftrata per natura di parti eguali nel
valore delle note a cagione delle cadenze, cio¢;

- e quefte effendo dedotte dal prin-
P e . = . 3

qY: (@ )] o ——o cipio primo affoluto delle cadenze,
1 O 1C (oM arm:_avizm: MSta

& TY -

¢ altrettanto chiaro, che il principio primo Xy 1T
affoluto delle cadenze 2 in Clolfaur per in= ° »
trinfeca natura. Da quefto principio primo fottratte le note fuperiori acu=
te fottofegnate, reflano 1i quattro Cfolfaut inferiori, con i quali s’ incon-
trano identicamente 11 quattro Clolfaut fortopoftt alla {cala ridotta a tem-

po
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_ : o g
po ordinario, e abbreviata per arte. i
La pro-
1T
Fan
i
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va & chiara aggiungendo le note fotrrarte . —
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Dunque la veriffima regola di porre nel fecondo , e quarto luogo, o
fia quarto della battuta le note difcordanti procede dal principio. primo
affoluto delle cadenze in Clolfaur , quale per intrinfeca natura deve tro-
varli nel primo, e terzo luogo, o fia quarto della battuta. Ma eid fucce.
de in forza della cadenza. Dunque concludo di nuovo, che I’ accento lun-
go ne’ due luoghi fuddetti procede dalla forza della cadenza : nulla im«
portando , che fia efprefla, o no, perche & prima intenzione di natura,
che debba effervi, e che quelli fiano 1 fuoi Iuoghi . Sono infinite le de-
duzioni da quefto efemplare, come principio primo, e importano un trat-
tato pratico intiero. Ma jo intendo di ftabilire i principj) primi efemplifi-
cati quanto bifogna, e nulla pili+ fapendo quanto ella fappia ben dedurre
da fe. Aggiungo folamente per fuo comodo la traccia delle deduzioni di
quefte note difcordanti, perche fi pud dire un corollario della propofizio-
ne. Se le note difcordanti nel tempo ordinario non poffono ufarfi fe non
nel fecondo, e quarto luogo della battuta, perche devono effer chiufe dal-
le note dell’ accompagnamento confonante , quali devono avere il fgri-

mo , € terzo luoga della battuta, dunque a ragguaglio potranno ufarfi
Y > - -1 = 2 I
molto piit ne’ quarti della batruta e ne-
Yal
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gli ottavi ec. In fomma in maggior rveftrizione
di megxa battuta quanto fi wmole | in maggior
dilatazo- ne di mezxza battuta non mai; e {a
rd il nono Canone muficale per le note difcordanti . Pud aver qualche

€cce-
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eccezione rifpetto a que’ tali modi di efpreflione muficale , 1 quali fono
familiari al gufto corrente, in cui non fi fa fcrupolo di porre per foftan-
za cid, ¢h’ & modo della foftanza ; vuol dire in cambio delle note fon-
damentali della cantilena i madi di buon gufto dedotti dalle note medefi-
me. Nell’ ufo di tali modi s’ incontraranno kteniflimo le note difcordanti
nel principio, € nel mezzo della battuta. Ma effendo quefta pit che al-
tro una licenza poetica del fecolo corrente , nulla pregiudica alla veritd
del Canone fuddetto.

La quinta confeguenza , che nafce dalle tre note dell’ efempio ,

2 =20 g0 45 ¢ la deduzione delle chiavi muficali di Ffaur, Cfol-
fTD- faut, Glolreur. Di Ffaut per 1 Baffi . Py
@) Di Cfolfaur , per i Tenori, Con- &= o
©—" trald, mezzi Soprani , € Soprani.
. — Di Gfolreut per 1 Violini, O-
-0 boe , Flauti, ec. Gli eftremi natu-
1 — rali di grave, | e acuto , ¢ la
relazione  del mezzo nella to-
tale eftenfione della voce umana fono appreflo a poco ;
©2  che vuoldire in duodecupla. 1I di pit nella voce umana &
}3 . raro; negli ftrumenti la eftenfione & maggiore in grave, e
molto pilt in acuto , ma con poco buon’ effetto . Paflo di
% volo per quefte materialith muficali, baftandomi aver indi-
= cato il loro principio nelle tre note fuddette: principio ab-

bondantiffimo , perché , com’ ella fin’ ora ha veduto , da

- quefto procede quafi tutto il formale , e il materiale della

: noftra mufica. Ma converrd andar ben adagio nelle fcale

relative alle chiavi fuddette, intefe come modr si nel noftro

2% fenfo moderno, come nel fenfo degli antichi Grect . A tal
bifogno fard iftituito il Capitolo feguente.

La fefta, e ultima confeguenza ¢ la forgente naturale de’ due generi,
cromatico , enarmonico , chiaramente indicata dall’ efempio 4 delle dif-
fonanze muficali. La natura di quefti due generi & in foftanza la infpef
fazione della fcala diatonica comune ; e infpeffazione vuol dire interpofi-
zione di altre note tra le date note della fcala fuddetta . Con cido certa-
mente fi viene a infpeffare la fcala , perché non pud mai fuccedere, fe
non aggiungendo alla fcala quelle tali note, che dividano li tuoni, e fe-
mituont naturali della fcala In ragioni minori . Il luogo di tale infpeffa-
zione appreflo 1 Greci era aflegnato per legge; ed era il luogo del femi-
tuono, ovunque fi trova nella fcala diatonica comune . Il confine della
infpeflazione era ftabilito da un Tetracordo , o fia quarta , si material-
mente in rifpetto alle quattro note coftituenti il tetracordo , si formal-

meén-
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mente in riipewto alla ragion fefquiterza. Perd i tre luoghi poffibili del-
la infpeflazione nella fcala comune erano li feguenti.

. &0
Tetracordi naturali del ) I S -
genere diatonico -

s NN - /]
o 2omik  geCrigniglo,
. Semt:
Se il genere era cromatico , il tetracordo fi formava da due femituo-

ni, e un triemituono indivifibile (una terza minore per falto , e non
per fcala ); efi adoprava nella cantilena si afcendendo, come difcendendo-

Tetracord! del

genere Cro-
matico

Semit: Serit:

Se il genere era enarmonico, il tetracordo fi formava dalla divifione
del femituono maggiore in due femituoni , e da un ditono parimenti in-
divifibile ( da una terza maggiore per falto, e non per fcaia ); e fi can-
tava egualmente afcendendo, e difcendendo.

Tetracordi dcl' genere AN /-A‘} ‘Vv V’@

s [~
enarmonico - W
A Ji1tono

Semit: mag:

uiso
Li femituoni del genere cromatico , le divifioni del femituono mag-
giore del genere enarmonico, e li relativi triemituoni , e ditoni erano
di molte fpecie fecondo le diverfe ragioni, o forme , con cui erano fta-
biliti, Gli effetti di tal genere di mufica erano particolari, e diftinti da-
gli effetti prodotti dalla mufica del genere diatonico . Tuttocid ho letto
nel Zarlino, uomo ragionevole , e diligente raccoglitore delle cofe anti-
che. Qual fia ftata la cagione di divider la fcala in tanti Tetracordi, I
quali per legge comincino dal femituono maggiore ; di moluplicar i fe-
mituoni per formar il genere cromatico ; di divider il femituono mag-
giore per formar il genere enarmonico , 10 non la fo. Se poi mi fi do-
manda , fe in forza del prefente fiftema fia poffibile la infpeffazione della
fcala diatonica , e fiano poffibili due nature di armonia , e melodia, e-
guali alle melodie , o fiano cantilene de’ due generi cromatico , enar-

monico, dico, che si, e lo dimoftro
La fcala diatonica comune dedotta . dall’ armonia del«
le tre note dell’ efempio 3 fia pofta @] a confronto del-

)
~/

(@)
Q le
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le note muficali dell’ efempio 4.

o8- 0

Scala diatonica comune =

R —
Q'/Sempzog.

b obebe-Q
dunque riportando le due note fegnate nella 2=
fcala, fara infpeflata da Gfolreut g tra M3
Gfolreur naturale, e Alamire ; fard infpeffata da Bfa tra Alamire, Bmi.
Ma [’ efempio 4 ¢ del fiftema, Dunque per fiftema & infpeffata la fcala dia-
tonica comune. Si offervi di paffaggio in quefto confronto, che la feconda,
e terza nota dell’ efempio 4 ¢ naturale della fcala diatonica, ma la quar-
ta, e la quinta nota non & naturale ; e che la feconda, e terza nota fi
trova tra la quinta Cfolfaut grave, Gfolreut della fcala , ma la quarta,
e la quinta nota fi trova tra la quarta Gfolreut, Cfolfaut acuto della fca-
la: fegno manifefto della perfezione della quinta Cfolfaut grave , Gfol-
reut, e della imperfezione della quarta Gfolreut, Cfolfaut acuto , in cui
¢ folamente poffibile la fuddetta fiftematica infpeffazione.
Data tale infpeflazione trovo poffibile nella fcala infpeffara la melodia

di quefte note. | Qui fono i due femituoni,minore tra Gfolreur,
e Glolreut 3K ; maggiore tra Gfolreut 3%, ¢ Alamire.
Vi ¢ la felqui- quinta , o fia terza minore tra Alami-

ré, Clolfaut, e gli eftremi fono 1n quarta. Dunque ¢ formato un tetra-
cordo fecondo la natura del genere cromatico, ed & formato per fiftema.

Non bafta perd aver formato la melodia, o fia cantilena, quando que-
fta non fia fondata nell’ armonia , la quale in ogni modo dev’ effer il
principio primo . Perch¢ fe dall’ armonia fi & dedotta la fcala diatonica
comune, egualmente dall’ armonia fi deve dedurre la fua infpeffazione, e
in confeguenza la cantilena fuddetta. Non bafta ancora . Queft’ armonia
dev’ effer intrinfeca al fiftema, e deve nafcer da neceflita di principio in
st fatto modo, che da quefta, come da fondamento, e principio indipen-
dente da qualunque arbitrio rifulti il tetracordo cromatico {uddetto con
tutte le fue condizioni. La legge ¢ fevera , ma giufta. Perché io non
intendo, n¢ mi fard mai dato ad intendere, che gli antichi tetracordi de’
due generi fuddetti, cromatico , enarmonico, fiano dedotti per neceflitd di
principio . Sono dedotti arbitrariamente, ¢ nulla pih . Mi fpiego con la

pro-
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prova . Sia il tetracordo diatonico , | e fia ridotto alla
fua armonia , e modulazione naturale | fecondo i dimo-
ftraci numert della fcala diatonica, Sara.

Dunque la modulazione & in Cfol-
faut, ed & formato ( come

Baffo fondamenta- ATY=PY —

le di prima bafe s —
. ©
fi dice praticamente ) il tuono di Cfolfaut . A ragguaglio il tetracordo
. Y
diatonico , Fg.:nﬁ
T
¥
Baflo fondamenta- '9- y=— ———
le di prima bafe HYE———py——
-

e fard formato il tuono di Ffaut . ( Ometto per ora il tetracordo dia-
tonico, _ ~bg QB perchd come accidentale , fi efaminard a parte ).
E' cer- to, che li due tetracordi fuddetti nella loro mo-
dula- g zione confervano efattamente la natura del tuono di
Cfol- faur. La cofa ¢ chiara, perche le prime bafi ar-
moniche di Cfolfaut effendo le tre note dell’ efempio, 3 — _30 <0 45
in qualunque di quefte fi formara cadenza , fi fard inf jk
natura di Clolfaut ; ¢ folamente non fi potra formar @]

cadenza armonica in Glolreur , percht¢ di quefta nota Sane)
non vi & nella fcala diatonica la nota relativa, la quale per formar

cadenza armonica dovrebbe effer, A ciot Dlafolre con ter-

- -
- 1
(= o T

[0}

za maggiore , come vi & in Ffaut. -0

Stabiliti 11 due tuoni di Cfolfaut, e di Ffaut, relativi 2’ due tetracor-
di diatonici fuddezti, refta a vedere qual fia la poffibile relazione di ar-
monia fucceffiva, o fia di modulazione , che non per arbitrio , ma per
neceflitd fia congiunta a’ due tuoni fuddetti. Secondo le cofe fin’ ora di-

Q 2 mo-
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moftrate & chiaro altra armonia fuccefliva, o fia modulazione in tal fen-
fo non effer poffibile, fe non il paffaggio della prima bafe di terza mag-
giore alla fua relativa prima bafe di terza minore ; ciot da Cfolfaut tn
Alamir¢, da Ffaur in Dlafolré . Perch¢ quefte due note fono neceffaria-
mente tra loro congiunte, e lo fono in si fatto modo , che data I’ una
s intende I’ altra, come fi & fatto vedere a fuo luogo . Indi la prati-
ca muficale ha dedotto le fcale tra loro relative di terza maggiore ,
e di terza minore , delle quali fono fegni comuni gli accidenti ,
che o non vi fono, o vi fono in chiave. Data la fcala di Clol-
faut, niun accidente vi & in chiave. Egualmente nella fcala di Alamire,
perch’ ¢ la fua relativa di terza minore. Data la fcala di Ffaut, fe vi &
In chiave il }j molle, vi fard egualmente in Dlafolré ; perch’ ¢ la fua
relativa di terza minore ec. Ma fe ¢id & vero, com’ ¢ polfibile, che de-
dotto il tetracordo cromatico dal tetracordo diatonico di Cfolfaur , I
armonia fucceffiva, o fia la modulazione del tetracordo cromatico efca
dalla natura del tuono di Cfolfaut, e proponga il tuono in Dlafolre terza
minore, chein niun modo appartiene a Cfolfaut, ma bensi a Ffaur, come
fuo relativo di terza minore ? Ecco il Tetracordo cromatico dedotto
dal Tetracordo diatonico di Cfolfaut.

e L€ ¢ £¥

.Y o
- ~ () I Py N \w g
)y U lrw’*{‘,f
[N )
Yogiatonico chromatico
{T Y0 [@)
/-
() [ NN
N

j S p— /e

A
Quando fi aggiunga il 3% a Cfolfaur, & chiaro , che il Baffo fonda-
mentale Alamir¢ diventa prima bafe di terza maggiore, e propone la ca-

denza armonica in Dlafolre . T
-O—

TS I

Lo
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Lo fteflo fuccede nel Tetracordo Cromartico dedotto dal diatonico di

(€€ 6k

& 2 ¢ &
Ffaut. m—% Il Baffo fondamentale propo-

ne la e o cadenza armonica in Glolreut
terza 4 dlatonico chiromaticQ minore, chein niunmodo ap=
partie- % ne a Ffaut, ma bensi a Bfa,
come FRy—— S — fuo relativo di terza maggio-
re. - A\ -~ In]

{ (@) L

o

To non fo certamente cofa mi fi poffa rifpondere, fenonche gli antichi
Greci non I anno intefa in quefto modo ; st perch¢ I' armonia equitem-
poranea ( almeno fecondo la comune opinione ) non era tra loro in ufo,
o perche¢ non cognita , o perch® non voluta ; si perché anno fuppofto,
che da minimi intervalli muficali fi compongano i maffimi, e in tal fup-
pofizione avevano arbitrio di dividere, e fuddividere a talento I’ interval
lo minimo diatonico, ch’ & il femituono maggiore , o moltiplicarlo fotro
altra forma. Ma nulla conclude, fe quefto, o altro mi fi rifponda . L’
armonia equitemporanea ( e in confeguenza la fucceffiva ) & voluta dalla
natura ; li minimi intervalli procedono da maffimi , e fono propofizioni
dimoftrate . Dunque o per arbitrio, o per falfo fuppofto fi fono dedotri
nel tal modo, e nel tal luogo dagli antichi Greci li due generi croma-
tico , enarmonico , perché il cromatico non rifponde alla natura del fuo
principio, e fi ¢ veduto; lo fteflo fi vedra dell’ enarmonico.

Sia ora pofto all’ efame il tetracordo cromatico del prefente fiftema,
dedotto neceffariamente nel tal modo, e nel tal luogo; e fia ridotto all’
armonia fuccefliva, o fia modulazione afcendendo, e difcendendo.

g 6 ¢
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Il rifultato parla da }e. La modulazione paffa in Alamiré terza mino-
re. Dunque nel tuono di terza minore intrinfecamente congiunto a Cfol-
faur. La cantilena afcendendo, e difcendendo paffa neceffariamente per gl’
mtervalli cofticuenti il tetracordo, e I armonia & ottimamente, e necef-
fariamente congiunta. Dunque il vero tetracordo cromatico & quefto e
per il modo, e per il luogo, e per natura, e per fiftema. Se po1 incon-
trandofi nella cantilena non s’ incontra nel modo, e nel luogo del Greco
cromatico tetracordo , la colpa non & mias & del prefente fiftema, dal-
la di cui forza fon condotto. Poffo aver errato non intendendo il fiftema
Greco. Ma non poflo aver errato nella prova datagli per dedurre la fua
verita, o falfitd a confronto del prefente fiftema.

Paflo al tetracordo enarmonico , per la cui legittima deduzione & ne-
eeflario ricordarfi I” efempio addotto nel capitolo primo per la produzio-
ne del terzo fuono , come Baflo armonico fondamentale . Nell’ efempio
fuddetto vi fono fegnati tre intervalii in ragione fefquifefta; e fono il fe-
fto, I’ ottavo, e il decimo. Appajono terze minori , ma non fono ; ed
wi ho dimoftrato, che fono minori della fefquiquinta ; o fia terza mino-
re della ragione 35,36, perche la forma della terza minore & 42,35 :
In pumeri primi 6,5; la forma de’ fuddetti intervalli & 42,36: in nu-
meri primi 7,6. Ho fpiegato, che nafcoro dalla divifione armonica del-

la fefquiterza, o fia quarta, CZ T ed ho avvertito, che que-
flo intervallo ¢ di faciliffima A intonazione fopra il Vio-
: =" : s

lino, ed ¢ voluto dalla na- U L L L twa armonica, perche fi
trova faito dalla natura nel- & 7 & le Trombe marina, eda
fiato, e ne’ corni di caccia: ftrumenti, ne’ quali non ha luogo I arbitrio
umano ; ma la fola fifico-armonica natura . Si agglunga dunque in nota

1
muficale 1l termine 7' coftitvente il fuddetto intervallo alla fcala diatonica
comune Infpeffata dall’ efempio 4; e quefta nota aggiunta fi fegnt con la
cifra Ly, 2@ diftinzione di Bfa fegnato con la cifra f . Sara.

- 5T C—%’{‘O:OLH' b-.-':l'e"o'
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Data I’ aggiunzione di quefta nota, trovo poflibile nella fcala fuddeita
la compofizione di un tetracordo enarmonico ; ciod del femituono mag-
giore divifo in due femituoni minori, e di un ditono, o fia terza mag-

. S
giore in quefte note. %

1 I— 5 -
forme 1%9 1x0 175 290
2120 363§ s-Fh-
Ridotto per il fuo Baffo fondamentale all’ armonia s\ afcendendo, co=

olebee €leloe o

me difcendendo, fard. E

fo‘? L L L>7
I: G < N\
0O : (@)

E' chiara dal rifultato la formazione del tuono ia Ffaur, di cui & no-
ta fondamentale relativa Gfolreur prima bafe di terza minore rifpetto alla

feconda fcala di Cfolfaut altrove dimoﬁrata,ﬁw‘% quale traf
portata in Ffaut &. £ = Di fatto

. L) —) "
ridotto per mo- : o — do di e-
fempio 1l fuddetto Zar-m=) tetracordo enarmonico afcens
dente, e difcenden- OO te a mifura,
A non folo fi fa evidente a qua.
—— lunque Compofitore la forma.
o —1 — zione del tuono di Ffaut , ma
\\ 1 4 io dico di pit per mia fperien-

L”, Lo za, e per confenfo comune de’
(12— - < Profeffori ammeffi alla {perien.
"“—q:F—-l i — €tz za , che aggiunto un fecondo
-1 e Violino , 2 di cui confronto il
primo Violino pud diftinguer ot
timamente con la inte. .zione la piccola differenza , che vi & tra |sf,
e hfa, I effetto @ talmente grato, che nulla pit. La fperienza ( per

Ny
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! efferto pit fenfibile ) fu inflituita per quinta in acuto.

o oo

1. ¥ PN
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1l fegno V equivale nel
trafporto al fegno |,

| S—— | ) o1
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Si opporra da’ Compofitori in genere ( eccettuato fempre il noftro Val.
lotti ) che in quefto efempio vi ¢ un {ollecifmo muficale , perche nella
feconda nota del Baffo vi & una fettima, la quale non folo non & rifoluta
difcendendo per femituono, com’ ¢ rifoluta la ftefla fettima della penul-
tima nota; ma di piti afcende, ch’ & molto peggio, € contro ogni rego-
la muficale . To agglungo, nemmeno & apparecchiata , e pure fta ottima-
mente bene, perché cosi deve ftare dimoftrativamente, e fificamente. Di.
moftrativamente, perche febben I’armonica feftupla eftenfione non ammet-

I 1

te nella fua unitd inregrale 7 oltre 6, ch’ & il fuo confine , non @ perd

che 1l fiftema armonico rifpetto alla fua naura non poffa progredire
I I

ad 7, ad 8 ec. Anzi da quefto in precifione dimoftrativa procede , che
I
fe la eftenfione fta nel fuo confine di 6, rifulta il genere diatonico ( in~
di la fua perfezione, perche come la feftupla eftenfione ha per radice la
dupla, e li fuoi mezzi, cosi il genere diatonico, che procede dalla feftus
pla eftenfione, dipende intieramente dalla dupla ); fe la eftenfione oltre-
I

pafl2 6 , rifulta il genere enarmonico, il che & evidente nell’ efem-

pio fteflo. Fificamente , perché date in armonia quefte note,
dico, che comparate in qualunque modo tra loro, fi avri fem-
pre terzo fuono Gfolreut, ch’ ¢ il Baflo armonico fondamenta-
le . Dunque una tal fettima & confonante , non diffonante.
Dunque non ha bifogno di effer apparecchiata, né di effer rifoluta; puo
afcender, e pud difcendere; e quando la intonazione fia giufta , ftard e-

gual«
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Percid nelle Trombe da fia-

gualmente bene . W T
Corni da caccia, dove per

. i~
to, € marina, ne* LN
(N

natura vi & la no- ) ta fuddetta ( bafta, che i
Profeflori  rifpetti- l/ vi la cerchino ), non dev’
effervi fcrupolo al- N 9- (7 ¥ cuno di ufar quefto paffag-
gio , quando bi- )l S fogni ; LR O
altrimenti  farebbe 0~ lo ftel- {

5 . Tromba o
fo, che pretender con I’ arte noftra di correggere la /'

b
fificoarmonica natura . Il meglio fi ¢, che appreflo . Q
a poco fi fa lo fteflo dalla pratica comune . Alla [F5
quinta nota del tuono, che formi cadenza armonica [—F=
con la nota principale del tuono, fi di la fettima
fenz’ apparecchiarla, Nelle cadenze finali & ufo quafi generale dell’ accom-
pagnamento organico di aggiunger la fertima alla nota, che propone la ca-
denza finale . Regola non vi ¢, anzi & contro la regola, perche tal fettima
non ¢ apparecchiata. Ma la natura ha piti forza dell” arte. Il piccolo diva-
rio, che vi & tra Ffaur naturale , e Ffaut divifore armonico della quarta

natuvak o ,
h—%%w non bafta a cambiar I’ armonia,
— O - Trmonice

armonicc. ¢ I’ orecchia refta pit con-
PAY : ’
fo— vinta , e perfuafa dalla for-
A\ za , e dall’ ottimo effetto de’

tre termini armonicamente difpofti , 6——..—- che dalla forza del
quarto termine folo, ch’ ¢ il Ffaut naturale )3~ aggiunto per fet-
tima, qual effendo molto proffimo al vero %.a:.. termine armonico
fuddetto , nulla, o poco difturba I’ ottimo effetto - dell’ armonia. Indi

-~
/
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ne viene , che ad onta di qualunque regola date ledue parti,
non vi &, n& vi pud effer altro Baffo armonico, fe

fto. 2
non quefto '

LT

7
E quando fi voglia, {9 - T
»£

D | I —
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T
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quefto Baffo ( ottimo in fe fteffo ) non ¢ della fcala prima armonica, ma

della feconda fcala a fuo luogo aflegnata, e dimoftrata. -
R ore
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Torno al Tetracordo Enarmonico, e dico, che quefto & il poffibile,
come voluto dalla natura del tuono, e dall’ armonico fiftema . Fuori di
quefto né per natura, n¢ per fiftema io non fo vederne altro , perche
non fo in qual modo fiano riducibili li Tetracordi Enarmonici de’ Gre-
ci a regolata armonia, € a formazione di tuono neceffariamente relativo
al tuono principale. Quando manchi tal condizione, dico, che fono for-
mati per arbitrio, € non per neceffaria ragione.

Ora vengo alle due ultime diffonanze dell’ efempio muficale 4 ,

%ebe' per la di cui totale intelligenza era neceffario premettere
e (come fi vedra ) la infpeflazione della fcala diatonica
comune fecondo il prefente fiftema . Replico per tal bis
fogno I efempio della fcala fuddetra .

)
=4

T .
Dico, che la diffonanza di duodecima formata da Gfolreut Jg ¢ diffo-
nanza del genere cromatico. Percht fe il tetracordo cromatico ¢,

Qfs&p—ﬂ‘ Hahe

- .
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\'l T = fard dunque la diffonanza, e
—oxp A0y e e
o i
il fuo luogo naturale. [ —-~ Dunque la dif-
fonanza , e in confe- guenza 1l fe-
it inore, la di ui forma ¢

mituono m , la d - S %&—(Gl_‘s. cui forma ¢ 24,

25, ¢ del genere cro- ¥ matico .
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Dico, che la diffonanza di quartadecima, o fia fettima formata da Bfa, & dif~

fonan«
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fonanza del genere enarmonico . Percht fe il tetracordo enarmonico &,

#
QFL)"?.’II’. %MT g Sard dunque la diffonanza , e il fuo

= luogo naturale.
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Dunque ladiffonanza, e in confeguenza ey, L)7 b W7 -
1l femituono minimo , la di cui forma\E= ! ?:?L €

¢ 35, 36, ¢ del genere enarmonico.
In quefto efempio fi vede il cafo, in cui la fettima rifolve fopra la
ftefla bafe, perche la fettima diffonante b fa rifolve nella fectima confo-
nante |,y fa, di cui & vera bafe fifico-armonica il fottopofto Cfolfaut. In
forza di quefto efempio fi rende praticamente chiara la natura circolare
dell’ armonico fiftema . La fcala diatonica comune ridotta all’ armonia
€ €6
s5¢ 2880

(come fi & veduto ) ¢. Vo O I
() \V
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Quefta fcala, come afcendente, va ottimamente fecondo la natura dell’
armonia fucceffiva. Percheé febben nella fefta , e nella fettima nota del

)
-

Baffo fondamentale vi fia la cactiva relazione del tritono , A0) o=
cid non oftante non pud negarfi la fucceffione , come otti-

ma del mezzo armonico Gfolreut al mezzo aritmetico Ffaut.
Perche Ffaut effendo il mezzo imperfetto, Gfolreut il mezzo perfetto, il
progreflo dalla imperfezione alla perfezione , & voluto con tal chiarezza
dalla natura univerfale delle cofe, che non ci refta da dubitare fe tal pro-
greflo fia d’ intenzione della natura; e molto pitt nell’ armonico fiftema,
dove in genere il progreflo ¢ dal quadrato al circolo , dalla moltiplicicy
alla unitd, e in ifpecie dalla diffonanza alla confonanza. Ma la fcata ftef
fa, come difcendente, va male per la fteffa ragione, perche fi trova il
tritono tra Gfolreut, che nel difcendere diventa primo, e Ffaut, che dia

R 2 Ten
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venta fecondo . £ o dec Ora & certo, che quefla relazione, e quefto

paffaggio dal : perfetto all’ imperfetto non & voluto dalla
matura armoni. E ca fuccefliva, perch’ & contro la fua inten.
zione ; e fe i compofitori ufaranno tal paffaggio, commet-

teranno errore . Ella Sig. Conte mi domandard , come mai poffa darfi
quefto inconveniente nella feala fuddetta, la quale finalmente & una di-
moftrazione . Io le rifpondo , che deve darfi per neeeffitd di principio.
Se il fiftema & armonico & priori, deve afcender la fcala, ¢ non difcen-
dere , perch¢ il progreflo armonico per natura di principio ¢ dal grave
all’ acuto. Si trovard dunque tutta la perfezione afcendendo ; fi trovard
fegno d imperfezione difcendendo . Ma quando alla fcala fuddetta vi fi
aggiunga [, %, ch’ & I aggiunto al fiftema enarmonico , ed il voluto
dalla natura fifico-armonica negli ftrumenti pit volte mentovati, Trombe,
Corni di caccia ec., non folo fi toglie qualunque inconveniente, ma nel
Baffo fondamentale fifico-armonico rifulta la natura circolare . Ecco I’

elempi nOl’o.'LLG'Q' "Q“e‘L)‘.‘O o
PlO. p=r ) T O % T
VA,.Ll—U ——
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. 7O O J
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retrogrado

Dunque difcendendo la feala, il Baffo fi rivolge in fe fteflo; e quefta
¢ la natura circolare.

Dall’ aggiunzione della nota fuddetta fi vede di nuovo il cafo, in cut
la diffonanza di quartadecima, o fia fettima maggiore rifolve rigorofamente
fopra la fteffa prima bafe, come rifolvono tutte le altre diffonanze:

A~
* ?Lzl’. fegno manifeftiffimo della univerfal perfezione
41! dell’ armonico fiftema , quando fedelmente fia
-— offervata la fua natura, e gli fi congiungano li
fitemi dedotti , ficché diventi un folo fiftema
o7 univerfale . La propofizione & vera , purche fi
1P ———¢ diftingua foftanzialmente il genere diatonico da-
= 1 glt altri dae generi. Mi fpiego, e la fpiegazione

porra affatto in chiaro quanto fin qui fi & detto,

e dimoftrato fopra li tre fiftemi. Nel terzo Capitolo fi ¢ dimoftrato il

confine della progreflione armonica dentro la feftupla, e nulla pir, E cid

in forza della ragion dupla, la quale per fe ftabilifce fitema perfetto, € u-

niverfale, ch’ & 1l diatonico, a differenza degli altri due fiftemi, Croma-
tico
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tico, Enarmonico, imperfetti, e particolari . La perfezione, e univerfa-
lita del genere diatonico a confronto degli altri due fi fa evidente in pra-
tica, quando appunto de’ tre generi fi faccia un folo fiftema . Perchd ri-
fpetto al fiftema confonante univerfale I' armonia del tuono principale del-
la Compofizione non pud, n¢ dev’ effer fe non del genere diatonico con-
fonante, cio¢ di terza, quinta, ottava, € nulla pit . Da cid ne viene,
che qualunque nota, che fia principio, e fine di compofizione ; qualun-
que ultima nota di cadenza intermedia , che formi compimento di fenfo
muficale ; qualunque nota , che coftituifca tuono relativo al tuono prin-
cipale, efclude affatto qual fi voglia armonia , che non fia la diatonica
confonante di terza, quinta, ottava . Per efempio vi ¢ la fettima confo-

I

nante qui fopra dimoftrata, quale avendo la fua forma in 7, e perd ri-
manendo efclufa dalla feftupla, non pud , n¢ deve aver luogo in alcuna
delle note fopraffegnate , bencht fia confonante . Potrd aver luogo nella
prima delle due note, le quali formano cadenza armonica , come lo ha
in Cfolfaut dell’ ultimo efempio qui fopraflfegnato. Ma non potrd mai a-
verlo in Ffaut, ch’ & la nota della cadenza ; e cosi a ragguaglio, e uni-
verfalmente in qualunque cafo. Rifpetto al fiftema diffonante univerfale &
chiaro, che I’ armonia fondamentale, fopra cui fi reggono le diffonanze,
¢ fempre diatonica : non effendovi, né potendo effervi cafo alcuno, in
cut fi trovi diffonanza fondata f{u altra armonia, che di terza , quinta,
ottava. Ecco dunque ad evidenza {piegato in pratica cid, che fi & volu-
to fignificare nella dimoftrazione del fecondo Capitolo riguardo alla feftu-
pla, come periodo, e compimento della eftenfione integrale del fiftema fi-
fico armonico. Quando de’ tre fiftemi fi faccia un folo fiftema, fi trova
e dimoftrativamente, e praticamente , che il diatonico formato dalla du-
pla nel fuo centro, e dalla feftupla nella fua eftenfione & il perfetto, e
I univerfale in si fatto modo, che fenza quefto fia impoffibile I’ ufo de-
gli altri fiftemi. Si trova , che il folo fiftema diatonico fi regge da fe,
ed & fufficiente a fe fteflo; e perd fi & ufato da” Greci, dagli antichi I
taliani, e fi ufa da noi quando fi vuole a tutto rigore della fua natura,
e coftituzione, Si trova finalmente, che il di pii ¢ bensi legittima con-
feguenza di quefto antecedente, ma non mai neceffaria; perche finalmen«
te tutco il di pit & bensi modo diverfo di armonia, ma non ¢ gid fo-
ftanza diverfa. Come foftanza , & fempre la dedotta dalla feftupla fenza
che fia mai poffibile n¢ dimoftrativamente, n¢ praticamente di alterarla.
Dunque con tutta ragione refta dimoftrato, e confermato nella feftupla il
compimento, ¢ periodo del fifico armonico fiftema. E qui finifco il quar-
to Capitolo, che al pari dell’ altro ¢ quafi riufcico un trattato . Ma in
cid non ho colpa, perch® non & in mio arbitrio il dividere cid , che I
armonica natura congiunge.

CA-
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CAPITOLO QUINTO.

De Modi y o fiano Tuoni muficali , anichi ,
e moderni .

Alla differenza delle chiavi muficali , e dalla diverfa pofizione della

Scala diatonica comune deducendofi li modi, o fiano tuoni mufice-
i, parte foftanziale della noftra mufica Ecclefiaftica, e molto” pilt della
Greca mufica antica, diventa percid neceffario quefto capitolo, in cui per
altro nulla vi puod effer di dimoftrativo, e poco di fifico. Finché ho na-
vigato per il mio mare, ho fatto fempre firada ficura. Ma per ben fer-
virla dovendo io paffare ad altro mare, ch’ & incognito a quanti fiamo,
non fo cofa poffa accadermi. Non afpetti dunque da me in quefto capi-
tolo quella franchezza, che nafce dalla ficurezza della verita, com’ ella ha
veduto ne’ capitoli antecedenti. Gradifca folamente il vero facrifizio del-
la mia obbedienza nel cafo prefente, in cui fapendo io il di lei particolar
defiderio d’ internarfi in tal precifa materia ( veramente intereflantiffima ),
per obbedirla entro nella medefima a tentone.

La foftanza della materia fi & da un canto la ricerca de’ modi muficalt,
per di cui mezzo, e della Poetica orazione gli antichi Greci eccitavano,
e fedavano a talento le paffioni dell’ animo umano ; e dall’ alro fi & il
confronto di quefti modi antichi co’ noftri moderni. Per ridurre alla mag-
gior chiarezza poffibile la materta ch’ & la pib involuta, e la pih ofcura
di quante fi poffanc mai trattare, & neceffario in primo luogo I’ intende-
re, cofa voglia fignificarfi per la parola Modo. Il modo intefo nel fenfo
antico in genere ( che da’ Greci fi chiamava con altri nomi di Tropo,
di Armonia ec. ) fignifica una cantilena determinata per legge a confi-
ne di grave, e acuto; a Intervalli; ad afcefa, e difcefa; ad accenti mu-
ficali relativi al metro ; e a ftrumento , che accompagnava il canto del
mufico Poeta. A ragguaglio poi delle materie, che fi trattavano nella Poe-
tica orazione, o mefte, o allegre, o onefte, o lafcive; o furiofe, e bac-
canti, o gravi, e religiofe ec:, erano determinatt li tali modi in fpecie
con le particolari condizioni di tal confine di grave, e acuto; di tali in-
tervalli ; di tale afcefa, e difcefa ; di tali accenti relativi al tal metro,
e del rale ftrumento. Ciafcun modo aveva il fuo nome particolare, Do-
rio, Frigio, Lidio, Eolio, ec. ed era precifamente adatrato alla materia
particolare, a cul conveniva, e per cal era iftituito. Quefto & quanto fo-
pra tal materia fi pud appreflo a poco rilevare di netto, e ficuro dalla
Storia , perche in cid convengono ( poco pit , poco meno ) gli Storict
antichi, e moderni. Se poi fi pretenda in forza della fteria di poter ine
dividvare le fuddette circoftanze, il cafo & difperato, perche le ftorie an-

tiche



TRATTATO DI MUSICUA. 135
uche tra lovo, € molto pii le moderne fi contraddicono; e quel, ch’ @
peggio , mancano affatto monumenti, ed efempj . Pare in confeguenza,
che fi poffa dubitare, fe la ftoria fia vera, o falfa. Ma tali fono gli an-
tichi, che la riferifcono, ch’ & temerith efpreffa il dubitar della fua veri-
ta. Platone, e Ariftotile baftan per tutti, e fanno abbaffare il capo. Se
poi ella mi domanda, fe tal cofa fia poffibile in natura, le rifpondo con
franchezza che si, perche fon teftimonio io fteflo della poffibilita per mol-
ti cafi a me occorfi, de’ quali ne riferird un folo,; L’anno quattordice-
fimo ( fe non fallo ) del fecolo prefente nel dramma, che fi recitava in
Ancona, v’ era ful principio dell’ Atto terzo una riga di recitativo non
accompagnato da aleri ftrumenti, che dal Baffo, per cui tanto in noi Pro-
teffori , quanto negli Afcoltanti fi deftava una tal, e tanta commozione
di animo, che tuttt fi guardavano in faccia I’ un I’ altro per la evidente
mutazione di colore, che {i faceva in ciafcheduno di noi. L’ effetto non
era di pianto ( mi ricordo benifimo, che le parole erano di fdegno ) ma
di un certo rigore, e freddo nel fangue , che di fatto turbava I animo.
Tredeci volte fi recitd il dramma, e fempre fegui I’ effecto fteflo univer-
falmente ; di che era fegno palpabile il fommo previo filenzio, con cui I
uditorio tutto fi apparecchiava a goderne I' effetto . Ero troppo giovane
per aver avvertenza di confervare I’ efempio, ed ora me ne duole. Che
1l Compofitore ( benché¢ womo eccellente di quel tempo ) fapefle per fcien-
za, che ne doveva feguire quel tale effetto , io no’l credo ; ma credo
bensi, che come uomo di ottimo gufto, e di fommo giudicio ch’ egli e-
ra, fia ftato condotto dal buon fenfo e dalle parole, ed abbia in quel pun-
to incontrato accidentalmente la veritd di natura . E quindi conchiudo,
che fe fi da il principio della commozione, non vi & ragione in contratio
per il fuo progreflo, e per la fua determinazione. Il fatto &, che in pic-
coli movimenti, e per poco tempo molte volte da’ Compofitori s* incon-
tra qualche punto fortunato di tal forte. Ma non vi & regola, n¢ f{cien-
za di ottenerlo con certezza quando fi vuole , e molto meno di conti=
nuarlo per molti movimenti, e per qualche tempo notabile ; e quefto &
quanto io credo poter avanzar di ficuro fopra la ftoria, € fopra Ia pofli-
bilita del fatto rifpetto &’ modi antichi.

Rifpetto @’ noftri modi moderni , che con altro nome chiamiamo
Tuont, benche fi fappia di certo la loro natura, non riefce perd lo ftef-
fo intorno al loro numero. La pratica comune, e I’ ufo Ecclefiaftico, a
cui fervono in genere, gli ftabilifce otto. Zarlino ha pretefo , che fiano
dodeci. Altri hanno pretefo altrimenti. Ma il loro numero nulla impor-
ta al prefente bifogno; bafta, che fi fappia la loro formazione , e natue
ra. Quefta confifte intrinfecamente nella fcala diatonica comune, confide-
rata nella fva eftenficne di ortava, nella fua divifione armonica, e arit
metiea, e nella diverfitd del lnogo de’ femituoni della fcala, qual diverfica
non procede, ne.pud proceder da altro principio, fenon dal cominci;re la

ca-
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fcala da note diverfe. Si fono ftabilite dunque le ottave con quelt’ ordine.
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Si fono divife armonicamente , e aritmeticamente in quefto modo.
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Si fono riempite tutte con g’ intervalli della fcala diatonica corrune
( indi la diverfitd del luogo de’ femituoni ), e a ragguaglio fi fono ftabi-
liti con lo fteffo ordine gli otto tuoni, quattro armonict , o fiano auten-
tici, quattro aritmetici, o fiano plagali. Vi fono poi leggi, e regole per
le cantilene, e cadenze rifpettive, coficch dalla cantilena, e dalla caden-
za fi conofce ciafcun tuono. Quefta & la foftanza de’ noftri modi, o tuo-
ni. Benche poi io abbia trovato anneflo I’ addiettivo di Dorio al primo
wono, atto agli affetti gravi dell’ animo ; d’ Ipodorio al fecondo , atto
a rallegrare lo fpirito ; di Frigio al terzo atto ad eccitar I ira ; d I-
Pofrigio al quarto , atro ad indurre la quiete ec., ella pud credere, che
1o non fia reftato perfuafo. Son bensi perfuafo affatto , che quefti noftri
modi null’ abbian che fare con gli antichi; e fon perfuafo di piu, che la
loro iftituzione non fia la pitt legittima . Perche in fuppofizione , che fi
voglia divider la ottava armonicamente, e aritmeticamente , la divifione

non ¢ la iftituita, ma & quefta. avm: aytim:
oo o
Cos: & divifala fteffa ottava: non mai in quefto modo, avm_ariim:

perche la divifione non cade fopra la fleffa ottava, |
ma fopra due ottave diverfe . Si dird, che null’ al-
tro fi ¢ voluto nella iftituzione , fenon il trafporto

della quarta acuta Eﬁ in quarta grave,
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data fempre la ftef-
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o
fa quinta. F Indi la diverfitd della cantilena rifpetto a grave, e
acuto , € 7y, la diverfith della cadenza. Io rifponderd , che va be-
ne fecondo ™~ la volontd, e I’ arbitrio; non va bene fecondo la na-
tura, e la ragione. O fi vuole diverfitd intrinfeca nelle cantilene, e xllel.
e
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le cadenze, o no. Se non fi vuole, & inutile la iftiruzione; fe fi vuole,
non & quello il vero modo di otrenerla, ma & quefto . Date le chia-
vi muficali di Ffaut, Glolfaur, Glolreut, e a ragguaglio date le tre ot

P =
tave di terza maggiore 'HI—O— con le fue relative di terza
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minore \HF—m/———= , fia fatto I'efame, quali fizno riducibili a pro-
porzione ~—y—— geometrica difcreta, ¢ quali non lo fiano. Tro-
vo, che T le due otrave di Ffaut, e di Dlafolré non poffo-
no effer riducibili a tal proporzione ; perché non poffono effer divife fenon
armonicamente /7] __e_"_':__ : non mal aritmeticamente ,’\,' s
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erch Bm} non pud effer divilore, o fia mezzo aritmetico della Orrava
F, f: dovrebbe effer bfy. Ma quefto & efclufo dalla fcala diatonica. Duna
que Gfolreut non pud effer divifore, o fia mezzo aritmetico della otta-
va D, d, perche la fua terza & maggiore, e la terza di Dlafolré ¢ mia
nore per natura della fcala. Dunque contrarieta , e ripugnanza di armo-

nia nelle due note - s quali. dqvx:ebbero formare la cadenza
aritmetica, o fia plaga- J2= — le,feil divifore, o fia mezzo aritmetico
Glolreut foffe della ftef- o—— {a natura di armonia dell’ eftremo Dla~

folré . Dunque li due ~T tuoni fuddetti non fono divifibili, fe.
non armonicamente ; e perd incapaci di altra cadenza, che di cadenza ar-
monica . Dunque li due tuoni di Ffaut, e di Dlafolr¢ non poffono effer,
{fenon autentici.

Trovo, che le due ottave di Cfolfaut, e di Alamiré fono riducibili a
proporzione geometrica difcreta , percheé fono capaci del mezzo armoni-
<o, e del mezzo aritmerico fecondo la natura dell’ armonia rifpettiva
A SS A ~ . E chiaro . Dunque li due tuoni di Cfolfaut, e
( \ID -o—c . . o .

7 di Alamiré poffono effer autentici, e plagali.

——O S
arm ryvitm avm: aritme
Trovo finalmente, che le due ottave di Gfolreut, e di Elami non fo«
no riducibili a proporzione geometrica difcreta , percht fecondo la natue
ra della loro armonia non fono capaci , fc non del mezzo aritmetico:

L-e; ©~ non mai del mezzo armonico 'e'q » perché Dla«
(—8— [olre, che per natura della Sca- Y la & di ars
€l. monia di terza minore , non Ll pud effer di-

vifore armonico della ottava G, g, che per la ftefla natura ¢ di armo-

S nia
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nia di terza maggiore ; e perd non pud darfi la cadenza armonica in
=7y — . Bmi nonpud effer divifore armonico dellaottava E, e, per-
- ty che la di lul quinta manca per natura della fcala di un (e

mituono € perd non pud darfi la cadenza .

Q_.
—

4
Dunque i due tuoni di Gfolreut, e di Elami non poffono effer , fenon
plagali. Cosi vedo diverfitd intrinfeca nella iftituzione, e nel rifultato; e
cosi 1 tuoni fono otto realmente. Ma tutto cio di paffaggio, e torno all’
intento primo, ch’ & ( a dire il vero ) non di ricercare , ma d’ indovi-
nare i modi antichi, di fpiegar i moderni, e compararli tra loro . Ma
uanto fon noti, e fpiegabili 1 moderni, altrettanto, e molto pir effen-
30 ignoti gli antichi, refta impoffibile il loro confronto, e qui il capito-
lo dovrebbe ragionevolmente aver fine. Ma dovendo io continuarlo per
obbedirla, il di piir, che dird, fard da me fedelmente diftinto nelle fue
claffi, di ficurezza, di dubbio, e di opinione.

Premerto le cofe ficure. La prima di quefte &, che li modi noftri mo-
derni nulla han che fare co’ modi antichi. Non mi faccio merito della
prova, perche troppi fon quelli, che innanzi di me I’ hanno provato. Tut-
tavia il modo fard differente, e fervird per condurmi a dir cofe di qual-
che importanza.

Primieramente gl’ intervalli de’ modi antichi fono affatto diverfi da’ no=
ftri: non dico tutti, ma in parte, Ariftide enumera fei modi con la pre-
cifione degl’ intervalli , che li compongono. In ciafcun modo ( a nulla
fervendo 1l riportarli intieri , e co’ loro nomi ) dev’ effervi il % e-
narmonico . Diefis in omnibus audienda eft enbarmonica ; ed & quefto

iy . Li modi noftri fondati nella fcaladiatonica comune
— —ry~ non hanno, n¢ poffono avere tal intervallo a noi af-
= fatto ignoto, e per noi inefeguibile . Li modi anti-

chi muficali erano si rigorofamente congiunti alla pro-
fodia, che il Popolo giudicava i falli ( fe ve n’ erano ) commeffi dal mu-
fico Poeta nelle fillabe lunghe, e brevi relativamente alla Poefia, € alla
Mufica: punto di floria, in cui tutti convengono. Quefta & una idea afe
fatto lontana da’ noftri modi moderni, e dalla noftra mufica in genere,
in cui ( parlando finceramente ) facciamo fervire la profodia alla mufica,
e non la mufica alla profodia. Ma pilt. Nella legge prefcrittafi dagli an-
tichi di confervare a rigore nella mufica le fillabe lunghe , e brevi, era
impoffibile il vocalizzare , ciot il protrarre una vocale col canto per
pit tempo di quello importava la fillaba . Noi per il contrario prolun-
ghiamo le vocali per pit battute, bench¢ molte volte fiano brevi, co«
me % di amen, ¥ di adore ec.
Ma qui ella, Sig. Conte, mi ricercard, fe veramente fia poffibile con-
fervare nella mufica a rigor di battuta le fillabe lunghe, e brevi ‘o Io le
rifpon-
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rifpondo , ch’ & poffibile in genere, in fpecie, in individuo, percht, co-
me fi ¢ detto nel Capitolo antecedente, nel valore delle note muficali vi
¢ tutto il bifogno a tal effetto. Tuttavia & neceffario diftinguere . O il
valor della fillaba fi prende a tutto rigore, o difcretivamente. Se a tutto
rigore, ¢ fuordi dubbio, che una fillaba lunga deve valere il tempo dop

pio di una fillaba breve ; n¢ pili, n¢ meno . A ragguaglio rigorofo una

minima vale 1l tempo 10 di una femiminima
E po doppio 5 »
1
I
quefta il doppio di una croma =
| VA
T4

Ammeflo quefto rigore, ecco la corrifpondenza della profodia, e del«
la mufica in un verfo efametro
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Con quefti due efempj null’ altro pretendo, fe non di far vedere qual
profpetto , e qual progreflo di note muficali rifulta in ciafcuno de’ due
tempi , quando fi riducano rigorofamente le note al valor delle fillabe.
Ma non pretendo poi, che le fillabe in st fatto modo difpofte dalla mi-
fura, o fia battuta , corrifpondano rigorofamente al fenfo muficale a ca-
gione di quanto fi & detto nel Capitolo antecedente fopra gli accenti lun.
ghi e brevi della mifura. Secosi foffe apprefloi Greci, no’l fo; ma co-
fa fimile doveva effer di neceffity affoluta, fe fi dovevano diftinguer in
mufica le fillabe lunghe dalle brevi. Ma la mia opinione ¢, che la mi-
fura appreflo 1 Greci fofle prefa difcretivamente, e non a rigore. Se fono
ftati veri imitatort della natura, e fe con la Poefia congiunta alla mufica
eccitavano, e fedavano le paffioni, & forza, che abbiano avvertito a cio,
che fuccede nell’ umano difcorfo. Quando quefto fia congiunto a paffione,
I’ effetto naturale & ( a ragguaglio della paffione ) maggior, e minore in-
flefione di voce; maggior, e minor acume, e forza di tuono; maggior,
e minor prolungamento di parole, e fillabe ec. Nella efpreflione della paf-
fione s incontra quella parola , che piu fignifica » quefta ( e fenza fiu-
dio ) fi pone in maggior vifta delle altre, affrettandola , fe d’ ira, pro-
lungandola , fe di meflizia ec., e cosl tutto a ragguaglio. Il mufico Poe-
ta ( fe vero Filolofo ) dovendofi conformare alla natura , doveva incon-

S 2 tra-
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trare cafi infiniti, ne’ quali le fillabe lunghe fi dovevano prolungare , le
brevi accorciare molto piir del rigorofo valore naturale per ben efprimer
la paffione; e cid a confronto del valor naturale di quelle altre, che non
fervivano alla paffione, fe non per difporla. Dunque era neceffaria una
difcretiva, e non una rigorofa battuta. In tal cafo la loro mulica fi ral-
fomigliava al Recitativo de’ noftri Drammi Italiani, in cui la battuta & a
difcrezione , anzi appena fi accorge, che vi fia battuta . Cosi dev’ effer
certamente , fe fi deve imitare la natura di qualunque paffione , in cui
per coftante che fia , non &, né pud efler regolato dalla cguaglianza il
fuo moto, che per intrinfeca natura & ineguale . Dunque niuna ferie di
batrute eguali pud corrifpondere a tale idea ; anzi non pud corrifponder
nemmeno la mutazione della battuta di tempo ordinario in tripola, o per
lo contrario , perche nella diverfitd de’ tempi vi & fempre la eguaglianza
de’ moti coftitutivi de’ tempi . Nella femplice narrazione pud aver luogo
la eguaglianza de’ moti , e in confeguenza la battuta a rigore . Ma s &
vera la propofizione, che per muover altrui bifogna effer moflo in fe ftef
fo, (ed io la tengo per vera ) poche faranno le narrazioni, che fecon-
do natura poffano effer regolate da moto eguale, perché poche fono le af-
fatto efenti da qualunque paffione.

Mi conferma poi nella mia opinione I’ offervare, che la mifura difcre-
tiva non folo non pud mai pregiudicare al valor delle fillabe, ma anzi aju-
ta infinitamente a determinarle quali fono con I’ avvertenza di una regola
fola, ch’ ¢ di dare in qualunque cafo almeno il doppio valor di tempo alla
fillaba lunga a confronto della breve. Chi di noi dubitard, fe dato in mufica

-y b =A%
il dattilo rigorofo @@~ a confronto del diferetivo, .
~ T A\ z
Va) Py Q.

) avtava Sarbara
la prima fillaba del difcretivo (e lo fteflo fi dica delle due brevi ) fia

lunga? Sard anzi il contrario, e faremo pit certi del valore delle fillabe
nel fecondo modo, che nel primo. Indi comodo infinito al mufico Poeta
d’ imitar con fomma facilita la natura. E fe noi, propoftoci lo fteflo fi-
ne cosi faremmo, perché vogliamo credere, che i Greci abbian fatto al-
trimenti 2 Fin qui non intendo di aver deviato dal propofito , ch’ & il
confronto de’ modi antichi co’ noftrl moderni, perch’ eflendo infeparabile il
confronto dalla ricerca di quella tal mufica , che coftituiva 1 modi anti-
chi , quanto ho detto , e fard per dire , apparterrd fempre all’ intento.
Queft’ avvertenza diventa neceflaria, perché nel confronto fo mi lafciard
condurre dalla natura, e dalla ragione fin dove arrivard a comprendere I
una e I’ altra. Stard all’ argomento nella foftanza ; non vi ftard forfe nell’
ordine. Ma innanzi.

A’ noftri modi moderni & congiunta I' armonia equitemporanea forma-
ta dal concerto di voci diverfe, Baffo, Tenore, Contralto , e Soprl:imo.

Ella
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Ella fa, ch’io non fon uomo erudito . Pure mi & nota per buona forte
la difputa famofa, fe gli antichi conofceffero, e trattaffero I’ armonia in-
tefa nel noftro fenfo ; ma non mi & nota la decifione. In tal cafo & for-
za ricorrere alla fonte comune, ch’ ¢ la natura . La fpecie umana ¢ la
fteffa, le paffioni fono le ftefle. Nulla importando nel noftro cafo la lo~
ro diverfa modificazione relativa o’ tempi , coftumi, leggi, educazione,
governo ec., € baftando al bifogno, che la radice fia la ftefla , credo di
non andar errato, fe fopra quello fondamento ficuro, e comune a’ Gre-
ci, € a nol, avanzo la feguente propofizione ; che febben a’ Greci foffe
ftata nota I’ armonia equitemporanea, non potevano, n¢ dovevano ufarla
per ottenere I intento loro, ma unicamente dovevano fervirfi detla can-
tilena a voce fola. Se I intento de’ Greci era di eccitare non qualunque
commozione in genere, ma latal paffione in ifpecie , & certo di certezza
di natura, che ciafcuna paffione ha li fuoi mott particolari, e il fuo tuo«
no particolare di voce. Prendo per efempio le due tra loro oppofte paf-
fion1 pitr untverfali, I’ allegrezza, e la meftizia . L’ allegrezza ha il fuo
moto veloce, e il tuono di voce intenfo, e acuto. La meftizia ha il fuo
moto tardo, e il tuono di voce rimeflo, e grave; e cid in genere . A
ragguaglio del grado minore, o maggiore della rifpettiva paffione ( finche
fta ne’ fuol confini, e nella fua natura ) fi altera relativamente moto, e
voce. Quefto & quanto fuccede in natura, e ciafcun di noi corofce a pro-
va in fe fteflo tal veritd, quando vi rifletta. Ora dico io, come mai pud
darfi ( fecondo natura ) che con I’ armonia di quattro voci, eftremi del-
le quali & il Bafflo come grave, il foprano come acuto, riefca di conci-
tare intieramente all’ allegrezza, quando vi & la oppofizione intrinfeca nel-
la congiunzione dell’ acuto col grave : quefto proprio della meftizia,
quello dell’ allegrezza? Ma fi dirda , che vi ¢ il fupplemento nel moto,
che a tal efferto fi dard veloce alla voce acuta. Va bene per una parte,
va male per I’ intiero, perché moto, e voce particolare & la propriety di
ciafcuna paffione: non il moto difgiunto dalla voce, n¢ la voce difgiun-
ta dal moto. Quefta, credo io, & la cagione di cid, che pii volte fuccede,
quando da noi fi afcolta qualche compofizione muficale ben fatta, e ben
efeguita . Non poffiamo negare di non fentire in nol flefli un principio
di commozione in genere verfo la tal paffione ; ma progreflo e determi-
nazione in ifpecie 1o non I’ ho fentito mai, perch¢ non ho mai provato
in me fteflo I’ effetto intiero . Per me tengo che fia impoffibile quefto
tal progreflo, e quefto compimento di efferto, per I’accennata ripugnanza
che vi ¢ negli eftremi dell’ Armonia, perche effendo eftremi, e in con-
feguenza genere, ¢ impoffibile , che poffano infieme convenire alla pro-
duzione di un’ effetto particolare. L’ effetto fard generale, com’ & la ca-
gione. Vi fard dunque commozione in genere verfo la tal paffione ; non
vi farh mai la paffione fpecificamente determinata.

Vi & poi d aggiungere in ifpecie, che il tal moto, e la tal voce devo-

no
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no effer congiunti a cantilena proporzionata . Quefta ( fermandofi nel ge-
nere diatonico, in cui convengono ¢ Greci, € moderni, e che bafta all’
intento ) non pud formarfi fenon da tanti, e tali determinati intervalli, e
fono; Semituono, tuono, ledue terze , maggiore, € minore, quarta, quine
ta, le due fefte, maggiore, eminore, le due fertime, maggiore, e minore,
e la ottava: nulla di pitt, perche tutto il rimanente & replicato, e compos
flo. La natura intrinfeca di quefti intervalli, e diftintamente de’ femplici
integranti I’ armonia, cio¢ ottava, quinta, quarta, terza maggiore, € ter
za minore, non & uniforme, & diverfa s e lo ¢ in si facto modo, che va.
lendofi per la formazione della cantilena pit di quefto, che di quell’ inter-
vallo, ¢ affatto fenfibile la diverfitd dell’ effetto. Figuriamoci dunque, che
in genere | intervallo di terza fia pitt ardito degli aleri, e che in ifpecie I
intervallo di terza maggiore convenga all’ allegrezza; e perd fi formi una
cantilena, ladi cut bafe fia in ifpecie il tuono di terza maggiore , la of-
fatura fia in genere di terze maggiori, € minori, in cui I accento lungo
in forza della battuta cada fopra le terze fuddette, accid fiano pilr fenfi-
bili; fia il di lei moto veloce, e fia cantata da un foprano, accid vi fia-
no le poffibili neceffarie condizioni . Una tal cantilena fard in {uppofto
conventente all’ allegrezza. Ma pofta in armonia, & certo, che mentre la
cantilena del foprano procedera fucceflivamente per gl intervalli di terze,
I’ armonia del Baffo, Tenore, e Contralto procedera equitemporaneamen=
te, € fuccefivamente per gl intervalli di ortava, quinta, quarta, fefte,
tuono, femituono ec. {econdo la diverfa difpofizione delle voci integranti
I armonia , e fecondo il diverfo paffaggio del Baffo da una bafe all’ al-
tra. Ma come mai potrebbe darfi, che a confronto di tant intervalli di-
verfi equitemporanei dell’ armonia, che pur fono di maggior forza, gl in-
tervalli fucceflivi della cantilena acuta produceffero I effetto, per cur pro-
durre era formata la cantilena 2 Ne¢ giova il dire , che la voce acuta,
com’ eftremo pil intenfo,, effendo la dominante , fi fentird diftintamente
a confronto delle altre voci, e perd potry produrre il fuo efferto. Quefta
propofizione & falfa in armonia. Tre voci contro una fola han pii forza,
febben la fola fia pit intenfa, le tre piu rimefle . Quefta & la veritd in
pratica, quando le voci fiano tra loro proporzionate . Ma fi conceda la
propofizione. Domando , fe in grazia delle voci aggiunte per I' armonia
vi fard, o no diftrazione in chi afcolta , come forzato ad afcoltare e la
voce principale, e le aggiunte? Non mi fi pud negare, vi fard diftrazios
ne; e quefta & pilt che baltante a diftrugger I’ intento principale . Non
¢ gia una leggiera imprefa il voler eccitare con Poefia , e Mufica la tal
determinata paflione . Io per me la credo molto maggiore di quella, a
cut fi accinge I’ Oratore per commuovere, e perfuadere; anzi la maffima
tra quante accadano nella poffibilitd delle cofe umane. Per ottener quefto
¢ neceflario di ridurre I’ animo umano a totale attenzione , anzi ad in-
tenfione di attenzione . E' impoffibile I ottenerla, fe fi dia luogo a qualun-

que
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que ben minima diftrazione, e quefta veritd & veritd di natura, non @ pro=
duzione della miatefta. Dunque fard impoffibile ottener I’ intento di eccie
tare la tal determinata paffione con cantilena congiunta all’ armonia inte-
fa nel noftro fenfo ; e al pit, come ho detto fopra, fard poffibile un
principio di commozione in genere . Dunque fe agli antichi Greci foffe
ftata nota I’ armonia nel noftro fenfo, non dovevano, n& potevano valer=
fene per ottenere il loro intento, perché rifpetto a’ princip) di natura, in
cui tutti convengono certamente, noi ftefli, a cui ¢ nota I’ armonia, fa.
remmo obbligati ad efcluderla, e a valerfi della cantilena a voce fola per
ottenere lo fteflo intento.

Pih volte ho detto qui fopra, armonia intefa da’ Greci nel noftro fen.
fo. Mi fpiego. Non pud negarfi, che i Greci in qualche fenfo intende-
vano I’ armonia, percht di quefta parola fono piene le loro ftorie , pre-
cetti, € monumentt. Piu; chia:pavanp intgrvalli gonfqnangi la ottava, la
quinta, e la quarta ; diffonanti tutti gl intervalli minori della quarta-
Dunque la loro armonia era formata non come la noftra di note equitem-
poranee, ma di note fucceflive, e intendevano ( per parlare a noftro mo-
do ) che i falei di quarta, quinta , e ottava foflero armonia, e foffero
confonanti; e che le note muficali riempitive della qnarta foffero diffonan«
ti . Perd avevano formato li tetracordi, o fiano falu di quarta, come ful-
cri di armonia confonante , e quefti fecondo 1 diverfi generi, Diatonico,
Cromatico , Eparmonico , gli avevano riempiti con varie divifioni . Si
vede chiaramente, che il loro fondamento maffimo , e primo & fara la
dupla geometrica difcreta in genere, s~ "~ in di cui relazione

hanno ftabiliti per armonia , e con- ‘fFfE—¢3—— fonanza li falti di
uarta, quinta, e ottava . Indi date J—_—=—— le due corde gravif
?lme del loro fiftema, ciod Proslam- "~ 3279 © @ banomenos,e Hypa-
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Q
quale col quinto Hyperboleon [E—= torna a formare la dupla geometria
ca difcreta At5-—"- 1l quarto tetracordo Diezeugmenon qm——-
=Y =)

A4

¢ in ottava del fecondo Hypaton. E' forza, che cosi abbiano penfato, e
intefo, perche cosi tutto fi accorda nel loro fiftema . Quando cio fia, e
i Greci abbiano ben dedotto da’ loro principj, legittima confeguenza fi ¢,
che in tutti i tre generi il principio, eil fine delle loro cantilene foffe ne’
fulcri della loro armonia, ciod negli eftremi de rifpettivi tetracordi, quas
li gia fi fa, che ufavano afcendendo, e difcendendo . Dunque una fpecie
delle loro cadenze doveva effer in quefto modo nel genere Cromatico
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m » nell’ Enarmonico - . Il mio ra-
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ziocinio & ftretto , e dedotto da’ loro dati; pero tengo , che concluda.

Molto pitr, perche tale fpecie di cadenze ¢ in genere fecondo la natura

del femituono maggiore difcendente, ed ha un’ ottima grazia . In ifpecie
fa vedere qual effetto particolare produca nella cadenza del genere cro-
matico il paffaggio da Ffaut 3% a Ffaur naturale ; nella cadenza del ge-
nere enarmonico la divifione ( qualunque ) del femituono maggiore, qua-
le in tal luogo, intenzione, e circoftanza non & di difficile elecuzione.

Molti efempj per altro abbiamo nel Canto Ecclefiaftico antico ( tutto
di genere diatonico ) di cadenze formate col femituono maggiore difcen-
dente. Non farei lontano dal credere, che tra quelle antiche cantilene ve
ne fia qualcheduna di legittima fecondo i Greci efemplari, fe non mi fa
cefle oppofizione il non effervi corrifpondenza alcuna tra la Mufica, e la
Profodia. Bifogna confeffar certamente effervene qualcheduna talmente pie-
na di gravitd, maefta, e dolcezza congiunta a fomma femplicita mufica-
le, che noi moderni duraremmo fatica molta per produrne di eguali. Nul-
la importando al bifogno I' efame della loro Epoca , bensi I elame della
loro natura muficale, ¢ certo , che fono cantlene iftituite per una fola
voce ( che poi quefta voce fia moltiplicata all’ unifono da un Popolo in-
tiero, nulla deroga al fine della iftituzione, perché I’ unifono & in ragio-
ne una voce fola ); fono fempliciffime; partecipano molte della natura di
Recitativo, ma in largo; molte della natura di canzone ; molte dell’ u-
na, e I’ altra; niuna & legata a battuta rigorofa, ma a difcretiva; e cia-
fcuna derermina il tuono, in cui & compofta ; ed & confinata da regola-
re, e comoda eftenfione di grave, e acuto. Una tal idea & in genere fe-
condo natura, e rifperto alla univerfalica delle cofe ¢ impoflibile ilf pen.

ar
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far pit femplicemente, ed ¢ impoffibile, che i Greci ftefli abbiano potu~
to di prima intenzione penfare altrimenti. Anzi effendo effi rifpetto a noi
li primi iftitutori, & forza , che abbiano incominciato da quefta idea di
femplicitd, perche per quanto I’ uomo fia capace di arte, e raffinamento,
nella prima invenzione, e iftituzione delle cofe, fi fa, che pud tutro la
natura, nulla I’ arte, che anzi non ha luogo, fenon fu’l dato di natura.
In quefta univerfalitd d' idea muficale tengo per certo, che conveniffero 1
modi antichi de’ Greci co’ noftri modi antichi Iraliani, che qui devo co=
minciar a diftinguere da’ noftri veramente moderni, di che renderd conto
tra poco . La fpecifica differenza degli antichi de’ Greci fi riduceva alla
precifione de’ moti, che noi du*emp {pezzature d} note muficali fecondo il
diverfo valore delle fillabe ; alla precifione della fcieltadellatal voce relativa
all’ acuto, e al grave, che noi diremo Baffo pili che Tenore, Tenore pin
che Contralto ec.; alla precifione de’ tali intervalli, come fulcri, e pofe
di cantilena, e quegli intervalli minori ( poi. di.remo fcale), che doveva-
no empire i maggiori, e dovevano effer limitati alla tale eftenfione ; alla
precifione delle maniere dt elpreflione , differenti in ciafcun modo ( noi
diremo buon gufto ) fecondo la natura della paffione , a cui fi aveva I’
intento ; alla precifione di quel rale ftrumento alla voce congiunto, che
pit conveniva al modo, e alla paffione. Quefte fono tutte avvertenze di
natura, ed io non m’ impegno di averle affegnate per T intiero . Si age
giunga di pili, che tra’ Greci il Mufico era congiunto al Poeta, il Poe-
ta al Filofofo; e un’ uomo folo, come Mufico, Poeta, e Filofofo tratta-
va cofe di natura fecondo natura appreflo nazione defta, ecclta, e inte-
reffata nelle cofe ftefle. Non fon perfuafo, che la mufica fia paffata do’
Greci 2’ Latini con quefta idea - molto meno da’ Latini a noi. Indi la
fua declinazione, e perdita totale . Cid , che 2’ noftri antichi Italiani &
rimafto, fi & il folo materiale {pogliato affatto della maggior parte, e pit
importante delle {foprammentovate precifioni . Che ne’ modi delle antiche
Ecclefiaftiche cantilene fia confervata fedelmente, e precifamente la natura
del modo fecondo le regole a ragguaglio ftabilite , & cofa vera, ma vi
manca il pil; ed &, che fia provato effer quelle in precifione le regole,
che per cio adopravano i Greci. Per altro 2 moti, o fia fpezzature di
note con ragione, ¢ Profodia a tal efferto ordinate; a determinazione di
cantilena da affegnarfi piuttofto alla tal voce grave, che alla tale acuta,
o per il contrario; alla fcielta di tali intervalli piuttofto che di alerig
alla efpreflione della cantilena piuttofto con quefta , che con quella
maniera; a fcielta di ftrumento conveniente al modo , fin da allora fi &
lafciato di penfare, ne vi fi & penfato mai pit. Quanto poi vi abbiamo
aggiunto del noftro, fi & I armonia equitemporanea , ch’ ¢ il concerto a
pit voci, la modulazione, e le buone maniere, o fia buon gufto. Qual
effetto poffa produrre la noftra armonia rifpetto ad un tal fine , credo di
aver provato abbaftanza, che niuno in particolare, come farebbe il bifo-
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gno. Qual effetto poffa produrre la noftra modulazione, fiamo per veders
Jo. Ho diftinto qui fopra li modi antichi Italiani da’ noftri veramente
moderni. La diftinzione era neceffaria rifpetto alla modulazione, che co-
me ho detto altrove, ed ella pur fa, vuol dire il paffaggio di armonia
dal tuono propofto a tuono diverfo , ma relativo al propofto . Ne bafta
al prefente bifogno la fpiegazione in generale; & forza difcendere al par-
ticolare in si fatto modo, che fe ne abbia idea completa , ¢ fe ne formi
fcienza, perch’ & una parte foftanziale della noftra mufica moderna, e pe-
1o doveva indifpenfabilmente aver luogo nel prefente trattato. Sia quefto
dunque 1l fuo luogo opportuno, in cul fi rende neceffaria per la compa-
razione de’ modi.

1l fondamento principale della noftra modulazione fla nelle ftefle tre
note dell’ efempio muficale 3 anneffo alla figura VII, fopra le quali fi
¢ veduto effer fondata I’ armonia, da cui fi & dedotta la fcala diatonica
comune. Il fondamento ¢ maflimo , perch® fi riduce alla dupla geome-

Ot o ja
trica difcreta 7 :n_ -~ : e perd fondamento comune a’ Greci,

eanoi. Pofta — la proporzione in tre note mufica.
V_U —
<

li ( non effendo neceffaria la ottava ) faranno “F¥: , quali fi fupe
pongono prime bafi di terza maggiore , come (@) fi ¢ dimo-
ftrato a fuo luogo. A ciafcuna nota affegnata O la fua relatic

vadi terza minore, tutte aflieme faranno
Quefte fei note in tal modo dedorte, —
¢ intefe come prime bafi, fonoil fonda- LG
mento intiero della noftra moderna modu- rekat
lazione . Quefta pud vagare, e circola-

re per qualunque delle fei note fudderte, trafportando la fcala , e I’ are
monia di Cfolfaut , che relativamente all’ efempio ¢ il tuono principale
propofto, in cui deve principiare, e terminare I’ armonia, in Gfolreut, e
in Ffaut per I’ armonia di terza maggiore ; e trafportando la fcala, e I
armonia di Alamiré ( nota relativa di terza minore a Clolfaut ) in Ela-
mi, e in Dlafolré per I’ armonia di terza minore, Indi nafce nelle noftre
compofizioni frequenza grandiffima di accidenti muficali, e perd devia-
mento dal genere diatonico, perché Gfolreur, Elami portano un diefis in
chiave ; Ffaut, Dlafolrt un |, molle in chiave . Modulando nelle note
fuddette , e determinando il tuono formato dalla fcala , e dall’ armonia
rifpettiva alle medefime con cadenze armoniche, & inevitabile I’ incontro,
e I' ufo degli accidenti rifpertivi, e quefta & la foftanza della_modulazio-
ne. Il fuo ordine poi non ha le ge ftabile, e per lo pit la fua regola &
1l fentimento del Compofitore , benche poffa dirfi, che il fentimento fa
conofcer molte veritd, le quali fervono poi di regola . Il paffare con la

mo=

5O
velat:  yefor:



TRATTATO DI MUSICUA. 1
modulazione dalla nota principale del tuono di terza maggiore alla quin-
ta del tuono ¢ di fentimento comune, e perd & fatta regola. Quefta re-
gola ha il fuo principio, e In confeguenza la fua ragione . Il tuono di
terza miaggiore & armonico per intrinfeca natura . Dunque il paflaggio
della modulazione dalla nota principale alla quinta & fecondo Ia natura
armonica , perch’ ¢ dall’ eftremno al fuo mezzo. Da quefto principio verif-
fimo ne viene, che quando con la modulazione fi coftituifca tuono, fen-
fo, e periodo , tutti per natural fentimento venghiamoa conofcere la ri-
pugnanza, che s’ incontra nel paffar con la modulazione dalla nota prin-
cipale del tuono di terza maggiore alla quarta del tuono. La ripugnanza
nafce da contrarietd di natura. La quarta del tuono divide Ia ortava del
tuono aritmericamente . Se il tuono & di terza maggiore ( armonico per
natura ), fi deve fentir ripugnanza . Se il tuono & di terza minore ( a-
ritmetico per natura ), non {i fentird ripugnanza alcuna. E' vero che tal
ripugnanza non procede da difetto, che vi fia o nella pianta, o nel Com-
pofitore. II tono di Cfolfaut ¢ compofto dalle due nature, armonica, e
aritmetica, e perd la modulazione giuftamente pud procedere per li due
mezzi , armonico, aritmetico. Ma pure effendovi nello fteflo tuono le due
modulazient, il confronto, che nafce neceflariamente dalle medefime, fcuo-
pre la perfezione dell’ una, la imperfezione dell” altra, ¢ fa fentire que-
fa ripugnanza . In genere fe fi avverrira alla natura del tuono, e alle
note relative pit proffime, coficcht la modulazione proceda per gradi, e
non per falti ( farebbe per efempio un falto, e non un grado di modu-
lazione il paffar fenza mezzo conveniente da un tuono di fj a un tuono
di X¢, e per il contrario ), fe fi avvertiry a mantener la modulazione
pit nel tuono principale, che ne’ tuoni accefforj, e relativi ( fi fente mol-
te volte il contrario ) e diftintamente nel principio, e fine della compo-
fizione , con tali avvertenze riufciranno perfette le noftre modulazioni.
Ma troppo vi farebbe che dire impegnandofi in quefto argomento, e pe-
ro bafti la idea generale, come fufficiente al bifogno. Non cosi nelle can-
tilene Ecclefiaftiche, e nell’ armonia, e cantilena de’ modi del fecolo deci-
moquinto. Altra modulazione non fi trova, fenon la intrinfeca del tuono
propofto, e tutta la mufica di que’ tempi fta perfettamente , e rigorofa-
mente nel genere diatonico. E perd non fi trovano accidenti di forte al-
cuna, fe non il diefis neceflario alla fettima nota della fcala di terza mi-
nore per formar la cadenza armonica del tuono propofto, che fempre & I
unico, e il folo della intiera compofizione. Se paragontamo quefti due mo-
di di mufica tra Joro, I" antico Irtaliano era ptu grave, maeftofo, e feve-
ro del noftro; il noftro pit vario, e vago dell’ antico . Se paragoniamo
quefti due modi Ttaliani agli antichi d¢’ Greci, tengo per fermo, che I
antico Italiano foffe pilt proffimo del noftro 2 modi de’ Greci, ed @ faci
le il dedurlo dalle cofe dette. La noftra modulazione ¢ affai compofta, €
la idea formata da noi vi corrifponde, perche in genere quella compofizione
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pis fi ftima tra noi, che pi & varia nella ragionevole modulazione. Con-
feflo, che cosi in Italia che altrove fi trovano in quefto fare degli uomini
eccellentiffimi, I’ arte de’ quali mi fa maraviglia, e mi di occafione d’impa-
rare. Ma dubito con ragione, che queft’ arte non corrifponda alla natura.
Due cofe ho offervato per molto tempo con attenta rifieflione. Nelle noftre
armoniche compofizioni dopo un lungo giro di modulazicne alle volte verfo
il fine fi forma tafto fermo nel Baflo fondamentale per molte battute, €
fopra il medefimo fi modula con varj accompagnamenti , de’ quali refta
fempre bafe coftante in diverfo afpetto la ftefla nota fondamentale; e pe-
ro la modulazione refta nel tuono fteflo, di cui & prima bafe il tafto fer-
mo, quale in tal cafo non pud effer fe non o la quinta, o la nota prin-
cipale del tuono propofto. Qualunque fia la modulazione, non pud effer
che fempliciflima, quantunque vi s’ interpongano accompagnamenti difcor-
danti, perché finalmente & regolata e foftenuta da una fola bafe. Ho offer-
vato in varie circoftanze un effetto coftante. Quell’ uditorio, il quale mol~
te volte niuna, o poca attenzione ha preftato alla compofizione, I' ho ve-
duto fempre attento all’ armonia del tafto fermo. Si offervi, e trovando
che fia cosi, fi rifletta, che quefta & offervazione di natura. L’ altra mia
offervazione & comune a tutte le nazioni, appreflo le quali fia in ufo la
noftra mufica moderna. Ciafcuna di quefte nazioni ha le fue canzoni Po-
polari, molte delle quali fono di antica tradizione, molte prodotte di nuo-
vo, e adottate dal genio comune. Per lo pitt fono fempliciffime , anzi fi
offervi, che le pit femplici, e naturali fono le pi ricevute. E' certo che
in quefte n¢ vi &, n& vi pud effer molta modulazione » al piu vi fard
nella quinta del tuono. Che il Popolo afcolti pilt volentieri una di quelte
canzoni di qualunque efquifita cantilena modulata per tutto il fuo giro,
¢ offervazione quanto facile a farfi, altrettanto ficura nel verificarfi. Ma
fi dira, che I efferto & equivoco , perch® potra ugualmente procedere, ¢
procedery forfe pir dalle parole delle canzoni, nelle quali il Popolo pren-
de intereffe, che dalla mufica delle canzoni. Ed io rifpondo, che date le
ftefle parole congiunte alla cantilena femplice della canzone, e alla canti-
lena efquifitamente modulata fecondo I’ arte noftra; e dato lo fteflo Mu-
fico, che canti I una, e I altra , il giudicio favorevole del Popolo fard
ficuramente per la prima. Replico quanto ho detto altrove: la natura ha
pitt forza dell’ arte ; e aggiungo con franchezza , che il maggiore , e il
miglior genere & il diatonico, ma & difficiliffimo a ben trattarfi , perche
appunto ¢ di eftrema femplicith, come il pitt proflimo alla natura. Se co=
si ¢, la noftra modulazione ci ha deviati maggiormente dall’ intento, che
fi proponevano 1 Greci.

Refta a vedere qual effetto per ottener lo fteflo intento poffan produr-
re le noftre buone maniere, o fia cid , che noi chiamiamo buon gufto.
Quefto confifte primieramente, e principalmente nella voce del Cantante
prodotta, e portata con dolcezza, rimefla, rinforzata, foftenuta a fuo tems
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po ec. Secondariamente in appoggiature, trilli, modi di tempo rubbato, €
protratto , modi di canto naturali, e artificiali adatrati a dovere alla can-
tilena ec. Ma prima di avanzarmi in quefto propofito fi avverta a non
creder falfo il mio fuppofto, mentre fembra, che io fupponga il buon gu-
fto una invenzione de’ noftri tempi. Lo fo, non & invenzione de’ noftri,
ne degli antichi tempi: ¢ un prodotto della natura umana. Da che fi
canta, e fi fuona, la natura ftefla indipendentemente dall’ arte ha fatto
fentire prodotti maravigliofi in ogni tempo, e in ogni nazione ; e conti-
nua, e continuara in quefto pofleffo, finche duri col mondo la umana fpe-
cie. Indi & derivata " arte, e relativamente a’ tempi, e 2’ modi muficali
fon pitt che certo, che vi ¢ ftato, e dev’ effervi il buon gufto come par.
te foftanziale della mufica efecutrice. Dunque 2’ noftri tempi, e a’ modi
noftri muficali fi riferifce la mia propofizione, che perd & particolare. Se
il noftro modo di mufica ¢ diverfo da’ modi antichi Iraliani, a ragguaglio
dev’ effer diverfo il noftro buon gufto da quello de’ noftri antichi. Se fofs
fe altrimenti, non fi potrebbe negare un grave , e fommo errore in uno
de’ due modi: effendo cofa affatto impoflibile non folo fecondo la natura,
ma ancora fecondo I’ arte, che date due fpecie diverfe di mufica, a cia-
fcuna poffa convenire la fteffa efpreflione, e modificazione. La cofa & tal
mente per fe chiara, che ftimo inutile il provarla . Ma dal buon gufto
dipende efpreffione, e modificazione ; e quefte devono effer diverfe. Dun.
que diverfo il buon gufto. Non dico gia, che Ii fuoi primi , e generali
principj non devano effer uniformi in qualunque modo di mufica . Voce
ottima per natura, e ottimamente regolata dall’ arte & principio univerfa-
le; e quando manchi natura, & in c1d neceffario il fupplemento dell’ ar-
te, perch® per mio fentimento la univerfalitd , e la maggior perfezione
del buon gufto fta nella voce, e nella efpreflione . Quefto io chia-
mo il vero buon gufto fecondo natura, perché appunto conviene a qua-
lunque modo di mufica. Tutto il di pii & particolare in st fatto modo,
che quando fi efamini fenza paflione la convenienza , e la difconvenien-
za dell’ applicazione de’ trilli, appoggiature, maniere cantabili ec., fi tro-
varanno cafi frequenti affai, ne’ quali niuna di tali cofe pud ragionevol-
mente aver luogo . Nelle Chiefe fi canta Miferere me: Deus ; ne’ Teatri
fi va alla morte con le migliori grazie muficali fuddette . E' bene, che
I’ affuefazione, e il coftume non dia luogo alla rifleflione. Per altro bafta
riflettervi, percht fia immediatamente convertito nel fuo contrario qua-
lunque piacere poffa riceverfi dalla pir perfetta efecuzione . La cantilena
adattata alla paflione, la voce adattata alla cantilena , e per propria na-
turale qualitd, e per arte di modificazione, e per convenienza di grave,
€ acuto avrd luogo in qualunque tempo, e circoftanza; e in genere nul-
la pit. Difcendendo al particolare intendo beniffimo la convenienza dell’
adattazione delle noftre grazie muficali a moliiffime cantilene ; ma delle

ftefle grazie muficali a tutte le cantilene non la ho intefa, nt la inten-
de-
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derd mai. Son troppo perfualo, e convinto, che quando la cantilena fof-
fe veramente adattata alla paffione efprefla dalle parole, ciafcuna cantile-
na dovrebbe aver i fuoi modi individui, e particolari di efpreffione, e in
confeguenza il fuo buon gufto Individuo, e particolare . Che cosi inten-
deffero, e operaffers 1 Greci, ¢ di neceflita indifpenfabile rifpetto al loro
Intento s propofizione per me talmente vera, che fe foffe ftato altrimenti,
nego immediatamente 1l fatto, la ftoria, e la poflibilita di natura. Se noi
intendiamo, e operiamo diverfamente, la cagione fi ¢, che la mufica fo-
la, e difgiunta da qualunque altra confiderazione {i & fatta I unico noftro
finc, ed Intento. Propoftaci quefta come genere, {pecie, e individuo, e
tutto riportato alla medefima in quefto fenfo, vanno beniffimo , e fi ac-
cordano all’ oggetto la noftra armonia , le noftre cantilene , e il noftro
buon gufto. In queflo fenfo abbiamo qui, e altrove eccellentiffimi Com-
pofitort, ed efecutori, I arte de’ quali appaga, e contenta il genio di tut-
ta Europa: fegno manifeftiflimo 1n genere che quefta & veritd di nawu-
ra, perchd Nemo omnes fallit . Ma quando {i proponga lo fteflo fine de’
Greci, fiamo affatto lontani dalla poflibilta di ottenerlo co’ noftri mezzi.
Vi fi oppone la noftra armonia, come genere includente fpecie diverfe di
grave, e acuto. Il bifogno per ottener I' intento & di una fola fpecie in-
dividuata alla paffione. Vi fi oppone la noftra cantilena, come modulata
fecondo I’ arte noftra; come fciolta da qualunque ragguaglio materiale, e
formale alla Profodia; come indipendente da obbligo di {cielta d interval-
li di maggior, e minor eftenfione in grave, e acuto, e di fcielta di voce
determinata. Il bifogno ¢ del folo tuono principale ; di legame alla Pro-
fodia intorno alle fillabe lunghe, e brevi, e molto pih rifguardo a’ piedi
convenienti alla paffione ( riguardo quanto vero , altrettanto difficile ),
a’ quali deve corrifpondere identicamente la cantilena; di precifione &’ in-
tervalli fcielri in analogia di natura alla paffione ( cofa egualmente vera,
e difficile ); di determinata eftenfione, in grave, e acuto; e di voee {pe-
giﬁcata, piuttofio grave, che acuta, piuttofto media , ch’ eftrema, c per
1) contrario fecondo il bifogno della paffione. Vi fi oppone finalmente il
noftro buon gufto, come fempre lo fteflo in qualunque cantilena, e come
compofto da que’ tali componenti particolari, che per adattarli a qualun-
que circoftanza portano feco evidente contraddizione di natura. 11 bifogno
¢ di buon gufto fempre diverfo a ragguaglio delle diverfe paffioni; fempre
compofto da que’ mmimi componentt, che fono particolari , e individui
di quel tal modo di cantilena ricercato dalla paffione , e non mai adatta-
bili ad un altro modo. Se la paffione fia compofta di pin paffioni ( co-
fa frequente ), in tal cafo vi fard per il pitt la paflione principale come do-
minante , € perd primo oggerto . Se due paffioni fiano in grado eguale
( cofa poflibile ), allora nella ftefla cantilena il bifogno & doppio a rag-
guaglio del moto di due diverfe paffioni. Io qui troppo m’ inoltro fenza
avvedermene ; ma non gid troppo perchd io dubiti fulla veritd delle pro-
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pofizioni fuddette, ma perche nella ofcurité in cui fiamo , rifultano effe
di tale, e tanta precifione, che fe ella Sig. Conte mi chiedeffe un efems
pio muficale dedotto dalle medefime, {i crederebbe ch’ ella aveffe pilt rae
gione di chiederlo, che io di negarlo . Ma adagio per cortefia. Le mie
propofizioni fono dedotte dalle offcrvazioni di natura, comune 2’ Greci,
€ a noi; e perd fono offervazioni dedotte dal maflimo de’ gemeri tutdi.
La loro precifione dunque non nafce intrinfecamente dalla loro deduzio-
ne, ma dalla loro adatrazione a’ modi antichi, e moderni tra loro come
parati. Precifione di tal fatta non bafta ql bifogno per proporre un efems
pio, e troppo di pil fi richiede. Si richiede nell’ Attore la congiunzione
di tre cofe mn una: Coftume f{pecificato a paffione, Poefia, ¢ Mufica ;e
perd & neceflario in grado eminente un uomo Filofofo, Mufico , e Poe-
ta. Si richiede in chi afcolta I’ animo difpofto in genere all’ efferto; di-
fpofto in ifpecie fecondo diverfi rifpetti, e fqno : Afluefazione a quel tal
genere di mufica . Son certo , che in tal rifpetto il migliore tra’ Greci
antichi potrebbe fenza ottener il fuo fine cantare a talento alla odierna
Dalmata Nazione, la di cui mufica non ha intervalli determinati, ma &
un continuo di voce protratto a difcrezione in grave, e acuto . Confor-
mity d idee rifpetto al coftume. Se le idee di chi afcolta non fono cons
formi al rapprelentato coftume, o rimarrd indifferente, o fe fono contra-
rie, pit che moffo fard ributrato . Son certo , che rapprefentato ad un
Canntbale un oggerto nel coftume il piu tragico, non abborrirh, ma go-
derd dell’ oggetto. Confacenza de’ moti rifpetto al metro. Vi fono Popos
li, e Nazioni intiere di moto per natura tardo , altri di veloce, altri
di temperato. Quel moto, che non bafta allo fcuotimento di uno, pud ba-
ftare, e avanzare allo fcuotimento di un altro; e cid in genere di natus
ra, e di educazione. In ifpecie di natura, e di educazione chi & pratico
abbaftanza delle fole Nazioni Europee , avrd offervato la differenza del
grado d¢’ moti tra una Nazione, e [altra nell’ atto pit intenfo della rifpet-
uva paffione. Quefti ( ciafcuno dafe) fono generi, e generi fommi, de’quali
tuttl come fpecie , formato un genere folo , allora fi potrebbe forfe affes
gnare un efempio conveniente. Dico forfe, perche rifpetto al compleflo di
witte le fuddette condizioni, che formavail genere de’ Greci antichi, quane
do anco fi arrivaffe prefentemente a fcoprirlo, e formarlo tale , qual era
appreflo i medefimi, dubito affai, che produceffe appreffo noi lo fteflo effet«
to. Credo di aver detto qui fopra cofe veriflime. Se tali fono, & troppo
ragionevole il mio dubbio: anzi quando io avanzaffi la feguente propo-
fizione ; effer impoffibil cofa, che il coltume, la Poefia, la Mufica, ch’
era omogenea, € conveniente agli antichi Greci, dovefle effer egualmente
tale a no1 Italiani, e ad altre Nazioni de’ noftri tempi, e coftumi, que-
fta propofizione nulla avrebbe di ardito. Il feme delle paffioni & in gene.
re lo fteflo negli uomini tutti. La fua fpecifica differenza ¢ la educazios
ne, e il coftume. Nel noftro cafo abbifogna non il genere, ma la diffes
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renza. Dunque. Percid nella forgente univerfale di natura dovremmo con
molto maggior ragione cercare la omogeneita, e convenienza noftra rela-
tiva alle noftre prefenti circoftanze piuttofto che la fcoperta di cid , che
quando anco riefca di fcoprire, ¢ facil cofa, che a nulla ci ferva . Cid
fia detto rifpetto al genere univerfale delle cofe tutte , le quali per otte-
ner tale intento fono neceffarie. In quefte mi fon internato pilt del mio
dovere, che nel cafo prefente & di Mufico, non di Filofofo, n¢ di Poe-
ta.

Ma ella Sig. Conte ( lo preveggo ) mi afpetta appunto di ritorno al
mio meftiere per domandarmi in concreto , e in precifione la differenza
della natura de’ muficali noftri intervalli, che qui fopra ho afferito in gee
nere effer tra loro di natura diverfa : ricerca al Mufico appartenente; e
per domandarmi forfe qualche cofa di pili, come farebbe fe non altro la
mia opinione fopra la particolar natura de’ rompimenti, o fiano fpezzatu-
re delle noftre note muficali , riportati identicamente nel valore a’ piedi
della Profodia: confiderazione comune non folo al Mufico , e al Poeta,
ma al Filofofo ancora.

La prima ricerca , che pur & di mia convenienza particolare , & per
me difficile molto pir della feconda, c¢h’ & di convenienza comune . La
ragione & chiara. L’ affuefazione di un Profeflore alla mufica incomincia-
ta, ¢ profeguita fenza riflefli particolarl naturaliza talmente in forza dell’
abito le fue parti, che quando tra quefte non vi fia fpecifica differenza,
rieice quafi impoffibile il diftinguerle tra loro per fentimento- molto pil,
fe la diftinzione cada fopra individui della ftefla fpecie, o parti della ftef-
fa categoria, come appunto fono gl intervalli confonanti del fitema feftu-
plo integrale, e g’ intervalli della fcala diatonica comune . Si aggiunga,
che quando il fentimento non fia in tutti comune , e uniforme, nulla
conchiude, perch¢ reftando individuo, e particolare non forma quella fi-
curezza, che in tal cafo bifogna, perch® equivalga alla fcienza. E' forza
dunque diricercare in ifpecie fopra qual parte il fentimento di tucti fi ac-
comuni, e uniformi; e di ricercare in genere un principio di ragione u-
niverfale, che ad onta de’ contratti pregiudizj particolari corregga il fen.
timento, fe ve ne ha bifogno, e ad onta dell’ affuefazione lo faccia ave
veduto. Quefta non & piccola cofa, ne indifferente tuttavia alla prova.

Dovendo 1o effer corrifpondente @’ miei principj, ' efame di fentimen-
to, e di ragione deve cadere fopra I armonia, e non fopra la cantilena,
perche quella & cagione, e radice, quefta effetto, e prodotto . Per fenti-
mento comune di tutte le Nazioni , appreflo le quali fi coltiva la noftra
mufica, I’ armonia di terza maggiore ¢ forte, allegra, ardita; I’ armonia
di terza minore & languida, malinconica, e dolce. Riducendo il fentimen-
to comune a ragione, null’ altra pud affegnarfi in genere fifico dimoftra«
tivo, {e non la natura armonica della prima, I' aritmetica della feconda:
quella nel continuo, e perd pihi forte; quefta nel contiguo , e perd pil

an-
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Janguida . Dalla forza della prima I’ effetto allegro, e ardito ; dalla debe-
lczza della feconda I’ effetto malinconico, e dolce . Riflettendo a quefto
principio di ragione trovo, che un falto di quarta afcendente deve aver

pit forza dello fteflo falto difcendente Ay —13~ a cagione della
cadenza armonica formata dal falto a- & fcendente , dell’
aritmetica formata dal difcendente . In forza di quefta

ragione offervo cid , che fuccede nel mio fentimento , e lo faccio of
fervare ad altri . Trovo, che il mio, e I altrui fentimento corrifpon-
de alla ragione , e fi confeffa , che cosi fificamente fuccede . Dun-
que valera la ftefla ragione , e fentimento per il falto di quinta difcen-
dente, e afcendente. Difcendente fard pih forte, allegro, e ardito; afcen-
dente fard pi debole , malinconico, e dolce , perche difcendente forma
cadenza armonica, afcendente aritmetica . Dunque dato nel Baffo fonda-
mentale un progreflo di falti di quarta afcendenti, I’ armonia fard forte,
e allegra- di falti difcendenti, debole, e malinconica ec.

— G~ =
] A~ (I OO
N| ARG {2 N
N @) )

Siccome il progreffo de’ falti fuddetti {piega molto pilr I’ effetto, cosi fat-
to giudice di fentimento un Popolo intiero di Profeflori, dico, che il giu-
dicio fi accordard con la ragione. Identicamente lo fteflo ne’ falti di quinta

- -2 . Mail progreffo forma cantilena, ¢ la
ﬁ-—“e:mw . parte feguita la namra del tutro .
—— Dunque della fleffa natura faranno

rifpettivamente le cantilene formate
dal progreffo de’ falri fudderti. Dunque con quefto principio fi pud fcoprir
la natura di ciafcun intervallo della fcala diatonica . Perche fe dal pro-
greflo dell’ armonia nafce la cantilena, e quefta non pud non effer del-
la fteffa natura dell’ armonia, da cui nafce, dato fopra la cadenza ar-
monica il femitnono maggiore , e il twono minore dimoftrativamente

afcendenti Q_ , I effetto loro ( come afcendenti ) farh forte,
allegro, ar- &= — dito . Convertita la cadenza armonica in a-
ritmetica, e %—-———- per confeguenza
~_
ainx
3 A\,

v cONe
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convertiti dimoftrativamente 1i due intervalli fuddetti di afcendenti in

&d

difcendenti  \GI§ , I effetto loro ( come difcendenti ) fard lan-
guido , ma- P linconico, e dolce . Ma della vivacitd, e for-
za del femi- | tuono maggiore afcendente, della dolcezza del-
lo fteflo di- fcendente fiamo accorti ad onta della affuefazio-

ne, e il tuono minore fopraftante ¢ di forza fifica dimoftrativa della fteffa
armonia. Dunque tale & la natura di que’ due intervalli e per ragione, ¢
per fentimento. Ecco dunque la chiave in mano per ifcoprir con ragione
la natura degl’ intervalli; la chiave fi & I armonia. Percid il pin difficile
a fcoprirfi & 1l principale di tutti, ch’ & la ottava, a cagione di non po-
terfi ragguagliare all’ armonia. Ma la ragione & altronde. Se quefto & il
primo di tutti gl’ intervalli, il fuo carattere dev’ effer di femplicita, gra-
vitd, e maefth . Il caraccere di femplicitd & manifefto nella converfione
del termine acuto in grave, perchd diventa unifono. Di gravitd, e mae-
fta a me pare altrettanto manifefto, quanto che di propria natura non pud
convenire, fenon al Baffo; e perd intervallo forte, e fevero, benche con-
glunto a femplicith fomma. Di fatto formata una cantilena di falti di ot-
tava progreflivi , o afcendenti, o difcendenti, ed efeguita a ragguaglio, e
a confronto da un Baflo, e da un Soprano ( gli eftremi fcoprono a ma-
raviglia ), la ben efeguita dal Baffo imporrad con I ottimo effetto fuddet-
to; la ben efeguita dal Soprano non folo non produrra lo fteflo effetto,
ma fe al fentimento di chi afcolta fia congiunto qualche rifleflo, I effetto
fard difguftofo, e ributtante. E qui comincia ad offervarfi un altro prin-
cipio di ragione, e fentimento, ch’ & la convenienza degl’ intervalli alle
voci rifpettive. Rigorofamente il principio & lo fteflo, ciod I’ armonia.
Ma come nell’ armonia difpofta a rigore ciafcun intervatlo ha il fuo luo-
go particolare nelle voci rifpettive integranti, o coftituenti I’ armonia ; coa
si a ragguaglio nella progreffione dell’ armonia formandofi la cantileny
nelle voci ?udd’ctte, gl intervalli, che rifulrano da neceffitd , e non da
arbitrio, vengono rifpettivamente individuati a ciafcuna voce; e quefto @
il principio particolare della loro convenienza. A ragguaglio di quefti due
principj la confiderazione ¢ doppia in ciafcun intervallo della fcala diago.
fiica, cio¢ fecondo la natura dell’ effetto, e fecondo la convenienza del
luogo. Le confeguenze, e deduzioni fono tali, e tante, che imporeareb-
bero un intiero, e ben lungo trattato. Quefto non & n¢ il luogo, ng il
tempo ; ed ella, Sig. Conte, fa troppo ben dedurre da fe. Paflo dunque
a dirle la mia opintone fopra la natura de’ rompimenti delle note mufica-
li ragguagliati nel valore a’ piedi della Profodia ; wvuol dire in foftanza
la natura de’ piedi , e non la natura delle note muficali ragguagliate a’
piedi , perche in tal rifpetto la mufica ferve materialmente alla” Poefia.
Quefta ifpezione & propria del Poeta, molto pit come Filofofo, che co-
me Mufico, La cofa ¢ chiara, perche al Poeta Filofofo appartiene I in-
da-
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dagare la convenienza de’ moti relativialla paffione; e perd deve conofcer
intimamente la corrifpondenza de’fenfi internt con gli efterni , per mezzo de’
qualifi devefar ftradaagl interni co’moti eftrinfeci convenienti. Al Mufico
in cid null’ altro appartiene fe non il confervare 1 moti fuddetti con efat-
tezza, e rigore. Perd diffi a principio, che la prima ricerca della natu-
ra degl’ intervalli muficali era per me molto piu difficile della feconda ri-
cerca della natura de’ rompimenti muficali . Nella prima ricerca aveva
debito d’ intereffarmi, e internarmi perché Mufico. Non ho debito nella
feconda, perché non fon n¢ Poeta, n¢ Filofofo. Venga dunque un Poecta
Filofofo a far le fue parti. In tal cafo ho opinione fopra il loro dato di
poter, e faper fare anch’ io la parte mia. Quefta, e non altra ¢ la mia
opinione fopra la ricerca feconda. Se pot ella, che meco tutto pud, e de-
ve poterlo, mi obbligaffe a far prova di me fteflo, come Poeta, e Filo-
fofo fu tal argomento, le dird con la mia folita finceritd , che in voce
non avrd difficoltd alcuna di trattar feco lel quefto argomento quanto el-
la defidera, e comanda . in ifcritto non certamente. So i miei confini, e
li offervo a rigore. Niente pii facile della comunicazione di uno feritto
o per lettura, o per copia. Mi arroffifco prefentemente immaginando in
tal cafo la mia comparfa di Mufico, Filofofo , Poeta. Me ne avanza
della fola di Mufico in s} fatto modo, che me ne refta confufione mol-
to pilt che compiacenza. Sia quefto dunque il mio confine; e il pilr do-
ve 1o credo lecito I” avanzarmi in tal propofito, fi & il farle nota una
mia maliziofa offervazione particolare. Se vi ¢ mufica nelle Naziom (e
mufica in qualche modo vi & da per tutto ) non fi trovary mai difgiun-
ta dal Ballo. Quefto &la chiave per ifcuoprire, e dedurre i moti, e rom.
pimenti rifpettivi {econdo la diverfith delle Nazioni; n¢ vi ¢ pericolo di
errore , perche il linguaggio & di natura . Indi la coftanza per fecoli, e
fecoli dell’ ufo dello fteflo Ballo adottato dalle rifpettive Nazioni in si
fatto modo, che dalla Nazione finalmente vien denominato. In ciafcuno
di queflti Balli fi trovaranno infallibilmente i moti fifici relativi alle filla-
be lunghe, e brevi, e 2 pi¢ Profodiaci: bafta offervarli, e riportarli, il
che non ¢ difficil cofa. Quefta in tal propofito ¢ la mia Filofofia, che
io con pit vero nome chiamo maliziofa offervazione . Ella poi giudichi,
fe nel cafo prefente giovi piu effer Filofofo, che offervatore ; e qui fi-
nifco il Capitolo quinto, molto pilt contento di averla obbedita, che di
quanto ho detto.
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CAPITOLO SESTO.

Degl Intervalli ,, e Modulazioni particolari della Mufica moderna .

TOrno in ficuro tornando al prefente fitema , fopra cui fondato mi
avanzo all’ efame di que’ particolari intervalli, e modulazioni, che
fi ufano comunemente nella mufica moderna, ma non fi ufavano nel fe-
colo decimoquinto . Se allora vi fia ftato qualche particolar Compofito-
re, che abbia ufato que’ tali intervalli, de’ quali fon per trattare ; o fe
11 loro ufo abbia cominciato pofteriormente, io non lofo, nd m’ importa il
faperlo; baftandomi, che fi ufino prefentemente per efaminare il loro fon-
damento, e la loro natura. Quefti particolari intervalli fono tre. La fe-

conda fuperflua

, vera feconda rifpetto alle letrere muficali
Ffaut, Gfolreut,

ma maggiore del tuono fefquiottavo di un

. . S .
femituono minore . Lafua forma ¢ 75,64. La terza di-
minuita L\w’\be' , vera terza rifpetto alle lettere muficali Gfolreut,

Bfy, ma minore della terza minore di un fcmitpono mipore ‘L%‘b@—.‘ .
La fua forma ¢ 144, 125. In quefti due intervalli na- ~
fce il cafo pratico , che una feconda fia maggior ragio-

ne di una terza , perch¢ la feconda fuperflua cofta di tre femituoni

! ; La terza diminuita di due foli femituoni ‘ bo-

[]:'L

‘Q- . .
La quarta diminuita , vera quarta rifpetto alle lettere rnuficali
Gfolreut , Cfolfaut, | ma minore della quarta naturale di un
femituono minore 2 . La fua forma & 32,25 . Nella fecon-

da
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da fuperflua convertendo I’ acuto in grave , nafce la fettima diminuita

e

— : intervallo di molto ufo tra noi. Nella terza dimi-

e . .
) &y~ nuita convertendo I’ acuto in grave , nafce la fefta

(B>
fuperflua E%Ee %O —~—: egualmente di molto ufo. Nella quarta

diminuita

X3. convertendo I’ acuto in grave , nafce

la quinta fuperflua

("’
f?{(eg—%e:\f: abbaftanza frequente tra noi.

ns P

\J "~
T

La fettima diminuita fi confidera, e fi tratta da nol come diffonanza,
ma non ftretctamente , perche fi rifolve fempre difcendendo per femituo-
no, ma non fi apparecchia fempre , com’ & la legge univerfale delle

diffonanze

PN

J [§

~ /7

N

e W ~ .« .
<— . Egoualmente pw | - anzi n
8 Fl 5 >
T

K

o~ X7 XK

N

|

70 3.

7

X
B = b

quefto modo fecondo fi adopra parimenti la fettima minore, ciot Ffaut
con B¢ . La quinta fuperflua fi confidera, e fi tratta da noi non come
diffonanza, ma come difcordanza, perch¢ non fi apparecchia, e afcende.
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E' ben vero, che fi confidera in altro modo , come quarta diminuita,

perche i tratta a guifa d intervallo confonante | A _ b(d"SL
Ma di Dlafolre feconda bafe effendo prima ba- ' .

. - ~. . N
fe Bfa, di cui Ffaur 3K & quinta fuperflua , an- ¥
cor quefta fiviene a trattare come intervallo. con-

_ be
fonante . ~ § %
):r“ PN e wal
e R 1A | A
— ‘; [ N I
La fefta fuperflua fi confidera, e fi tratta da noi a guifa di confonanza
S amo 2
II— Egualmente — . Ma fi fuppone
T - prima  bafe [ Glolreur 9% .
7 .
~__ EAE ¥ P X K
y Iy ad e N7 2¥as 1
CEA A W
ot T T (@]

Aleri maneggi fi deducono praticamente da quefti intervalli, ma bafta-
no in genere gli efempi addotti per averne fufficiente idea.

Dico, che tutti quefti intervalli fono inclufi nel prefente fiftema uni-
verfale ; fono i precifi dell’ efempio 4 muficale delle diffonanze anneflo alla
figura VII, con cui fi & infpeffara la fcala diatonica comune; e fono cro-
matici, ed enarmonici relativamente al prefente fiftema. Replico la fcala
infpeffata ridotta col numero alle fue forme

o be o o

o,
| E )
yA

7= 7N O .
o<

g

000 @00 720 074 D00 57b 540 500 S50 450

La feconda fuperflua ¢ tra Ffaur 675, Glolreut 3 576+ indi la fetti-
ma diminuita

La terza diminuita & tra Gfolreur ¢ 576, Bfa 500: indi la fefta fu-
perflua ARY—yy 35—

s _ L
h1 /2
LS

La quarta diminuita & tra Glolreut X 576, Clolfaut acuto 4s0: indi
la quinta fuperflua. - ,—m-z-g— .
7

PUSER
{4 2D

Di-
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Dico , che I’ intervallo /’; S—y@- ¢ cromatico ; che I’ intervallo

¢ enarmonico j che I intervallo PR ¢ cromas

tico relativamente al prefente fiftema. Non vi & bifogno di prova, pers
che turtocid & gid dimoftrato nel Capitolo quarto. Dico, che I’ intervallo

TS %®_ ¢ fecondo la idea del Triemituono antico incompofto.
\ lemi he divifibile in tre femituoni Gy 3

E' vero triemituono , perche divifibile 1n tre femicuont F-ﬁ

marefta indivifibile rifpetto alle lettere muficali Ffaur; W==% >

Glolreut, tra le quali non vi cade, nd pud cadervi

altra lettera . Non cosi dell’ intervallo £ IL._X,,Kl:_h_.: , perche tra

Gfolreut, Bfy vi cade Alamire, —

g,

Di qual natura fiano poi queft’ intervalli, e qual per natura debba ef-
fer il loro maneggio, fi pud efaminare con un efempio muficale alla ma~
be X2

no dedotto a tutto rigore dalla fcala feguente {Z-5136 3
25

Lo fcheletro, e fondamento di quefta feala ¢ in precifione I efempio 4

4o b® ) )
7 , da cui fia fottratta la prima nota Clolfaut, come us
= niverfale, e comune a qualunque fiftema . Reftan«

do dunque le quattro note particolari dell’ efempio 4 Yo
¢ chiara la formazione del tuono di Dlafolré con terza - o ’

XOX

minore, e de’ due tetracordi eguali Oﬁ’_g—_‘. .

F

Ora dico, che tal genere di mufica pud trattarfi praticamente a rigoa
re efattiflimo della feala fuddetta , e a rigore efattiflimo de’ fuddetti ine
tervalli si nell’ armonia del Baffo fondamentale , come nella rifpettiva
cantilena delle parti. Le leggl da offervarfi nafcono da per fe dalla nae

tura della fcala, Sard la prima, che non potranno , n¢ dovranno effer

pri-
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prime hafi, fe non le note capaci di quell’ armonia, da cui ¢ dedetto il
genere diatonico, quando fia vera la propofizione , che qualungque altro
genere & dedotto dal diatonico, come da radice, e principio primo. Ma
la propofizione ¢ troppo vera, perch¢ fe i due gene:i Cromatico, Enar-
monico nafcono dalle ultime minime divifioni del femitucno maggiore,
fi deve fupporre ii femituono non divifo. Ma quefto ¢ diatenico ; dun-
que non poffono darfi li due generi fuddetti, fe non appoggiati, € ftabi-
liti fopra 1l genere diatonico. Dunque cosi, e molto pit I armonia. Di

be-
facto nell’ efempio 4 PIoXTX®——— la cofa ¢ evidente . Il primo

N®)
T

intervallo ¢ la terza minore v - Dunque diatonica, perche il

=== £ e

—=
dedotto wmnres & fcala diatonica comune. Dunque nel Baflo fon-
damen- B tale non potranno trovarfi altre prime bafi, fe

o]

non le tre ATEQ—22—0- » perche nella fcala fuddetta altre note non
vi fono, fe SO — non le tre affegnate, le quali fiano capa-
ci di tal ar- — monia fondamentale. N¢ vi & luogo a fup-

plemento con accidentt di 3%, |, perché la feconda legge dev’ effere la
1nalterabilita della fcala si nell’ armonia, come nella cantlena; altrimen-

ti fi mutarebbe natura. E perd fe per efempio fi volefle porre per pri-

ma bafe Ffaut Apy——=—, levando il 3X a Cfolfaut dellafcala , farebbe
errore . Egual- —— mente fe {i voleffe porre per prima bafe Cfol-
faur naturale , -0~ Gfolreut naturale, ec., farebbe errore, perche

farebbe inverfione di natura. In foroma com’ ¢ inalterabile la fcala co-
mune in ragguaglio alla natura del genere diatonico, cosi dev’ effer inal-
terabile quefta nuova fcala in ragguaglio al genere particolare del prefen-
te fiftema. Molto piut, percht finalmente quefte due fcale devono effer
a comun condizione. Dallo fteflo univerfale principio fi & dedotta per di-
moftrazicne la fcala diatonica, e fi ¢ dedotta per dimoftrazione la pre-
fente. Dunque inalterabili e I’ una, e I’ alma.

Con quefte due fole leggi fi pud trattare praticamente tal genere di
mufica, e per quanto rifulta alle mie , ¢ altrui orecchie difappaffionate,
con ottimo effetto. Ed ecco un eferspio di ben poco ftudio, e faticas
trafportato il tuono in Alamir¢ per comodo degli ftrumenti:

Di-



. P ﬁ.lr - L1t
Cl <= _ i o
(e | 15 (&N Mvnl I
i s
] . N L
i -
il i ag
N I i [
C
| | e .
W
\Sui ATI ] m | B
il st g
2 |
#ﬁ - i ffl.
o i anr
& &
D PP BfE &

- s T
( iy (L
flu oL i M.“! - Hp Elu
WW h-ni) 1 4 =T
T G OF :
bt - Llr.- - L L 4
- T AT e ] :
o (&
(]
“ ML M| | | A u L | |et
u 7 H] o i -
. ﬁ C.. ma ’l — f
— | o | | e-qll] || | 1=
N Suilimriir |
% A 4 o )
- ﬂm.u. ] e j [
- - -t ™™ b
(Mt i b P C -
Mﬁ t Hu; Jﬁ.ﬁ ] ;m ]
‘ - (s F T .
D b ) € D




162 TRATTATO DI MUSICUA.

Dico, che in quefto efempio non vi fono diffonanze ( eccettuata la
quarta, e terza delle cadenze, qual & del genere diatonico ), ¢ lo di-
moftro. Se vi fofle diffonanza, non potrebbe effervi, fenon nell” armo-
nia equitemporanea delle quattro note GPp——g= » quali corrifpondono

j 4
@)

6

4 :
al numero organico di terza bafe della fettima 3, ¢ perd convertendo il

7

numero in prima bafe, diventa 3, ciot A\ , ch’ & forma di

Lz Pl

o

diffonanza . Ma convertendo quefta forma nella feguente 'gH—0oz"
fi trova, chenel numero non organico, ch’¢ materiale, madel- J—3=

la proporzione armonica, che ¢ coftitutivo della natura, & for- O

ma di confonanza . Dunque la fua vera forma ¢ la feconda, e non la
prima. Dunque nell’ efempio non vi fono diffonanze . Che nella forma
feconda fi trovi la proporzione armonica, & chiaro affegnando il numero

a ciafcura nota AE)-4Q00 Q0 bzs 226 Le tre note Ffaut 1000,

Alamir¢ 8co0, Yl<— —y—¥— Cflolfaur 675 fono le pre-
cife della fcala dia- — tonica comune, € perd fo-
pra quefte non cade dubbio, febben la forma, o fia ragione fefquiquinta
tra Alamiré 8oo, Clolfaut 675 fia alterata: eccedendo 675 della ragio-
ne 81, 80, come fi ¢ veduto altrove. Ma quefta alterazione & intrinfe-
ca, ed ¢ infeparabile dall’ armonico fiftema, da cui fi ¢ dedotta la fcala
diatonica comune; e perd nulla deroga al fiftema, come armonico . Re-
fta a vedere il quarto termine, ch’¢ la nota muficale Dlafolré 3% . Quan-
do quefto fi trovi o in armonica proporzione con gli altri termini, o
talmente proflimo all’ armonica proporzione, che fia fificamente impofli-
bile il diftinguer la minima differenza , fard innegabile la mia propofizio-
1 I I
fono come 4, 5, 6. Dun-
g~ mine, o fia nota muficale
zione armonica €O 1 tre ane

ne. Le tre note muficali

que perche 1l quarto ter-

Dlafolré 3¢ fia in propor- O
1

cedenti , dovrd effer 7. Sia dunque comparato Cfolfaut 675, Dlafolrt

576
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I

I
s76 alla ragione 6,7, o fia 3,;. 672: 576 Si trova la mini«

= —7
differenza 18: 4050 18: 4032
225 224

ma differenza razionale della ragione 224, 225, di cui manca Dlafol
ré¢ 3K . Ma quefta ragione differenziale 224, 225 ¢ molto minore della
ragione 80, 81, di cui 675 eccede la vera forma fefquiquinta, e pure & ams«
meffa dimoftrativamente nell’ armonico fiftema. Dunque molto pitt dev’ effer
ammefla nello fteflo fiftema la molto minor ragione fuddetta 224,225
tanto piit, che in rifguardo al terzo fuono & fificamente fenfibile la differen-
za di 80,81, perche in di lui forza fi diftingue ad evidenza fifica il tuo-

. o__ &1 . .90 %o
no minore { dal tuono maggiore 3
e i
A 0 SUONo
K_Dtaf{o Suorno terzo S

I I
non ¢ fificamente f{enfibile la differenza di 224,225, percht dato 3,7

nelle note muficali , {i avrd terzo f{uono Ffaur. Egualmen-

te dato 4 , fi avry terzo f{uono Ffaut , pex:ché it -d!to
del {uo- natore premente la corda non arriva a diftin-
guere il punto fifico di un folo termine della differenza

224,225, ma nclla preflione comprende afﬁeme non folo 1 due puntt
fifici de’ due termini fuddetti, ma pia ancora in ecceflo, € difetto 5 € in
tal cafo il terzo fuono ad evidenza fifica fi determina a Ffaut . Dunque

la vera forma & . ed ¢ forma confonante.

-

Si aggiunga quanto fi & detto qui fopra, ci,oi che nell&[: fcala fuddetta

K .
non poffono darfi fe non le tre prime bafi nZ-'eté—T:u—_—, quali trafpor-

tate in tuono di Alamirt fono A}—O f\% . Dunque Ffaut prima

bafe , non mai Dlafolre 3 . E've- ———2 ro, che nella battu-

ta 14: dell’ affegnato efempio fi - trova, che ridotto il

Baffo a prime bafi, vi fono due prime bafi ll‘;‘:duClblll alla dlatomcaopar-
2 m!
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monia . Ma non per quefto vi ¢ diffonanza alcuna ; ed io ad arte ivi
ho voluto far vedere qual forte di prime bafi proceda a rigore da tal ge-
nere di armonia, e qual poffa, e debba effer il loro pratico ufo.

Si opporra , che in tal modo fi rovelcia il fondamento del numero

X 6
organico, percht fi rende poffibile una prima bafe col numero 3 , ciod

qual numero & della feconda bafe della fettima, non mai

7

5
della prima bafe, il di cui numero dev’ effer 3. Ma io rifponderd, che
la colpa non & mia: & del fiftema. Son condotto dalla di lui forza a de-
vermi {ottofcrivere al numero di proporzione, e non al numero organico
materiale.
Si opporrd ( e con giudicio molto ) che quando fi abbia a continuar
I 1

la proporzione armonica oltre 6 fino a 7, la nota muficale corrifpon

dente non &, n¢ pud effer mai Dlafolre 3K , ma Elafa
e quefta nota ¢ fecondo la vera natura della proporzione, e |

L 14
LS

IS IONE]

del tuono muficale, percht divide armonicamente la quarta

L L L
Pt 6, 7 %
2 —O— . Percid il tuono refta coftituito in Bfa di terza mag-
2% 24 2L
giore per la cadenza armonica relativa £y——————: tuonoben lon-
tano per natura dal tuono di Alamire : di terza mino-
re, in cui fi ¢ qui coftituito I’ efempio maficale . Dun-

que falfa la propofizione ec.

La oppofizione & bella, ¢ buona, ma nulla tiene in quefto particolare
fitema, percht data la quarta A— dico, che Dlafolré 3K &di-
vifore armonico in differenza ¥~ razionale di 224,225, €
perd torniamo da capo. Dico & poi di pitr, che date le ra-
dici aritmeriche fefquiterze 13,15, e comparate a Dlafolre 3% come 576,
¢ a Ffaut come 500, fi trova la minima differenza razionale di 624,625 .
Dunque in differenza ancor pitt minima, e perd in ragione della fteffa na-
tura della ragion radicale fefquiterza. Dunque non vi & rifpofta. Se poi a
cagione della minima differenza fi volefle cozzare contro la dimoftrazione,

I 1 1
preferendo la proporzione armonica completa di 8,7,8, alla incompleta
di 675,576,500, io non rifponderd pit con I efempio dimo[’crativoffo-
praf-
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praflegnato della ragione incompleta della terza minore T ,della quin-

i

|

ta incompleta : , che pure ¢ della fcala diatonica comune ad
onta della fua dimoftrativa deduzione dall’ armonico fiftema.
Rifponderd col fatto, con la fperienza, e col fentimento co«
mune, Si gindichino a confronto da tutto il mondo muficale o nel fuono, o

nel canto quefte due forme di armonia, come prime bafi ‘JB= —,
anzi a confronto della feconda forma fi giudichi la X

fteffa armonia in qualunquealtro modo difpofta. Dall’ 0 C
effettco fempre ottimo della feconda , fempre duro, e ¥

feconcio della prima forma fi rilevera ad evidenza fifica la veritd della
mia propofizione . Effendo impoffibile nel prefente fiftema la difgiunzios
ne del fifico dal dimoftrativo, crederd , che la verntd fia dove la dimo-
ftrazione, e I effetto fi congiunge : non mai dove ! effetto non corrife
ponde alla dimoftrazione. A me, come Profeflore di mufica, cid bafta,
e avanza, ma non bafta al prefente fiftema, come dimoftrativo . Perchd
non effendo poffibili nel medefimo due dimoftrazioni , le quali tra loro fi
oppongano, ¢ fegno ficurifimo, che la dimoftrazione qui fopra oppofta all’
affegnazione di Dlafolre 34 , come divifore armonico della quarta , non
¢, n& puo effer dimoftrazione. Ecco la fua fallacia . E' vero, che dato
T I ¥

6,7,8: innumero 28, 24,21, la proporzione armonica & completa, e 24
e irmczzo armonico completo. Ma non & poi vero, che 675,500, ciod

b
J7—6 , fia quarta completa, perch® in numeri primi effendo
come 27 a 20, ¢ in differenza della forma 4,3,

075 500
20. 27
di 80,81; 4 3. Il termine 675, ch’ & I’ eguale a 27, ed & Ffaut,
8o 8r

¢ inalterabile, perché del fiftema diatonico, e dimoftrativamente dedotto;
ed ¢ I incompleto rifpetto al primo termine della fcala, Dlafolré. Dunque
1l mezzo armonico, che deve dimoftrativamente affegnarfi , non & di una
quarta completa, come 4, 3, ma di una quarta incompleta , come 27,
20. Ora fi dimoftri, fe di tal quarta trafportata in Cfolfaut, Ffaut, fia

mezzo armonico pit proffimo Dlafolré 3¢ , come 576 tra 675,500, 0
b 4 I

—

I
Elafy, come 7 tra 6,8. Data la ragione 1269, 940, eguale a 27,20,

fard
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fars mezzo armonico 1080, perche 1269 1080 940. Come
differenze per 7: 189  7: 140
m numeri primi come 27 20

parati li due termini 675,576 ( in numeri primi 75,64 ) a 1269 ,1080
(in numeri primi 47,40 ) nfulta la ragione differenziale 375, 376.
Comparati 6,7 a 40,47, rifulta la ragione differenziale 140, 141. Ma
375,376 & molto minor ragione di 140, 141, e rifulta dalla compara-
zione di 40 vero mezzo armonico a 64, ch’¢ Dlafolré 3X . Dunque Dla-
folr¢ 3X & tanto pili proffimodi Elafyial vero mezzo armonico, di quanto
la ragione 375,376 ¢ minore della ragione 140,141, equelta ¢ la falla-
¢ia {?:operta. Dunque vera la mia propofizione , perche vero il fiftema,
da cui fedelmente I’ ho dedotta. Se poi in pratica per evitar la confufio.
ne giova intender il numero organico come fi ¢ intefo fin’ ora ( e giova
veramente ), i faccia fenza fcrupolo alcuno - molto pit, perche un tal
difetto non procede intrinfecamente dal numero organico, quale per pro-
pria forza ¢ fempre una pratica dimoftrazione ; ma procede dalla man-
canza di un fegno muficale, che in quefto, e in altri cafi dovrebbe ag-
giungerfi di nuovo per dimoftrare la individual differenza di que’ termini,
1 quali febben fegnati con la fleffa lettera muficale, non oftante fono tra
loro diverfi. Percid come dimoftrativamente I’ accennato Dlafolre 9K & ve-
ro divifore armonico della quarta Cfolfaut , Ffaut, e perd vera fettima
di Ffaut, ma non mai da fegnarfi con la nota muficale Elafa; cosi pra-
ticamente lo fteflo Dlafolré 2K rifpetto alle lettere muficalt & vera Feﬂa
di Ffaut, e quando fi ponga in prima bafe, diventa Clolfaut la fua vera
fettima. Dunque il difetto non & nel numero: ¢ nella mancanza di un
fegno. Bafta dunque all’ intento la intelligenza dimoftrativa del fuddetto
intervallo, e nulla piu.

Quattro cofe aggiungo relative all’ addotto efempio muficale . La pri
ma , che ad arte ho difpofto I' armonia delle quattro note Arye
in diverfe forme, accid apparifca I effetto, I’ ufo, e il ma- -
neggio diverfo di que’ tali intervalli. Lafeconda, che quefto
particolar fiftema & capace di molte diffonanze fenza altera-
zione della feala affegnata , il che & facile a vedere . La terza, che
quantunque abbia chiamato qui fopra e quefta feala, e quefto fiftema di
genere cromatico, enarmonico, ron intendo perd, che a rigore cosi deb-
ba chiamarfi. Quanto ho fatto vedere nella fcala diatonica infpeffata , &
certo, ch’ & analogo &’ due generi cromatico, enarmonico. Ma quanto fi
vede nella feala particolare di quefto nuovo fiftema & altretranto certo,
che I’ analogia non vi ¢, fe non in radice. Voglio dire, che quefta fca-
la eflendofi dedotta dall’ efempio 4 muficale anneflo alla figura VII, e
dalla infpeffazione della fcala diatonica con le note dell’ efempio 4 effen-
dofi dedotti li due generi fudderti, fi pud dire con verith , che ' analo-
gia fia in radice. Nulla importandomi de’ nomi, a me bafta, che fia afe

fatto
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fatto fenfibile la differenza delle due feale, e delle due rifpettive armo-
nie, perche fi conofca la diverfitd del fitema ; e mi bafta di aver ri.
dotei al fuo genere, natura, e principio que’ tali intervalli, che noi pra-
tichiamo fparfamente, e indifferentemente fenza regola , e fenza catego-
ria. La quarta cofa, che qui conta molto fi & quella, che le quattro note

e Giﬁlh—.‘- , fondamento di quefto particolare fiftema, quali fono in
-0 precifione le diffonanze dimoftrate nell’ efempio 4 an-

neflo alla figura VII, relative alla fcala diatonica co-
mune, in quefto fiftema fi reggono da fe come confonanze . Ecco dun-
ue da una parte la perfezione del loro principio, ch’ & il Circolo; e
dall’ altra la falfa idea, che fi & avura fin qui delle diffonanze mal gra-
te all’ udito. Son pit che ficuro, che molti vi avra di quelli, che rice-
veranno piacere non ordinario da quefta particolare armonia, quantunque
coftituita da note muficalt di prima intenzione diffonanti; e niuno forfe
fi trovary, che ne riceva difpracere, e difgufto.

Dagl’ intervalli particolari fuddetti nafcono per lo piu le particolari mo-
dulazioni, le quali da molti fi ufano ne’ noftri tempr. Dico per lo pilt,
perche, come fi vedra, fi pud averne qualcheduna indipendentemente da’
medefimi. Dico da molti, perch¢ non tucti quelli , che per altro fanno
beniflimo dove ftanno di cafa, voglion valerfene . Anzi ho offervato,
che quegli uomini diftinti , ne’ quali fi trova fentimento efquifito con-
giunto a fondamentale ragione, non l.e ufgnq mai . Quefte particolari mo-
dulazioni fono foftanzialmente inganni artificiali di modulazione , perche
dove quefta dovrebbe andare per la natura del tuono, in cui fi ¢ ifticui-
ta la compofizione, al tale determinato tuono relativo, fi fa andare per
arte ad un tuono affatto lontano e per natura , e per relazione dal tuo-
no principale iftituito. Un efempio fpiegara intieramente la cofa. Sia in
tuono di Alamiré con terza minore il feguente progreflo di armonia, e

3
= x5 4 ‘
modulazione T , la modulazione fary naturale del
NZ o= o )
tuono propo- YT fto. Ma nella rifoluzione di Dla-
{— la diffonanza di fertima pofta in

folre¢ , ch’ ¢
6

Baffo col numero 2, avendo luogo I arte di rifolverla legittimamente,
cosi in Cfolfaur feconda bafe, come in Cfolfaut X prima bafe di terza

B g . —_
maggiore [HF— con la diffonanza di fertima , ch’ & apparec-
chiata dal X numero 6 di Dlafolre, nafce da cid I ingan-
no della modulazione, quale in vece di ritornar in A«

lami-
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lJamird con terza minore, ch’ @ il fuo principio, paffa in Ffaut %< prima
bafe di terza minore per natura della cadenza armonica propofta in Cfol-

6
LR
o2 P
faur 3 prima bafe di terza maggiore g . Quanto fia lone
tano 1l tuono di Ffaut R con terza minore dal tuo~
no di Alamir¢ con terza minore, lo fa ¥ O qualunque dell’

arte. Pure fi ufa da molti quefto inganno artificiale di modulazione ; econ
inganno fimile ritornando poi al tuono principale, come farebbe per efernpio

6 > %mE
N A 7 ,
) ¥ % B 43& % ’
o 3 ' , fi fiima una bellezza , e
[& v 7 (¢ A ¢ . >
= LXK - finezza non ordinaria dell

arte noftra . Egualmente
nafce quefto inganno di modulazione da qualunque nota muficale di dop-
pia figura. Dato per efempio Dlafolré 3K ,nel tafto organico fa doppia
figura, di Dlafolrt 3¢, e di Elafy, percht lo fteflo taflo ferve a quefte

due note P} )

— 6
2 KL\M—Q%L
= Indi I’ inganno artificiale Ar): E"_'_Lz s

Lo
g -t
Z i
perché Elafa fi prende come : \: : é . Egualmente /\‘%_ ; —,
pan.N
percht la quarta col 3K, ch’ ¢ YA | fiprende come JF—e=.

TIo non mi prendo premura di apportarle gli efempj pit efquifiti. Ba-
ftano quefti, che mi cadono fotro la penna per dargliene idea generale.
Ma mi prendo bensi la premura di affegnare la origine, e la miniera di
quefti artificj, e di produrre il mio féntimento fopra I ufo de’ medefimi.
Dico dunque , che la origine non &, n¢ pud effer nella fcala diatonica
comune, perche fary impoffibile qualunque di tali artificj , dove non vi
entri, o il {emituono minore, o nota muficale di doppia figura: due con-
dizioni , le quali ‘non vi fono, n& poffono effervi nella fcala diatonica
comune mtsfa a rigore. Dico, che la origine & nella fcala diatonica ine
{peffata dell’ efempio 4 anneffo alla figura VII. Ivi fi trovard la minies

ra
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ra per dedurne molti, e curiofi ; e molto pir, fe fi aggiunga alla fcala
fuddetta la fettima confonante .

Dico, che in precifione I’ armonia (L , fopra cui¢ fonda-
ta la fcala particolare, ¢ I efempio mu- - ficale di quefto Ca-
pitolo, & principio primo, e I’ efempla- redi tale artificio,

b
e

perche come fi & veduto, pud convertirfi in fettima confonante

. N O W . .
Indi data la parte acuta P THTTXLT , in cui Ffaue [,
deve fupporfi fettima con- (@ A W— {onante, percke di-
i

- b
D *

L -
\>

vifore armonico di , dico, che convertendolo nell’ armo-

n\\/j c O |4\ o %f O
. . . \ K ] A '\ .
nia, e nella modulazionein 7= ec., cio&
Elami €, applicatoa luo- (8 = X go op-
portuno fari ottimo effer= {9 X g to, per-
che rigorofamente I’ armo- .~ 20X |:| ¥ nia, e
la modulazione non fi al- T e 3 lontana
4 [ N ~
dal twono prepofto , che | TS 1 final-
mente dev’ effer I’ ogret- s to prin~

cipale. Quefto per I” appunto ¢ il fondamento, fopra cui appoggio il fen<
timento mio rifpetto a tali artificj. In una compofizione regolata da tuo~
no propofto, e ftabilito fon perfuafo , e convinto , che altri artificj di
quefta natura non poffano aver luogo, fe non que’ foli, i quali non fi
partono dalla rigorofa modulazione del tuono. Dove poi poflono intera«
ramente aver luogo quanti mai fono poflibili per arte, credo, che fiano
1 Recitativi di un Dramma, di un Orstorio, e cofe fimili. Perche i Re«
citativi non folamente non fono ivi obbligati a tuono propofto, e ftabili-
to, ma anzi per lo contrario fervono al comodo del Compofitore per dif
Y por-
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porre, ed apparecchiare ad arbitrio il tuono delle arie , o canzoni. Ia
ifpecie poi, ¢ in precifione ottimo effetto poffono produrre nel Recitativo
tali artificj, quando s intenda la loro forza, e natura, e fi adattino al.
le parole convenienti, di che in un Dramma non manca la occafione.
Dopo tutto cid, che appartiene alla pratica, refta a vedere, fe tali note
muficali di doppia figura poffano dimoftrativamente fervire a ral ufo. Ma
¢ troppo facile 1l vedere, che nol poffono in modo alcuno, perch’ & trop.

po evidente la differenza, che vi @ dal femituono minore f)—
L Q¥ —
2524
al femituono maggiore @-:—:E;: Regge il tafto organico medefimo
a Dlafolre 3K, ead E-  f————]~ lafd , ma non regge la ftefla ra-
glone ; e perd ¢ dimo- 16 25 ftrativamente impoffibile, che le

due note fuddetts poffano convertirfi tra loro, dovendofi intender lo ftef-
fo di tutte le note muficali di doppia figura. Dunque dimoftrativamente
tali note non poffono fervire a tal ufo, febben praticamente fi fanno fer«
vire. E qui finifco il fefto, ed ultimo Capitolo.

CONCLUSIONE.

STabilite le parti integrali del prefente fiftema , conchiudo il trattato
riufcito pitt lungo di quello, che io mi afpettaffi. Prevenendo le dif-
ficolta, che rifguardano il fiftema, le propongo, e le fciolgo. Due diffi-
coltd nafcono nel Capitolo primo fopra due fenomeni ivi efpofti, e fono;
la corda fonora tefa fu ’l monocordo, € il terzo fuono rifultante da due, o

pitt dati fuoni. La corda fonora, che da me fi afferifce non produrre fe
I X

non tre fuoni, come 1, 3, 5, da alri fi afferifcc produrne molti pii,
) 4 I 1 b ¢
ciot 3, 4, oltre 1, 3, 5; ma difficilmente fenfibili , perch® in ottava

I I T
con la unitd, e tra loro. Altri fucceflivi dopo 5, ciod 8, 7- ec.; ma
quafi infenfibili, perch troppo acuti. Sia cost ; ma da niuno fi dubita,
{fe fiano, o no in armonica proporzione . Quefto bafta al mio intento ;
non fard vera in tal rifpetto qualche mia propofizione particolare - refta
vero il fiftema nelle fue parti integrali. Il terzo fuono, che io dico uni-
1
fono coftantemente a 2, quando i dati fuoni fiano in ferie armonica, fi
pud dubitare che fia unifono al tutto, o fia alla prima unitd della ferie.
Di fatto la qualitd di quefto terzo fuono effendo diverfa dalla qualita del
fuono natura(lle delle corde, quefta diverfitd pud cagionare equivoco ad on=
ta del pitt efquifito fenfo di udito, e di migliaja di prove . Sia cosi in
ipo-
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spotefi ; ma non vi & luogo a dubitare, fe il terzo fuono fia, o no il
baffo armonico, o fia la radice armonica d€ dati fuoni. Tanto hafta, e
avanza al fifico ftabilimento dell’ armonia : unico, e principale oggetto del
prefente fiftema.

Nel fecondo Capitolo interamente ordinato a provare armonica la figura
Circolare, oltre qualche difficoltd pud effervi confufione, perche io provo la
propofizione fuddetta in tali, e tanti modi, che non folamente & difficile
comprenderli tutti; ma comprefi che fiano , pare che i principj diverfi,
da’ quali deduco le propofizioni, fi oppongano tra loro. Altrettanto a cid
contribuifce il fine del Capitolo, dove per darle idea piit completa della
fcienza mi fon dilatato oltre i confini del fiftema, quando in sutto il ri-
manente del trattato mi fon riftretto di propofito alle cofe puramente ne-
ceflarie. Ma molto pit contribuifce a difficoltd , e confufione il princi
pio, e il metodo, di cui mi valgo, percht la prova principale della mia
propofizione effendo dedotta da ragiont aftratte, come principj primi pros
ducenti, e formanti la figura circolare, e non da quantitd concreta lineare,
o fia dalla gia formata figura, la novitd del principio, e del metodo deve
neceffariamente produrre difficolta, e confufione. E' facile il rimedio fcie-
gliendo, e congiungendo le fole feguenti propofizioni ivi dimoftrate. Prima;
Ia tripla, proporzione determinante I'armonico fiftema, di cui & il fonda-
mento concreto, com’ ¢ il principio aftratto dell’ armonica proporzione. Se-
conda ; li quadrati de’feni, mezziarmonici della ragione, incui fi¢ divifo il
diametro ( ridotta la ragionea proporzione geometrica difcreta ec. ), in forza
de’ qualt fi ¢ dimoftrata armonica la cil‘con?erenza. Terza; il diametro, co-
me fomma di due raggi, e come divifo da feni, aritmetico nel fuo principio
concreto, perch® neceflariamente compofto, e divifo da unita eguali. A
quefte tre propofizioni fi aggiunga la propofizione di Archimede, in cui per
poligon: ifcritti, e circoferitti fi dimoftra effer il diametro alla circonferen~
za come 7 a 22. nulla per ora importando il difetto di 7, o I’ ecceflo di
22. Nelle mie propofizioni contenendofi il principio a priors, nella pro-
pofizione di Archimede contenendofi il principio & pofferiori della figura
circolare, dico che ordinate tra loro le quatro propofizioni rifulta quella
tal dimoftrazione della veritd del mio principio, e del mio fiftema, a cui
nt Ella, n¢ chiunque avrd mar che opporre. Ecco I'ordine. Per la pri-
ma propofizione la tripla & la proporzione determinante I’ armonico fifte-
ma ec. Dunque fe la figura circolare procede da un principio armonico
primo, in qualunque modo proceda, queffo principio primo non pud ef-
fer fe non la tripla. Sia percid la tripla geometrica difcreta 2,3,4,6,
formata da due mezzi, armonico 3, aritmetico 4, tra’ quali fi affegnt il

1
mezzo aritmetico 3:z, e perd duplicati i termini in 4,6,8,12, fara 7
il nuovo mezzo aritmetico affegnato; fard diverfo dal mezzo aritmetico

4, ci’ ¢ il mezzo naturale della proporzione ; e come centro, o fia mez-
2 z0



172 TRATTATO DI MUSICA.
zo de’ due mezzi 3,4, fecondo la fcienza del premeffo trattato fard in-
dicazione dimoftrativa delle radici triple , quando fi congiunga con qua-
lunque de’ due eftremi 4,12. Indi fi fommino i tre foli termini della
tripla armonica, 12,6,4. Sari la fomma 22, e rifultard la pofizione
de’ due termini 7,22, dedotti fiftematicamente dalla ragion tripla . Ma
per la quarta propofizione il diametro & 7, la circonferenza & 22. Per
la terza propofizione il diametro & aritmetico : egualmente 7 mezzo a-
ritmetico tra 6,8. Per la feconda propofizione la circonferenza & armo-
nica: egualmente 22 fomma della tripla armonica. Dunque vero il prin.
cipio, e il fiftema.

Ora fi cerchi cofa rifulti dalla pofizione di Mezio affai pih efatta, 113

diametro, 355 circonferenza. Sia la tripla geometrica difcreta 28,432, :9 )
50
56,84. La pofizione 28,42,49,56,84, & eguale alla pofizione 4,6,
7,8, 12. Li due termini aggiunti 48,50, fono i due mezzi, armonico
48, contrarmonico 50 della fefquiterza 42,56, di cui ¢ mezzo aritmes
tico 49. Si riducano a proporzione geometrica diicreta li tre termini
mezzi
2400 arm.
48,49,50, in 2352, 2401 aritm. 2450. A ragguaglio moltiplicati
2402 contrar.
per 49 1 e termini della tripla armonica 28,42, 84, faranno 1372,
2058,4116; fara la loro fomma 7546. St moltiplichino i due mezzi
2401, 2402 per 355 . Sard 1l rifultato di 2401, 852355: di 2402,
8s52710. Si moltiplichi 7546 per 113, e per 355 . Saranno 1 due riful-
tati 852608, 2678830, eguali a 113, 355, come 852355, 2678830
fono eguali a 7,22. Pofto mezzo 852698 tra 852355 mezzo aritmeti-
co, € 832710 mezzo contrarmonico, e dedotte le differenze , rifultano
per differenze i due termini 343, 12. Fowma a quefti I analifi ; fi trova,
che 12 ¢ D eftremo precifo della tripla affegnata 4,6,7,8,12; che
343 ¢ 1l cubo di 7, perchd 7 per 7,49; e 7 per 49, 343. Ma 7,12,
¢ la mia pofizione in radice , indicante dimofirativamente le radici tri-
ple; le differenze ( di confenfo comune ) fono i minimi compenenti pri-
mi; il priacipio de’ poligoni & affatto diverfo dal mio principio, e fi ri-
folve per le differenze nel mio principio. Dunque , fia incognita quanto
fi vuole la fcienza indicata dal rifulcato numero Cubo ; fa impoflibile
quanto fi vuole la quadratura del circolo , refta interamente dimoftrata,
e confermata la verita del mio princivio, e del mio filtema: eflfendo di-
moftrativamente neceffario, che tali precifioni dipendano da un principio
vero, e primo, Legittima confeguenzafi & ci’ cifendo vera la fcienza, i
principj, il fiftema, la difficolta mevitabile , che rifulta dalla loro novi-
ta, debba effer fuperata da ftudio, tempo, ¢ coltura. 1
Ne
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Nel terzo Capitolo due fono le difficolth relative al fiftema . Prima,
fe il circolo fia immagine, o efemplare. Seconda, fe il fifico-armonico fi-
ftema abbia la fua eftenfione integrale fino alla feftupla, e nulla piu.
Quefte due difficolta fono ivi fciolte in tal modo , che non ammettono
rifpofta. Rifpetto alla feconda difficoltd & vero, che per provare il coms
pimento dell’ armonico fiftema nella feftupla eftenfione mi valgo del fe-
nomeno della corda fonora tefa fu ’l monocordo come producente non pil

1 S 1
che tre fuoni; e perd quando i fuoni fi eftendano oltre 5 in 6,7 ec.,
la prova non tiene certamente. Ma quefta effendo prova aggiunta, ¢ la
principale eflendo la dimoftrazione, per cui fi fa ivi chiaramente vedere,
1

che il fiftema armonico oltrepaffando 6 fi converte in fiftema geometrico,
quefta non ammette rifpofta. Nel fine del terzo Capitolo, dove definifco
le rifpettive armonie, e in confeguenza le confonanze , e diffonanze, occorre
la pilt grave, eimportante ditutte le difficoltd. E'certo, che nella defini-
zione della fifica armonia io realizzo quelle nature di quantitd , che rif-
petto al modo comune di penfare null’ altro fono, f{e non difegnazioni del-
la noftra mente ; e perd & certo, che ivi mi oppongo al peniamento co-
mune. Ma non fon io, che mi oppongo. fono 1 fenomeni, che coftrine
gono e me, e quanti fiamo a dover cosi penfare . Ardiremmo noi forfe
di chiamar noftra difegnazione i fuoni, che rifultano dalla corda tefa fu ’l
monocordo? il terzo fuono, che rifulta da due, o pitr dati fuoni? i fuo-
ni di confenfo, che rifultano dalle tali date figure de’ corpi fonori ec.?
Quefte fono leggt di natura indipendenti affatto dal noftro arbitrio, e dal-
le noftre difegnazioni. Da quefte io mi fon lafciato ciecamente condur~
re, e a quefte rigorofamente mi fortofcrivo . Percid fe qui vi & luogo a
oppofizione, fi faccia non a me, ma alla ﬁﬁco—armoplca natura.

Non fapendo io prevedere altre difficoltd foftanziali, ed effendo ftabili-
to ne’ tre Capitoli primi I’ intero fiftema, mi lufingo di averlo ftabilito
con tutto quel rigore, a cui fin da principio mi fon obbligato. Non pe-
ro intendo di aver confumato il trattato con tutte le poffibili particolari
deduzioni . In tal cafo vi avrebbe voluto non poca mole , ma un volu-
me, da cui Ella Sig. Conte abborrifce, ed io egualmente. Per altro che
fia neceflario un tal volume, in cut fi contenga la fcienza, e I arte del
contrappunto, ¢ quefta fia Interamente coniumata , e planamente ridotta
a intelligenza comune della Profelfione muficale, lo confeflo Sig. Conte,
& pur troppo neceflario; e I' uomo veramente atto alla imprefa & qui tra
not . Piaccia a Dio, che per vantaggio della Profeffione vi fi dilponga,
giacche quancto vi & fin’ ora in pubtlico tra noi di precetti Muficali, non
ha altro fondamento, che la fola pratica. Ma qui non finifco di mara-
vigliarmi abbaftunza, confiderando fin dove in quefto propofito fia arrie

vato I’ umano fentimento . E' certo, che fono molti fecoli da che fi
com-
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compone in armonia. E' certo, che in tutti quefti fecoli non §i & ve-
duto un trattato , che dimoftri i veri principj dell’ armonia , e da que-
fti deduca le regole del contrappunto. E' certo , che fcoperti finalmente
quefti principj, e dedotte le regole principali , com’ Ella ha veduto nel
trateato, fi trova che la pratica per puro fenumento ha colto inticramen-
te nelle fuddette regole principali. Bifogna dire, che la mufica fia in noi
congenita, e I’ armonia fia molto analoga alla umana ragione . Qui ella
mi ricercary, [e fupponendo che non vi fia armonia muficale , in forza
di quefta fola fcienza poffa dedurfi la ftefla armonia muficale , che fi &
dedotta per fentimento. Le rifpondo effer poffibiliffima la deduzione. Il
metodo da me ufato & relativo al di lei comando. Ella ha voluto le ra-
gioni fcientifiche della noftra pratica muficale , fuppofta la efiftenza dell’
armonia, e nulla pilt ; ed io credo di efferne riufcito. Per altro quando
Ella rifletta allo fpirito, e foftanza del trattato , vedrd evidentemente la
poffibilicd della deduzione indipendente dal fentimento . Se poi giovi fe-
guir il fentimento piuttofto che la fcienza , o per lo contrario, io nol
decido, Rifletto bensi, che quefto fentimento & reale , quefta fcienza @
reale . Percid conchiudo , che giovi congiungere il fentimento alla fcien-
za, {ebben confeffo finceramente, che una tal fcienza dedotta da tali fone
damenti, e flabilita in tal modo fia molto pir da Filofofo, che da mu-
fico pratico, e perd difficile abbaftanza per chiunque . Son perfuafo ,
che quando foffe pubblicamente nota, e coltivata , lo ftudio , 1l tempo,
le ulteriori fcoperte, e offervazioni produrrebbero facilith maggiore con-
giunta a fomma. utilitd in due rifpetti, L’ uno, che I’ umano fentimento
appoggiato a vera fcienza , e ajutato dalle cofe fifiche infeparabili dalla
medelima fi fpiegarebbe molto meglio, e fi dilatarebbe molto pilt ; indi
una ben fondata fperanza di pervenire per altra ftrada a quel fegno, a
cui fono pervenuri gli antichi. L’ altro , che fi fcuoprirebbe felicemente
un giorno quale, e quanta fia la eftenfione della fcienza fifico-armonica,
di cui la noftra mufica & una piccola parte. Mol uomini dotti , € pro-
fondi fi fono in diverfi tempi 1ntereffati per la mufica confiderata in quel
profpetto, che han creduto effer il legictimo; e a ragguaglio han detto,
e dedotto cofe vere, maravigliofe, e degne di ogni lode. Ma quando fof-
fe veduta in quefto nuovo profpetto , che rifguardo all’ armonia io fon
convinto effer I’ unicamente vero, e legitimo ; ed uomini si fatti fi de-
gnaffero d’ intereffarvifi puovamente , conofcerebbero affai meglio di me
contenervifi cofe molto maggiori , e di fomma importanza . Ma di cid
nulla 2 me non per altro interefflato , fe non che per fervirla nel parti-
colar fuo piacere. Torno dunque al propofito , e dico che quando Ella
fecondo il fuo modo, e motodo rigorofo abbia fatto I’ efame delle parti
foftanziali del fitema, e trovi che it fiftema regga interamente alla pro-
va, faccia Ella lefue particolari deduzioni, e fon ficuro, che dedurrd ot-
timamente fenza che cofa alcuna le sfugga dalla confiderazione.

Se
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Se io le dico per efempio, che la regola di non doverfi fare due otta-
ve, e due quinte fucceffive tra le parti dell’ armonia ha il fuo principio
non folo in genere dalla natura de’ due fiftemi armonico, aritmetico, ne’
quali le ragioni fucceffive fono fempre diverfe, ma in ifpecie dalla dupla,
¢ fefquialtera, come ragioni fondamentali dell’ armonico fiftema , e perd
per dignitd, e fignificazione affacto diftinte dalle altre ragioni. Se io le
dico, che la regola d¢’ moti contrarj tra le parti ha il {uo fondamento
nell’ efempio muficale 3 anneffo alla fettima figura, in cui non folo &
chiaro il moto contrario a confronto dell’ efempio 2, ma vi & di piu la
indicazione della regola di que’ tali progrefli di nota a nota, che per gra
di, o falti fono leciti tra le parti, e il Baflfo. Se io le dico, che la re.
gola della formazione de’ foggerti reali ( artificio diftinto , ¢ miniera di
altri molti ) fta foftanzialmente nella divifione armonica , e aritme.

tica della ottava ; e perd divifa armonicamente la ottava :

{1 T

O
fe una propone | , I altra deve rifpondere @, e cost
fe divifa aritmeticamente HE—6- ©- ec. Se io o quefto, o altro
le dica per efempio paf- {H-©—O—G— feggiero, fo di dir cofe per

\J
Lei fuperflue . Replico OO dunque , che quando Ella
trovi vero il prefente fiftema in fe fteflo, e in ciafcuna fua parte ( ma
fiamo al cafo, o tutto, o nulla ), Ella avrd occafione rifpetto al fuo ta«
lento pronto, e profondo di dedurre per molti, e molti anni; ed io cre.
do con ragione, ch’ eflendo Ella giovane, io oramai vecchio, ella fegui
ra a dedurre, io non fard pili tra’ viventi. Qualunque cofa fucceda, fine

che vivo, fon fuo per debito, rifpetto, e cuore; € perd fempre difpofto
ad obbedirla, come ho fatto prefentemente.

I L FINE.

Pag. 24, lin. 30. armonico Jeggi aritmetico
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